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o delcerchio ¢ nellalinea che fega.
e “.. g A ,‘ . §

P YD e
by el ;. B ' :
, ,' L ,D.gl %&edrﬁm [ dimoftra il conuer(o dalla diffinitione del cerchio
| perciache fé fopra ilgiro della figura da un punto che fia di dentro, cag
| gramo lineerette uguali , guellatal ﬁgura Jara cerchio .

| Sialadertafigura s'egli¢ pofsibile, un rettilineo, &
| fia un lato di eflo,nel quale cadendo due lince rette lo ter .
" | minino . fara dunque un triangolo equicrure, & fedivi [~ T
| dendofilabafe per mezo tireremo una retta linca, fard W

| angoli retti, & fard minore di ciafcun lato del triango-
| lo, il che € impofsibile,, percioche tutte le linee rette che
| caggiono fopra il girodella figura, {i poncuano effere
| uguali.

kil Ly B, S b 11

Sz come nel primo lLibro, delle Jfigure elementari, dico de triangoli
| quello che maffimamente e tale , cioe il triangolo equilatero propofe

di fare , per la conftruttione delle dimoftrationt, che [feguono : cofi in
queﬁo /uogo propone di tromare il centro del cerchio percioche qucfto
¢ cagione del [wo nafcimento.
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- Ogni cerchio ha il proprio centro determinato dalla natura , main
quanto anoi , [olamente quello del quale ueggiamo il nafcimento. adun
| que neiprimitheoremi , fi come gia foffero fatti i cerchi , anchora i lo-
| rocentri fono manifefti , ma qui cercandoft la fostanza loro, [ cercail
centro altresi,il quale constituifce la foffanza del cerchio . queflo, come
| dicono , &’Lprimo che ¢ in mexo fraliproblemi , e5 theoremi , percio-
| che in quanto di cercare propone invn certo modo di fare . €5 in
| quanto non per fare , ma per trouare , percii propone di contemplare .
| Za onde hauendo la propofitione formata , a me pare che fia un theore-
| ma , come [e dal quarto alcuno dice[fe . Di due triangoli , ¢ hanno dre
| latiuguals , ¢~ gli angolis trouare f¢ le baft fiano uguali . perche come

i quel laago recerca un certo accidente 5 che ¢ nella natura di due tri-
angoli

|
|

L - glando

wvn'aleralinearetta permezo , & ad angol rett, |

Il c6uerlo dci !
la diffinitione
del cerchio |

Il triangolo e
quilatero ¢ fo
pra gli alui
clementare .
Il centro ¢ ca~
cione del na-
fcimento del
cerchio .

Ogni cerchio
ha il proprio
centro  deter-
minato della
narusa .

Il centro con-
{tituilee la fo-
{tanza del ecr
chio.

cofi quiricerca quello 5 che ¢ nella naturadel cerchio. mapr- |




C,
Gks%m
QJgu\\‘hA‘\ 3 Qa‘\m

M.AND

nébetﬂeré?;@;ﬂ'a s]rconf
per la medefimaragione [egn
[ BEF.




&ﬁg rate permcﬁ tro {

£ ‘n’& mai p rm

3 %l?e".}ﬂ i/\) L6 15 ne e 1"" ' A.A-.»X.J'J""' 0’\)‘:“ "u]’ xlul‘ i
tu; ’r&h&iﬁmetrodnpli.“ RRENEL T3 B

BD, nelpun |

non 'fegano pe#hezo . .
oghinfiper mezo ai‘ manicra chela AE '
@*a‘“’”?o? il

o
che unqucla lméa retta F‘E“ﬁratapct-fo

! £
v.%?e%é’ﬂ‘éﬁ SRS et 4
tto. fi mlltrnentc perchefmcaﬁc:-
zouna lmemtei*&B onmm lommf,ﬁa@er@

gt et

_D:hoﬂ,r &gﬁno’ 'bméid m.,a rllﬁﬂﬁbﬂdim‘:

g 95}%@&&%‘%:!“ Lo )




sy . i I -
Rt = 3 _ -~

| HABC CBE.fe dunqueduc cerchifi tocchino fra loro di dentro, non haue

| BE EFugualialleduc CE EF. ma Fangolo B E Fé maggiore dell'angolo | |
| CEF.adunquefabafeBF ¢ maggioré ddlla bafe F C. perla imedefiina ragioné.
e TR R T SR anchor

DE GLI ELEM. DT EVCLID.
|70 qual fi uoglia modo . & perche E ¢ centro
| del cerchio A B C, la CE fard uguale allaEF.
oltre i cio perche E ¢ centro del cerchio CDG,
{ara la CE uguale alla EG.ma fi ¢ dimoftrato C
E uguale allaEF . adunquela EF fard ugunale
allaE G, Ja minore alla maggiore,che non puo
efiere, & per cio il punto E noné centro delli
cerchiABC CD G . laonde fe duc cerchifi
feghino fra loro, non haueranno il medefimo
centro . il che bilognaua dimoftrare .

THEOREMA V. PROPOSITIONE VI

Se due cerchi fitocchino fraloro didentro, non haueranno

il medefimo centro .

Due cerchi A B C CDE tocchinfi di dentro nel

unto C- Dico che efsinon hanno il medefimo centro.
fiaF, fe effer puo, & giungafi F C: & tirifi FE B in qua-
lunque modo . perche dunque F € centro del cerchio
A BC,laCF fard ugunale alla F B. oltre a quefto effen-
doF centro del cerchio CDE, la C F fara ugnale alla
F E.mafi¢ dimoftratala CF ugualc allaF B. adunque
1aFE cuguale allaF B, laminore alla maggiore, che
non puo cflere.]a onde il punto E non ¢ centro delli eer

ranno il medefimo centro . il che bifognana dimoltrare. , {
J

. _THEOREMA VI. PROPOSITIONE VII.

Senel diametro del cerchio fi pigli qualche punto., che non
fia centro del cerchio , & da effo caggiano nel cerchioalcune It
necrette,, lamaggiore di tutte fara quella, nella quale¢il cen- |
 tro , & la minore farala rimanente : & delle altrela piu uicina a |
quella che paffaperlo centro , fempre e maggiore dellapiulon |
tana. & folamente due aguali caderanno dal medefimo punto |

nel cerchio dall'un’ & l'altra parte della minore - '
. Siailicerchio ABCD , il cui diametro AD = &in | i avisiovshioi sl f
cffa AD piglifi un punto F,che non fia centro: & fiail P R i i

centro del cerchio E : & dal punto F caggianoalcune © * -
lince rettenel cerchio A BC D . & fiano F B ' FC FG.. B
Dico laF A eflere maggiore di tutte,& la F D minore: . N
& dcllc.a#g_e, IaF B maggioredellaF C, & 1aF C mag’

giore dellaF.G-. congiunganfi BE CE GE. &per- |
che due lati di ciafcun triangolo fono maggiori del ri -

manente, farannole BE EF maggiori dellaBF.ma - - 6>
JaAE¢ ag?ﬂ%%mm‘adﬁiﬁffewé @%%ﬂ&mw B

‘gualialla AF,&per ciola AF ¢ maggiore dellaF B. - QTN
oltre 4 cio p,q;;?cla,B E¢ugualealaEC, &l1aFE communc, {aranno le due
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7 1312 G, laFG ard cuandm laF vgualc‘a !

: ,aa}ﬁquella che paﬂ'aéb enn'oa.lla. mlmu: na,che non

overo in gcﬁo;nodq. giungafi laEK. & c:chcla Eév, ;;&Lz‘au 4

omune,fa eGFvgu‘ue‘al'la‘bafePK & I'angolo G EF vgua-

a ° ¢ vguale allangolo HEF. I'angolo dunque

gpalcall’angc EF, il minore al maggiore, on puo eflere. la

unto F non caderd altralinea retta nel cerchio vguale alla GF, fuaﬁﬂ&

e dunque fi pigli nel diametro del cerchio qualche punto, che non fia
icercluo & il rimanente che fegue . il che bxfognanadxmoﬁrarc.
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A

ﬂf p %\I VE 7{‘5' 0. Sedentro al cerchio fi [ fzg!z un wztos @-
guello [2 tirino nel cerchio linee rette quante fi rvoglmifo, lona del-
l f la 14 m4ggzare di tutte , (y‘l altra la minore : (& delle rima.-

e fiano wgnal, alcune difuguali , la maggiore di tutte paf~ |

centro 5 ¢ la minore fara ilrimanente del. diametro : ¢ del
[empre maggiore la pin cvicina al centro, & cugual ﬁrm-x

he dal centro [ono vgualmente distanti .

'E che ¢ dentro al cerchio la mag; xé-
laEC, &la ED minore.&la F i
B Dico chelaCE pafia perlo ccn
iritto ad efaC E. &laEF, ¢ piu
ofc la EB. perciochefela CE non
per lo centr ma vnaltra, che dal pun B
‘ chk > quella, maggxore di tutce fccondb ahreis
thcerama laE C ¢ maggiore ditutce, il
uo cﬂ'ex!e. adunque CE ¢ diametro, & la.
r diricto ad effa . Dico cheJaEE ¢ piu vicinaal cen;ro H, |
vicina,  vero € piu lontand, 6 vero ¢ ualmergt
glowdella»EF il che npnég {
mdxﬁantc,[aranqo \;guah, Y
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D, dellc quali 1aNIK ¢ uguale alla M L. Ia rimancnte.
re dellarimanente D L. demoltraremo parimentcla D L
H &pe’vcmlaDG'? minore di tutte, & la 1D K minore
redella DH . Dico etiandio che due fole uguali Gﬁ'gg,lg%::
nel cerchio dall’'una & Paltra parte dellaiminore . conftituifeafi nel-|

D, & nel dato punto inefia M, 'angolo D M B ugnale alPangolo | 23.del prim

2 1ginngafiD B, perche dunquelaMK ¢ ugualeallaM B, & 1a MB| %
S

:,ledue KM M D fono uguali alle due BM M JLuna albalera, &1'an !
D uguale allangolo BM D . onde labafe DX ¢uguale alla bafe D B. | 4. del primo .
he dal punto D niun’altra cade nel cerchio, uguale allaDB . caggia, fcef- | i

0,laDN. & perchelaD K¢ ngnaleallaD N, & ¢ uguale alla DB, fardla
uguale allaD N, cioc la piu nicina alla minore di tutte ugunale allapiu lon- | !
,che fi € dimoftratroimpofibile,6 uero altramente. cogiungafi M N.& perche ot
M ¢ uguale allaM N, &1aMD € communc, la bafe D K fard nguale alla bafe
)N, & percio I'angolo KM D ugnale a_ll’angolobMN. mal’angoloK M D ¢ u-
guale all'angolo B M D . adunque I'angolo B M D fara uguale alPangoloNMD , | 8.del primo.
| il mmore al maggiote,che né puo effere. la onde dalpunto D non caderannomel | "«

erchio A B C piu di duelinee rette uguali dalluna & I’altra partedella minore
G D.fe dunque fuori del cerchio fi pigli qualche punto & quelle cofe che feguo-
| no. il chebifognana dimoftrare. )

; THEOREMA VIIIL. PROPOSITIONE IX

E ,"'f":..'?r' g : '

| © Sedentroal cerchio fi pigli qualche punto, & da quello fo-
K

'“ﬂ.gerc‘:hlo caggiano piu didue lineerette uguali , il punto
| prefofara centrodel cerchio .

| siail cerchio ABC, &pi-

| glifi dentro di effo il punto D,
 dal quale caggiano nel cer-
| chio piu di due linee rette u-

| guali,comeD A DB D C.Di
B co cheil punto D ¢ centro del

R AGREN MR 7 s RICAIE oo
g L2

- | cerchio A B C.giungan(i A B gl
¢ *B.C,_"é%‘ hinfi per mezo ne o ané
unti EF, & congiuntcle ED s 3o
'F prolunghinfi ne punti GK S
1L . perche dunque la A E¢ o

snale allaE B, & laE D commune,faranno leduc AE E D ugualialle due BE g del primo.

D,&labafe D A ¢ uguale allabafe D B.onde angolo A E D fard uguale allan [i.delpamo. |

0 BED.& percio amendue gliangoli AED BED fonoretti. &la GKfegando | <1

‘mezola AB, la fega anchor ad angoli retti. & perche {e nel cerchio una linea |3.diqueftos. |
mezo un'altra linea retra , & ad angoli retti , il centro del cerchio € Co: i i

inea che fega , faranella GK il centro del cerchio ABC.& perla medefima
ne il centrodel cerchio AB CénelleHL. &lelinee rette G K H Lnc
alcuna commune fuor che’l punto D.,ﬁf%gunquc D ¢ centro del ce
(e dentro al cerchio fi pigli qualche punto, 8da qucllo f;
piu di due linee retee uguali, il punto prefo fard
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nde di due cerchi che fi fegano fralorc
che ¢ impofsibile.




d clliiﬁwlmﬁm&&deila ¥
nde non caderd vnali-
% i del toccamen-
. chsﬁcagg ‘ineflo. @d{mql_le'_{'éﬁueﬁ
0 ilor centri, Ja linea retta che congiun
nento . 11 chebx%gnﬁu noftrar -'."'_

5 »
IN A LT n 0“
e ) A THE -sﬁa

G ﬁelfpl?frﬁb‘”ﬂ”‘-‘ & congum an% A
he le \ G G Ffono maggiori della AF ‘
1aF C, ciod allaF H, traggafila

> uinhne'hc!dun ue' AG ¢mag-
anente G H, ’éxbéla D G & maggio-
[ laminore dallamaggiore, che € im-
‘ glmcntc fe fuoridel cerchio picco

itro del cerchio miaggiore dimoltrere-
{egue il medefimo i mconucmentc .
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chc‘ ac,&llccnrro del cerchioEBFD,ctoc H.,
* .ﬁ punu BD. caggiacome B GHD. &per-
: Ge

guale alla G D, adunquela B G ¢ maggiore della

cchidi demro od1 ﬁ,}eﬁ
3 JI cerchio ABD C fec pofsxbdk ,,tm;chul g

BFD pnmad: dentroin piu diyn punto
BD:& piglifiil centrodel cerchm&BDgE, B

s:m?

e lalinearertatirata dal punto G allH ca-

centro del cerchio A BD C,faralaBGyv-

HD, &la B.H molto maggiore della H D . oltre a
qu:ﬁo perche H ¢ centro del cerchxo EBFD,fara B
1a BH ygualealla HD'. ma fiédimoftrata molto
maggiore, che exmpofslbﬂe adunque il cerchio
non tocca didentro vn'altro cerchio in pin di un
punto . Dicd che ne anche di fuori lo tocca. percio-
| che, fe ¢ pofsibile, il cerchio A CK tocchi di fuori il : 4
[ cerchio A B D C inpiu di vn pnnto,cio¢ in AC, & giungafi AC. perche dunque 1
S Alouttio nella c1rconfcrcnza dell’vno & l'altro cerchio A B DC ACK fifono prefi due |
} punti,quai fi vogliano AC,la linea retca che gli congiunge caderd dentro all'uno: |
& Paltro. ma cade dentro al cerchio A B D C, & fuoridel cerchio A CK.cheein |
~. .. | conueniente. adunc&uc il cerchio non toccavn'altro cerchio di fuori , in pin dium |
oy punto. & fie dimoftrato che ne anche di dentro lo tocca. ondeil cerchio non toc, |
cavnaltro cerchio in piu di vn punto, 6 lo tocchi di dentro, 0 di fuon.xl che bifo |
gnanadimoftrare. i % v e
THEOREMA XIII. PROPOSITIONE XEILIL. 'o{
Jfhs QS
" Nel cerchio lelinee rette vguali fono vgualmente dxﬁanu dal|
centro , & quelle che fono vgu almente dlﬁann dal centr & (ono !
fra loro vguali, o B
Siail cerchio ABD C, & in effolince rettevguali A B Rl ||
1.di quelto . CD. Dicoch’elle fono vgualmcnte diftanti dal centrq. . P o A e
‘  piglifi il centro del cerchio ABCD , chefia E, &da. ., e L
k effo tirinfi EF EG perpendicolarialle AB C D, & giun 7 AR
| - . [ganfileAE E C. &perchevnalincaretra EF tirata per cryld
sdiquefto: | lo centro fega lalincaretta A B non tirata per lo centro %A
| adangolirctri, lafegherd anchora per mezo. ondela AF Y e 8y ,ﬂb,t:
¢ cvgualeallaEB, & la A Bedoppia della AF. & perla =\ fgn) |

T do! laAE vguale allaEC, il quadrato della A E

-medefima ragloncla C D e doppiadellaCG. &laA Bc o B
.vgualealla CD.adunquela AF e vguale alla C a.ﬁ& effen {
fardv ’u&" W
I _E.C; ma 1quadra.u delle AF FE ﬁ(mo v l'lall t quaata
i’angéqu cretto, &Ii quadran lleEG GQ f g%ﬁ;g
, effendo I'angolo G retco. adunqm ‘

‘ '\avdrau (IICG GE; d’cqgalx 1lquadrazmaxwg7m9

qrqoche laa

ella F E ¢ vgual nte fat odaua. %
fna nel cerchio ‘gx _ :iéelr’m\fgual

: %Q?c rts@\rg‘u



>. Hauendo fato
L E C, fard anchora il quadrato
i %«dra@dﬂmﬁs FA fono vguali al qu
‘G Cvguali al quadratodellaE C. adonqu
lialli quadrati di EG GC,de qualiil quadrato del- |
odellaEF , perchela E G € vgualealla EF. adung ’ial ' e
lla A F é vguale al rimanente quadrato della CG. & pe- |
aCG. &e laABdoppiadella AF, &laCD doppiadella |«
f{ard vgualealla C D. adunque nel cerchio le lince rette vguali

iftanti dal centro . & quelle che fono vgnalmente diftanci dal
vguali. il chebifognana dimoftrare. R 2 l
MA XIIIL ~ PROPOSITIONE XV, *
) la maggiore di tutte ¢il diametro , & dellalere | vof

vicinaaquella che paffa perlo centro ¢ maggiore |
1 RO

chi A;%;C»D; il cuidiametro AD,& il cen
uvicinaal diametro AD fialaBC, & la
G.Dicochela AD ¢ maggior ditutte -
e maggiore dellaFG.tirinfi dal centro le EH
endicoari alleBC FG. & perchelaBC e
ad quella che pafiaper lo centro, & la FG
na, faralaE K maggiore della E H. pongan-
e allaEH, & per LtiratalaL M ad ango
aE K prolunghifi in N: & giunganfi EM
G. & perche la EH ¢ vguale alla EL,
guale alla MN. fimilmente perche la i Pantece-
evguale EM, & la DE alla EN, fara la : ey
alealle ME EN.maleME EN fono maggioridella MN. adunque
. fggi@m dellaMN . & elaM N vguale allaB CoondelaAD e mag- 5
'C. &eflendoleduc EM EN vgualialle due%oE EG, & langolo |i5.diff.del pri
cdell'angoloF E G, fara la bale MN maggiore della bafe F G.ma
ratalaM N vguale alla BC& perola B C e maggiore dellaFG.adun
di tutte eil diametro AD, &la B C e maggiore dellaF G . on-
aggiore ditutte c il diamerro & delle altre fempre la piu vici-
erlo centro e maggiore della piu lontana.. il che bifogna-

»
12.del primo.

y. diff di qued
fto.

t1. del primo .

20.del primo .}

1.4.dd‘Ptimo.

.‘:s‘_

o

HEOREMA XV. PROPOSITIONE XVL

e

cachedalla eftremita del diametro ¢ tirata adan | |
fuori del cerchio, &nel luogo che ¢ frala li- B, a

la circonferenza non cade alcun’altra lineas &

n 2 Y N\ : »
ezo cerchio ¢ maggiore d'ogni angolo acu




| che fara Fangolo maggiore del contenutg dalla linearetta B A, & dallaci

pa?-t,?f? ':-‘T'Z-‘i ?‘:t' O R OLL ARIO I wsrgy (s

.  imant A\
D fonouguali ueg:ﬁmﬁb ST ) 3
‘adunque lalinea retta tirata dal punto
olirctti foprala A B non caderadentro
hio. dimoﬁrcrmmpaﬁimchggnhcge?anchc caderd incfla ¢
6 € neceflario che caggia di fuo;;ci.caggia comela :Ag:dbi:lo che
alinearetta A E & la circonferenza C H A non cade altra Lo
a%l:\ageg&lf fc 'ﬁa';])%ibﬂe,cglx’nc laF 82 dal pﬁ?lfﬁ'l) tirifi lalfD‘
lare alla é-éggsrzeheg!'&ngﬂo.éﬂ D éretto, & D A G emi
41a A D maggioredellaD G.malaD A zugualeallaDH
maggiore della D G, laminore dalla maggiqrg,ch;iégimpgrpfj
o che ¢ fralalinearerta & la circonferenza non cadqra‘;ﬁalt:a lix

) i caret
tre 4 cio che I'angolo del mezo cerchio contenuto dallalinearetta B /

dalla circonferenza C H A ¢ maggiore di ogni angolo acuto rettilineo, &ilr

nente contenuto dalla circonferenza C H A & dalla linearetta A'E¢ minore

‘ogni angolo acuto rettilinco , percioche fe nié qualehe angolo rettilineo m;
iore del contenuto dallalinearetta B A & dalla circonferenza CH A, & minc
del contenuto dalla circonferenza CH A & dalla lincaretta’ A E , nel Inogo o
cé frala circonferenza C H A & Jalinca rerta A E'caderd qualche J_iqzaqéﬁ'? 1
]

enza CH A, che ¢ contenuto da linee rette , & minore del contenuto dalla cir- |
aferenza C H A & dallalinca retta A E . ma non ci cade . non fara dunque I'an
golo acuto contenuto da linee retre maggiore de I'angolo contenuto dalla line

ttaB A & dalla circonferenza CH A , & minore del contenuto dalla circonfe-

ng% H A &dallalincaretta A E. RUE ADH slEw) W

¥ S
1) BN § 2

- iy

REA BEODa0E: - TR s M ISE TROIR S 41T

D quié ;m’ani?cﬂo chela linearetta,laqual fitira d-'allaveﬁg §

diametro ad angoli retti,tocca 11c%mhto,& chelalinea |
erchio inun punto folo, percioche quella che p.

unti cade di dentro, come gia fi ¢ dimoftrato ..

ROBLEMA II. PROPOSITIONE '_x\"/r"" %

- ' A k.
retta,che tocchiildatoc
4B Chibi AMATOIAT
ta, che tocchi : T




occl'nif”z:“%é“ ‘A"’B’"Cr’lxib? Sl

ntro del cerchio A B C che
1aF C al €. Dico chelaFCé-
2D E. ma fenon ¢ cofi, tirifi dal -
serpendicolarealla)d Eqierche dun
2 G C éretto,fara G CF acuro = & per
FGC fara n‘naggxdi'g}l’angoloFCG.
¢ lato ¢ (ottopo{’c maggiore an- R L e
F Cé¢ maggioredella FG:&la % JCETN
onde 1aF B farimaggiore dellaF C lam inore della mag
le.1aF G dunque non ¢ pzrpendxcolarc allaD E. dimoftre
che non ¢ altra linea fuor che aF C . laondelaF C ¢ c perpendi-
e dunque una linea retta tocca il cerchio & dal centro fi tira un’.
el toccamento, quella fara perpendicolare fopra lahbea che toc
adxmoftrarc a3 1 ahs i 7}

3 ’iROPOSITIONE -Xik- . e

&
earetra perpendxcolare alla lmea che tocca, in quel-

datzfp*nnw ClaC A per-
« el centro del cer

e ¢ pofsibile, fia -
‘che dunque una
BnC Qc laF C

mro cheerchlo. TR TR M : 1

A
[ A
{ % ol ¥
19 del primo:
143 3
|4

:
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AB EBA.adunquel’ango
oppio dellangoloE AB. &perlame- 27>
ionc Fangolo F E C edoppio deil'ango- ~  ~ © ¢

de tutto 'angolo B E C e doppio di tutto 'angolo BA C. h
un’altro angolo BDC & giunta la DE prolunghifi nel G.dimoftreremo
ente che I'angolo G E C e doppio deil'angelo E D C; di GCE i
io dello ED B. adungque il rimancnte B E C ¢ doppio del rimanente BDC, |
golo che € nel centro del cerchio ¢ doppio di quello che ¢ nella circon.

uando hannola medefima cir;qnfetgnza per bale. i Ch‘xh‘r?‘g&“

IL COMMUANDINO: B

§ i
i K

¢ uero:lo fpatio cheénel centroé dop
¢ nella circ ;

onferenzaperbafe.
il cui centro E . Dico cheil [pat.
pio dell’angolo B A C . per ch

onferenza, quandohanno




'LIB--ROrT'ER io-.

2 1l cerchxo A BCD E, &nclla medefima por
cﬁm liangoliB AD BE D.Di-
che emmrmpo fono uguali. piglifiil centro
re hﬁB €DE, chefiaF: & giunganfi BF
perchelangalo B F D ¢ nel centro, & 'ango
o B A D nclla'circonferenza; & hanno la medefi-
| ma circonferenza B C D per bafe, 'angolo BFD fa
o radoppm“d’el‘l“a ngoloBA D. & pcr!a medefima
| ragione 'angelo B F D ¢ doppio dell'angolo BED.
onde I'angolo B A D fard nguale all’ angolo BE D.
| adunque gliangoli che fono nella medefima portioné del cerchio, fono fraloro.
ngualn .l che bxfognaua dimoftrare. ,

i COMM./!NDINO

AP sid

La d:moﬂratzone di Euc lide conuien folo nellz mag gior portio-

nedel cerchio , [epero nonfi pigli qualunque [patio nel centro ' :
per Langolo, dallepcojb dianzi dimoftrate. ma poffiamo anchora f/_\t
dimoftrare il medefimo in qucﬁa forma. Nellapornone BAED, /| "\ / \
del cerchio A BC D E fiano gliangoli B AD BE D. Dico che
fono fraloro uguali <fix primala portionmaggiore B AE D ,co-
me nellafigura precedente, ¢ piglifi il centro del cerchio cbe fis \|/
F:& giunganf BE F D . &0 perche Pangolo B F D é nel cen- B"@n
#ro, & Langolo B A D uella c:rcouferen(a & hammo la medefi-
ma bafe ciod lacirconferenza B C D, fara Langolo BF D doppio
dell’angolo B A D : & per lamedefima raggione doppio
anchor dell’ angolo B E D. onde I'angolo B A D fara ugua
| leallangolo B E D - fia poi laminor portione B AE'D &
| ginmganfiBC AC EC DC. & perche dalle cofe Chab

fmmo dimofiratedangolo BAC é uguale all’angolo BEC,
& Langolo C A D allangolo CE D , fara tutto angolo
5 ./1 D uguale atuttol angolo BED: '

~JIN ALTRO MODO.

Gmng&ﬁ AE fara I'angolo ABE vguale dﬂ’anzolo ADE, o
| & langolo AG B alla cima é  yguale allangolo E G D. onde
il rimanenteangolo B A D fara vguale alvimanente’B E.D.
| adunque gh angolt che fono nclla medefima portione del cer-
1 ghxo fono fra iorb"bgmh. il che bifognana dimofirare .

WGEAE: O REMM: Al X X
IPRXQI”OSIT’ION‘E XXII.

g@m,dnlaten chefi defcrizonone ccrchx g;h ;mgo:lu eppo-

fonov uali a dueretti . .

| cerchi ﬁCD,&:nctfox qua dnlat;roABCD chochegha :

. 12 dpe reter. gil apﬁAC B D.&perche tre a
f. ﬁm;ﬁ li r'bth a- ) R

>

=

perle cofe di-

- | moftrare.

15.dcl primo.




ol o ~ . N {
‘ reti. '-Kléﬁ l“bﬁh&f c
0 i}xgh ang ppo na,g,vggall@.

il hbbl gnanadimoftrare. =~ jqob 5 O

s .a -ilﬂ'."'li FR I nlu £
. THEO ED: REMA XX1.. PROPO auinmm,z,

~2iRtlion ,n;uéohu 2
. Nella medeﬁma lmea retta d}gé Jportmm de cerc 1 ﬁimh‘

¢! difuguali non fi conftituiranno é{ﬂa mai dalla inedeﬁma parte.
- Conlftituifcanf,{e pero € pofsib ile,nella med defi. o o1 it i aoitedlagh n L
| malinearetta A B due portioni c c,g:: LML e 5 e D
difuguali, & dallamedefima parte ACB ADB : 8? .
tirii ACD, & gmngauﬁ CB BD.perch dunqu i
la ortlone ACB¢fimi e.a[lagoruqne D B 8.
fi nulupomom de cerchi fono quelle che gxglxa—ﬁ.,
noan'goh vguah, faralangqu,,AC B vgpale,@ Gl
| I'angolo-A D B,lefteriore allinteriore, chenoné
S pofmbllc.,adurxqwe nellamedefima linea retta due portior
.fuguah vonfi conﬁlruxrgnpp giamai daﬂa nudcﬁmq pacte.
| woltrare. R Sasttk i) _k_‘,_\_.‘, .

L

™ v 0
a o A& ooy ok 4

il CQMleNDl:NO-v |- Q3 clag v
1 ,1 i ;‘_‘-‘) \. NRLY "-‘}."‘,". b 2 4 ‘\!\ 3&;\\&" -
D mdef maparte.] invn tejlo amaconw;ﬁleg;, & S8 G : s

ﬁ:mx qtgeﬂe Parale »anchor che i, ano\ngceﬂar{eullﬂ damo=c 5%y
atzone&éu;medammodh uiuna parte i poffono conflitui= = o)

e fmili wali portion: de ccrchi nella medefima li-

nearetta. t'mqﬁ ufﬁ"aﬁfé é poffibile; nellu medefima
A E davna partela portione A E B [imile & %{
le alla portzone./z CE, & intendafs dalla c¢c
artcla p ViioneA k B [imile ¢ aleal{a,/zc B2
la A F E-5 .tele BJE{a

zma"l‘?( aretea non fi

. m&ﬁrare;.




v T LIWNN G
C D, &la portionc AE B
| non fi adartterd alla portio

ne C F D, ma {i muterd co E F
' | me CGD; il cerchio fe-- \ <
- | ghera il cerchio inpiu di N
| due punti; percioche il cer \ !
BcC D

 chio CGD [ega il cerchio A
CF Din piu di due punti,
cioé ne punti C G D. il che € impofsibile. onde non € vero che adattandofi la li-
nearetta A B alla C D non fi adatti anchor la portione AEB alla portione CFD.
‘& pero fi adattera & {ard vguale ad effa. adunque {imili portioni de cerchi fatte
ncrlc linee rette vguali fono uguali fraloro . il che bifognaua dimoftrare,

e T

IL COMMWUAUNDINOQ.

|  Chefelalinea ABfi adat-
teraallaC D , &la portione
| AEB non fi adarttera alla

E
| portione C F D,ma fi mute-
ria comela C G D; il cerchio
fegherd il cerchio in piu di \
{ duepunti. :
A b c Ty

* Se adattandofi la linea retta
ABalla CD, laportione A E B
non [i adattera alla portione C F
\ D, la fua circonferenza o cade fiori dieffa, o dentro , o parte

fuori & parte dentro. caggia prima o fuori o dentro. adunque ¥

nella medefima linea retta due portion: de cerchi i conflituiran

| o & fimili difuguali dalla medefima parte . il chefi ¢ dimoftra A
to nella precedente effer impoffibile . caggia poi parte fuo-
1i & parte dentro, come C G D . adunque il cerchio feghera il
| cerchivin piudi due punti, che ¢ fimilmente impofsibile perlade € b
cima propofitione di queflo. ¢ pare che Euclide babbia lafciato

| il primo cafo come affai manifefto. Ma il conuerfo anchora de cia

Jeuno delli predetti ¢ vero, che cofi fi puo dimoftrare .

|~ Nellamedefima linea recra & vero nelle linee ret

] lt;r vguali le vgual portioni de cerchi fono fimili fra B
Aoro. ! o

_ Siano prima, [eé poffibile , nella medefima linea retta
AC leportion: A BC AE Cvguali, mapero diffimili .- ¢
neceffario chela circonferenza A E C ne conuenga con la
circonferenza A B C , altramente farcbbono < vgualicr A c
 fmili;ne caggia di fuori,o di dentrosche non farebbono vgua

li. onde refta che vna partc caggia di dentro & Ualtra di fuori . & effendo coft il cerchio fe-
| ghera il cerchio in pin di dug punti, che @ impoffibile.dimoftreremo etiandio ne dall’altra parte,
- | neinlinee rette vguali poterfi conflituire & wguali & diffimili portioni de cerchiy cioé adatta
| tal'vnaportione all altra, come fi é detto di [opra.onde nella medcfrma linearetta o vero nel-

\

' PROBLEMA IIL PROPOSITIONE XXV.

* le linee reste vgualiLe wgual portioni de cerchi fono fimili fra loro.il che bifognana dimoftrare. |

e, - . . .. ojiiire u ee (g Lgandl v o
. Datavna portione di cerchio defcriucre il cerchio, del quale

g cporaone. - 5sleug 4 S1ed 51 abol Pl alag Mo
B e, . g N.‘ < S




11. del primo

/6.dzcl primo.

. §.del primo,

123.del primo .

10.del primo , ’ !
-| tirifi laD B ad angoliretti foprala A C: & giu

|

i ddpnmo.g. D, fi conftitnira nellalinea retta B A & nel punto dato inefla A un’angolo den-
| trola portionc A B C uguale al’angolo A BD. farail centronella DB, &la A

B C fara portion maggiore del mezo cerchio . adunque data una portione di cer

{11 BGC EH Fallt cencri; & -
| BAC EDFalle circonferen-
| ze.Dico che 14 circonferenza B

| zZaELF.giunganfiBC EF,&
| perche 1 ¢

L —

Siala dara portione di cerchio AB C.

i 1 cul 3 ione. {echifila A C per mezo nel D, & dal puntoD
tione ABC,di cui ella € portione. {cg nrt’gaﬁ Rt l'angolo Al
D 6 ¢ maggiore dell'angolo B A D, 6 minore, 6 uguale . fia prima maggiore,&
conftituifcafi _
gualeall'angolo A BD: & prolunghifi
: lo A

Euf. 1.38?§:rche JaADe¢ugunalealladC, &laD E commune, le due AD DE
{onougualialledueC D D guale
o CD E , conciofiacofa che 'uno & I'altro fia retto. adunque etiandio labafe
A Eéugualcallabafe EC. mafie dimoftratala A E uguale allaE B.ondcla BE
¢ugnalealla E C, & percio le tre lineerette AE E ‘
Je.adunque dal centro E con I'internallo diunadicflc AE EB EC defcriuendo-
i il cerchio pafferd etiandio per gli altri punti, & fard defcritro il cerchio . 1a on-
de dara la portione del cerchio fi ¢ defcritro il cerchio, di cuiella € portione. ma

| quello anchor € chiaro,che la portione A B C ¢ minore del mezo cerchio,perche
| il fuo centrocade di fuori. fimilmente e I'angolo A B D fia ugnale ali'angolo

portione A B C mezo cerchio . mafe l'angolo A B D fia minoredell’angolo B A

chio fi ¢ defcritro il cerchio , del quale efla € portione.. il che bifognaua fare .

THEOREMA XXIII.. PROPOSITIONE XXVI.

Ne cerchinguali gliugual'angoli{i fermano fopra le circon-

ferenze uguali, o fiano gli angoli alli centri,0 uero alle circofe-

renze.

Siano ABC DEF cerchi
uguali : & in cfsi angoli ugna-

K C ¢ ughaleallz circonferen-

1A&BC DEF 4
fono uguali , faranno anchei" i8

lor femidiamesripguali. adon . - . K = > T ; :
que e due BG 6 6 fono uguali alle due EH HF; &T'angolo G iiguale all'an-

-

“uguake

>*| golo H , ondelabafe B C ¢ ugualeallabafe EF . oltred cio perche langolo A¢

T " T T

bifogna defcriuere il cerchio dellapor |

nellalinearetra B A, & nel dato puntoin effa Al'angoloB AEu- |
laBD inE: & giungafi E C. perchedun
B E ¢ uguale allangolo B AE, fardlalinearetta B E ugualeala |

E, Puna allaltra, & 'angolo A D E € uguale ail'ango

EB E C fonofralorougua |

| BAD,fattala AD uguale al’una &1'altra dietiz BD D <, faranno le tre linee
I rette AD DR D Cfraloro uguali, & fara D centro del cerchio defcritto, & la
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I'angolo D, Ia portione B A Cfard fimile alla portione EDF, &fono,
nellelinee rette nguali B C EF . male fimili portioni de cerchi nelle linee rette
uguali fono uguali fraloro. adunquela portione B A C € uguale alla portione

; éaﬁfercllza B K C fard nguale alla rimanente ELF. adunque ne cerchinguali
| centri,0 uero alle circonferenze. il che bifognana dimoftrare .

| IL COMMANDINO.

e Si dimoﬁfera‘ fimilmente nelli medefimi cerchi,

flomodo . - o g 3]
Nelli medefimi 6 ugual cerchi gi angoli uguali fi fermano {o

. ch ! pra le circonfe-
renze uguali 6 fiano alli centri, 6 ucro alle circonferenze. . ,

 THEOREMA XXIIII. PROPOSITIONE XXVII.

-

'r

A

& nelle circonferenze ugnali B C
EF, fiano gli angoliallt centri B
GC. EHEF. & alle circonferenze
BAC EDE. Dico che I'angolo
B G C ¢ ugualeall’angolo EHF,
| &l'angolo BAC all’angoloEDE.
| C,&conftituifcafi nellalinea retta B G & nel punto G che ¢ inefla , angolo BG
Kuguale all’angolo E H F.ma gli ugual’angoli {i fermano fopra le circonferenze
uguali,quando fono alli centri.adunque la circonferenza BK ¢ uguale alla circon
ferenzaEF, &la circonferenza EF ¢ uguale alla circonferenza B C. ondela BK
€ugualealla B C, la minore allamaggiore che € impofibile. adunque 'angolo
B C Cnon ¢difuguale allangolo E HF,& percio ¢ uguale. & Pangolo A € la me-

renze uguali fono uguali fraloro , 6f{ianoalli centri, 0 uero alle
circonferenze.
= :
H

{ percioche fe ’'angolo BGC ¢ ugua E F
| leallangolo EHF , ¢ manifefto an- -
chor I'angolo B A C effer uguale :
tadellangolo BGC,& I'angolo D la meta dell’angolo E H F . onde I'angolo A ¢
- |:uguale al D . adunque ne cerchi uguali gli angoli che fi fermano fopra le circon-
| ferenze uguali fono ugualifra loro, 6 fiano alli centri,0 uero alle circonferénze.

Ne cerchi ugnali ABC DEF
all'angolo ED F . ma fc non ¢ cofi , uno di efsi fard maggiore . fia maggiore BG
- | Uchebifognaua dimoftrare.

I'L COMMUAUNDINO.

b aomalcfimg dimoftratione fur e gli angoli i fermino fopra le circonferenze uguali delme
| defimo cerchio , dimodo che la propofitione fi faccia pin uniuer(alein queflamaniera.
Nelli medefimi 6 ugual cerchi gli angoli che i fermano fopra le cir'confe;m-'-‘
2¢ uguali,fono nguali fra loro, 6 fiano alli centri,0 ucro alle circonferenze.
il':HEOREMA XXV. PROIA’%SIT}IONE’ mﬁu%

Py T

hi ugnali le ugual rette linee tagliano circonft

D F . matucco il cerchio A B C € uguale a tutto D E F, ondela rimanente cir- |
gli ngual’angoli fi fermano foprale circonferenze nguali 6 fiano gli angolialli |

& [ara la propofitione piu uniuerfale in que |
‘4

Ne cerchiuguali gli angoli che fi fermano foprale circonfe- |

Noa ”uglmh

u.diffidelque
 24.diquefto.

1
o
i3
.

|

\

20, di qugﬂ:o.-
23.del primo,
per 'antece-

dente.

20.del quefto,




{1.diquefto,
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| uguali, ciocla mag’gioreugual‘q alla maggiore, & laminore a*Lﬁ i
~{laminore. , ' W s e

o.| eBC¢ uguale alla bafe EF, ond e 'angolo B K C éunguale all'angoloELF. ma

-

| maggiore € nguale alla maggio

teuguali.

®

s »
Sianoi cerchi ABC DEF. : s
uguali, & in efsilengual reteell s i

 nee B C EF, chetaglino le cir-
conferenze B A C- EDF mag- -
giori, & le B G C EHF minori.
Dico chela circonferenza B AC

reEDF, &laminore BGCal
laminore EHF, piglinfili cen
tri de cerchi KL, & ginnganfi
BK KC EL LF, & perchei cerchi fono nguali, faranno etiandio ugualii lor
femidiametri. adunqucledue BK K Cfono uguali alledue EL LF, &laba-

gli angoli nguali fi fermano fopra lengual circonferenze , quando fono alli cen=,
tri. & pero la circonferenza B G C ¢ ngualealla circonferenza E H F, ma tutro 1l
cerchio A B C¢ ugunale a tutto’l D EF . onde larimanente circo nferenza B 4 C 1
fara ugunale alla rimanente ED F , adunque ne cerchi wgualile ugual reree linee
tagliano circonferenze uguali, cioc la maggiore alla maggiore & la minore alla
minore . il che bifognana dimoftrare.

THEOREMA XXVI. PROPOSITIONE XXIX.

Ne cerchi uguali fotto 'ugual circonferenze fon pofte linee
rette uguali .

Siano i cerchi uguali ABC A D
DEF, & piglinfiin elfi le circon-
ferenze BG C EHF uguali, &
ginnganfiBC EF. Dicochela
lincarecta B C € uguale alla ret-
taEF . piglinfiicentride cerchi
KL, &giunganfi BK KC EL B c £ F
LF, perche dunquela circonfe- ¥ "
renza B G C é nguale alla circonferenzaEH F , fard I'angolo B K C unguale al-
Fangolo ELF. & percheicerchiA B C D EF fono uguali, faranno ugualian-
chora li femidiametri » adunque le due B K K C fono uguali alle due EL LF,
& contengono angoli uguali. ondela bafe B C ¢ugnaleallabafeEF. adunquc
ne cerchi uguali fotto 'ugual circonferenze fon polte lince rette uguali. il che
bifognaua dimoftrare , :

IL COMMANDINO.

Non altramente nelle due antecedenti ¢ffendo le medefime dimoftrationi fi poti'anno farele
propofition: piumiverfali in quefta forma . . ik
|” Nelli medefimi 6 ugual cerchilugual rette linee tagliano circonferenze ugua- |
Ji, cio¢ la maggiore uguale alla maggiore , & la minore alla minore.- :

Nelli mcd%@mi o ngual cerchi fotto l'ugual circonferenze fon pqgtq linee ret- |
. | . A 4 i . i | H g

&

Ma habbiamo giudicato non effer fuori di propofito in queflo luago dimofl

| um certo modo delle antecedenti & altre non diffimili a quelle. idaio3

rare le conuerfe in q

-

PRO-




ne c ‘%ﬁﬁfﬁg circonferenze vgual
0 uall lono le circo! L
B Cintorno al medefimo O . o
il cerchio D E F vguale al minare.

G € DG GFE,dimodochelpun.
nella Linea, retta G C, & la A G feghi
E F in H. perche dunquele lince rette
fono wgualis'ahgolo A G C [ard minore

D G F . il che fi dimoftrerd poi . onde la
nza H F fara minore della circonferenza
2 cire ‘ﬁrengf F ¢ fimile alla circonfe

€ per la duodecima diffinitione di quefto

0, percioche in effe fi ferma il medefimo angolo
hanque la circonferenze D F non € fimi-
onferenza A C. mafupofta fimile. che é
ite.i cerchi dinguenon fono difsguali, &
ario che fiano vguali - ma che Pangolo
uinore dell angolo DGF,lo dimofireremo °
9 m0do . :
ntendafi il triangolo A G C [eparatamente: &
afi il punto D del triangolo D C E nel pinto G
2~ il punto F nel C, percioche le A C D F fono
2 loro pgualiscadera il triangolo D G F dentro R
20l A G C.adunque per la 2 1.del primo libro angolo AGC ¢ minore dell’angolo DGF.

¢ bifognaua dimofirare .

PROPOSTTIONE II.

o circonferenze difsimili.

i difuguali le vgual rette lince taglian ,
percioche le Lince vette uguali taglid

dalle cofe gia dimoftrate appare chiaramente,
circonferenze diffimilis

o R e R L G

ouali fotto le fimili‘circonfercnze fon pofte linee rette difu-
ente & chiaro pet le cofe dimoftrate di fopra . Repiglifila medefima figura
. perche dunque il triangol ‘
angolo H G F , & Langolo D G F maggiore dell’angg
della bafe H F.malalincaretta A CévgualeallaD F
- fon pofle fotto le circonferenze [imili . il che bifogy

y e ;
. L )
: § yify (94
3 s e
i

loHGF, fara la

oD G FhaduelatiDG G F vguali a due lati |




GLD SUEMDE BWCEID. - . i

OBLEMA " IIIL PROPOSITIONE XXX. :

una data circonferenza per mezo. *1 5504 ¥3 %

A adara circonfereza A D B-. bifogna dinidere + . 2 ‘

| 1a circonfeicnza A D B per mezo. giungafi A B: & di- S p :

| nidafi per mezo nelC: & dal punto C tirifila C Dad - tw
ango %&ﬁ foprala A B: & giunganfi AD D B. per- :
nquela A CéugualcallaCB, &la CD commu ; .
due A C CD fonouguali allednc BC CD,& & © trn 9

R ] ’ :
| rangolo A CD ¢ uguale allangolo BC D, effendo I'u-
| ng & l'altro retto.adunque la bafe A D ¢ uguale allabate D B.male linee rette
”‘:gli__ali tagliano circonferenze uguali,la maggiore alla maggiore, & la minore al
| laminore:& € 'una & l'altradiefle AD B D minore del mezo cerchio. ondela
| circonferenza AD fara uguale alla circonferenza D B . adunque una dara circon
| ferenza {i ¢ dinifa per mezo. il che bifognaua fare. '

? '  THEOREMA XXVII. PROPOSITIONE XXXI.

Nelcerchio1angolo che ¢ nel mezo cerchio éretto : & quel
lo che e nella maggior portione ¢ minore del retto: & quello
che ¢ nellaminor portione ¢ maggiore del retto . oltre 2 quelto
| 'angolo della portion maggiore e maggior delretro; & Fango-

lo della portion minore ¢ minor delretco. i
\ Siail cerchio A B C D, il cui diametro B C, & il :
: centroE , & giunganiBA A€ AD D C. Dico
chel'angolo che € nel mezo cerchio B A C¢ retro,
& quello che ¢ nclla portione A B C maggiore del
mezo cerchio,cioé 'angolo A B.C ¢ minore del ree
to : & quello che e nella porticne A D C minore
del mezo cerchio , cioc l'angolo A D C¢émaggio-
redelretto. ginngafi A E, & prolunghifi laB A
s.delprimo. ! InF.perchedunquela B E ¢ ugualeallaE A, Pan
. goloE A B fard uguale all'angolo E B A . & fimil-
-mente perchela AE ¢ uguale allaEC,faral’angolo - . - -
' A CE ngualeal’angolo C A E.adunque tuttol'angolo B A C ¢ uguale alli due
32.del primo.. angoliA BC AC B, &langoloF A C fuor: del riangolo A B € ¢ wguale alli
13:del prime. que ABC ACB. I'angolo dunque B A C cuguale allangolo F A C & Dercio
T'uno & Taltro diefsi € retto. onde I'angolo B A Cnel mezo cerchio B A C ¢ ret-

“| t0. & perche li due angoli A B C B A C del triangolo ABC fono minori di due
rerti,& B A C eretto, fard 'angolo A B C minore del retto, & e nella portione
:: A B C maggiore del mezo cerchio,& cficndo nel cerchio il quadrilatero ABCD,
22.diquefto. | & nelli quadrilateri che fi defcriuono nc cerchi gliangoli oppofti fono vgualia
due retti, faranno gliangoli A B C A D Cvgualidduerert. & l'angolo A BC

e minore del retto. adunque il rimanente ADC fard maggiore del recto. & ¢ nel
la portione A D C'minore del mezo cerchio . Dico oltre 4 ¢io che I'angolo della
| portion maggiore, che ¢ contenuto dalla circonferenza A B C & dallalinearet- |
‘ta A C, ¢ maggiore de! retto, & 'angolo della minor portione , contenutc dalla |
circonferenza A D C & dalla linearetta A C, ¢ minore del retto;, il che appare
' manifeftamente,percio che efiendo 'angolo contenuto dalle linee rette BA ACy |
to, fard il contenuto dalla circonferenza A B C &dallalinea recta A Cmag- |
e del retto . & perche 'angolo contenuto dalle Jinee rette C A A Feretto, ; |

R S ' fard~
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17. del primo
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del retto . adunque nel ccrqhio l'angelo che € nel mezo cerchio , e retto, &
lo che ¢ nellaportion maggiore € minore del retto, & quello che e‘_nclli mi-
re portions € maggiore del retto . oltre d quzfto Pangolo dclla. portion mag-
| giore ¢ maggiore del retro, & I'angolo della portion minore ¢ minore del retto.
] che bifognaua dimoftrare . '

ALTR AMENTE i dimoftrerd che I'angolo B A C eretto. perche I'ango
| 10 A E C edoppio dell'angolo B A E, effendo vguale alli due interiori & oppo-

| fti,& rangoloA E B edoppio dcl.l’:mgolho E A C,faranno gli angoli AEB AEC
doppijdeli'angolo B A C. ma gli angoli A EB AEC fonovgualiadue retri.
'adunque 'angolo B A'C cretto. il che bifognaua dimoftrare. :

|3 € LOR FO L L AR

Di qui ¢ manifefto, che fe vn'angolo del triangolo fia vgua-

| le agli aleri due angoli, egli fard retto, perciochel'angolo con-

| feguente ¢ veuale alli medefimi due , & quando gli angoli con-
& S

feguenti fono vguali, ¢ neceffario che fiano retti.

St acH 10 . & &l 10}

Se tutti li mexi cerchi pigliano per fomiglhanza angoli weyali ; co-
meretti , ¢ le maggior portioni pigliano angoli minor: de retti , chia-
racofac, che qﬂ}fm’o [imili pigliano angols vguali , ¢ quanto [on0
maggiori de mexi cerchi , tauto minuifcono Langolo reito, ¢ fimilmien
te le minori de mexi cercht con proportione accrefcono il retto . Onde ¢
qecqﬂkrio che le portioni fimils piglino angoli vguali , ¢ perche gli
angoli delle portiont, [ono di dinerfi generi @ rifpetto dellivettiline: , ef-
[endomisti , non [i facomparatione fraloro per 2 grandexza deter-
minata , ma folamente per la maggioranga per dir coft 5 ¢ minoran-
R4 : onde awnienc che procedendo la maggior portione alla minore per
il mexo cerchio, Langolo di ¢ffa maggiore [emplicemente del retto pro-
| cede al minore, ¢ non perilretto, effendo il retto vua determinata

. tgrande(@z . ¢~ questo parera marawigliofo che quelle cofe che fi mu.
tano ne contrary [ogliono paffare per li mexi 5 ma ne gli altri an.
chora fi poffono ritrouar- opposti in quefto modo fenza mexo , percio-
| che effendo la linea che comprende il cerchio curna ¢ cana,nor e retta.

<184

R 83T N

‘ 2 S
<llo che e contenuto dalla linearetta CA & dalla circonferenza A D € mi

3 o

| ‘THEOREMA XxXVIII. PROPOSITIONE XXXII |

yna linearetta tocca il cerchio , & dal toccamentonel cer |
latirata vnalinea retta che lofeghi, gli angoli cheellafa| ¢

.y - . s Z PO . o i
cache tocca,fono vgualia quelli,che {i conftituifcono |
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T Lalinea retta E Frocchi il cerchio ABCD - :
| nel punto B, & dal punto B tirifi nclcerchio A B

I | CDvnalinearertaB D, chelo feghi in qualun-

Y | que modo. Dico che gliangoli che fala B D con
lalinea che toeca E F foro vguali A quelli, che fi
conftitui’cono ncll'altre portioni del cerchio,
cioéche I'angolo F B D € vguale all’angolo con-
{tituito nella portione D A B,cioé ad eflo D A B,
&l'angolo E B D vguale allangolo D C B, confti

tuito nella portione D C B. tirifi dal punto B la 3
B A ad angoli retri fopra laEF : & piglifi nella :
| circonferenza B D qual fi voglia punto C, & giunganfi AD DC CB. perche
| dunque vnalinearetta EF tocca il cerchio A'B C‘D nel punto B : & dal tocca- .
19.di quelto. | Mento B € tirata vnalinearetta B A ad angoli rettt foprala E F;faranella B A il :
centro del cerchio AB CD. ondela B A € diametro del medefimo cerchio, &
per Pantece- | angolo AD B nel mezo cerchio € retto. adunque gli angoli rimanenti
daate. "B AD A B D fono vgualiadvnretto. malangolo A BF anchora € retto; &
| percio ¢ vgualed gliangoliB AD A B D. traggafi il commune A B D.onde il
' rimancnre D BF € vguale 4 quello che confilte nell’altra portione del cerchio,
cio¢ all'angolo B A 1. & perche nel cerchio €il quadrilatero A B C D, & glian-
golidi eflo oppofti fono vgnali d dueretti, faranno gliangoliD BF DBE, v- !
gualida gliangoliBAD B CD;dequaliB A Dfiédimoftrato vgualeaD BF . -
adunque il rimanente D B E fard vguale 4 quello, che ¢ conftituito nell’alera por |
tione del cerchio D C B, cioea D C B . onde fevnalinearetta, toccail cerchjo, |
& dal toccamento nel cerchio fia tirata vna linearerta, che lofeghi, gli angoli
ch’ella fa con lalinea che tocca, fono vguali a quelli che fi conftituifcono nell’al-
tre portioni del cerchio . il che bifognaua dimoftrare .

11. del primo.

22.diquefto.

PROBLEMA V. PROPOSITIONE XXXIIL

Conftituire vna portione di cerchio nella data linea retta,
che piglil'angolo vguale all'angolo rettilineo dato .

N

B

| Sialadatalinearetta A B, & il dato angolo rettilineo C. bifogna defcrinere
vna portione di cerchio nella daralinea rerta A B , che piglil'angolo vguale al- |
Fangolo C. adunque I'angolo C ¢ € acuto, 6 retco, ¢ yero ortufo . Sia primaacu |
to, come nclla prima figura, & nella data retta linca A B » & nel punto A dato |
in eifa, conftituilcafi angolo B A D,vguale all'angolo C. onde 'angolo B A D, |
.| € acuto. &'dal punto A,tirifila AE ad angoliretti foprala A D, & feghifila A B
*| permezoinF, & dal puntoF tirifi laFG ad angoli retti foprala AB, & giungafi
G B. perchedunquela AF e vgualcallaF B, & JaF G commune,ic due AF FG |
 fono vguali alleduc BF F G, & I'angolo AF G vguale all’angolo GF B , adun- |
. | quela bafe AG c_vgualc allabafle G B. ondec dal centro G ¢ nl'intervallo A G |

= " e

defcricto ||




to il ccrchibvfpafreri anchor per B. defcrivafi & fia A BE, & giungafi E B.

foprala AE, toccherdla A D il cerchio. & perche vna linearetta A D

rchio A BE ; & dal toccamento che € in A ¢ tirata vna linearetta A B
el cerchio A B E,l'angolo D A B fard yguale alfangolo che confifte nell’alera.

%ﬁbﬂ‘eiﬂei cerchio, cioc allo A E B. ma eflendo I'angolo D A B uguale all'an-

le allangolo dato C.Sia poi I'angolo C retto, & bifogni fimilmente nella linca ret
ta A B defcrinere una portione di cerchio , che pigli 'angolo uguale all'angolo
recto C.contftituifcafi fimilmente I'angolo B A D uguale all'angolo retto C, come
nella feconda figura, & feghifila A B per mezo nel F : & dal ceniro F con P'inter-
uallodi una di eflc AF F B defcrivaril cerchioA E B. adunque la linea rerta
‘{ ADtoccail cerchio A B E | percioche'angolo A ¢ retto; & PangoloB A D ¢ u-
| gualeallangolo che € nella portione AE B, qualc € retto , effendo nel mezo cer-
| chio.maB A D € uguale all'angolo C. ondc ctiandio I'angolo deferitto nella por
| tione A E B ¢ugnale al C. fi ¢ dunque defcrittanellalinearetta A B la portione
'] delcerchio AE B, che piglia'angolo uguale al retto C. Sia finalmente 'angolo
| €ottufo; & conftituilcafi nellalinearetta A B & nel punto A I'angolo B A D u-
. guale ad efflo , comenellaterza figura, & tirifi la A E ad angoli rerti foprala AD,
' &feghifila AB permezo neiF, & fopra la A B tirifilaF G ad angoli retti, &
{ giungafi GB.& perchela AF ¢ nguale alla BF & EC,e comune,ledue AF F G fo
| nougualialle due BF F G, & langolo A F G ¢ ugnaleall'angolo BF G . adun-
quelabafe A G ¢ uguale allabale G B . onde dal centro G con linternalio A G
| defcriuendofiil cerchio, paficra anchor per B.pafsi come A E B.. & perche dalla
| eftremitd del diametro A E ¢ tirara ad angoliretti la A D,toccherala A Dil cer-
| chio AE B, & dal toccamento che ¢ad A étirarala A B.onde 'angolo B AD ¢
uguale 4 quello che confifte neli‘altra portione del cerchio A H B. ma l'angolo
B A D ¢ uguale all’angolo C.adunque I'angolo che ¢ nella portione AH B fara
ugnaleall'angolo C. & percio nelladata linearetta A B ¢ defcrittala portione
‘ dﬁlccrchio A HB, che piglial'angolo uguale al € . il che bifognaua fare .

-

4 PROBLEMA VI PROPOSITIONE XXXIIIL

(3 otk

| Daldato cerchio tagliareuna portione, che pigli I'angolo
| ugualeall'angolo rettilineo dato.

| Siailcerchiodato A B C, &l dato angolo

| rettilineo D.bifogna dal cerchio A B C taglia

una portione,che pigli I'angolo ugualeal-

I'angolo D . tirifilalinea retta E F che tocchi |

| ilcerchio A B C nel punto B, & nellalinea AW

‘ ?;ntta BF , & nel punto B, che e in effa,confti-

fcafiI'angoloF B.C uguale allangolo D.&

§ perchelalinearettaE F toccail cerchio ABC

el punto B, & dal toccamento B¢ tiratala —D-LI.-_-,.

sl'angolo F B C faraugualed quelloche o ph. Gt e oAt

laltra portione del cerchio . maF B C ¢uguale allangolo D. adun-

I'angolo che ¢ nella portione B A Cfard uguale all'angolo D . onde |

rchio ABC fi € tagliata una porrione B A C,che piglia l'angolo ugua
ettilineo dato D'. il che bifognanafare. ~ =~
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dallaeftremita del diametro A E , & dal punto Actiratala A D ad an?ﬁ e

olo C, fard 'angolo C vgualc allangolo A E B.ionde nella datalinca retta ADB, |
B fi ¢ defcritra la portione dcl cerchio A E B, che piglia'angolo A E B vgua- |i

Cor. della 16,
diqueflo. |
per 'anrece-
dente.

23.del primo .

10. del primo.

Cor. della 16.}

diquefto.

gcx I'anteces
ente.

23.del primo .

¢.del primo.

Cor. della 16.
diquefto,
per Pantece-
dente ;

17. diquefto.
:z;. del pn'm%

32.di quefto.
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contenutodalle AE EC e'pgua‘!:a quello che fi contienc dail > E E B |
\ C.D B non pafsino per lo céntro; & piglifi il centrodel cerchio ABGD |
F, &daF tirinfile F G FH, perpendicolari alle linee rette’AC) D B &
yanfiF | B FC FE.perchedunqueluna linea retta G F tirata per lo.ceng cengro
alinearetta A G non tirata perlo centro ad angolt retti, lafeghera an,
chor per mcm.xdﬂdf laAGeugnaleallaGC. &perchﬁ lalincareta A/Cie dj
m{ilm partijugnalinel punto G,& inparti difugualinello E; farail rettangolo
g ‘contenuto Rzu.cz\’ E E C inficme col guadrato di E'G vguale al iquadracodi
aggiungafi il quadrato di G:F commune . adunque iLrettangoloiAE C;in
cﬁmquadﬁatr diEG GF cugualcalli guadrati di CG GF « mail gua-
6'diF E.¢ uguale alli quadratidi E G GF, & il quadrato diF € ,ngn@le@h
quadrati di C:G GF. il rettangolo dunque A E Cinfieme col quadrato diFE ¢
‘uguale 2l quadratodi FC. mala CF ¢ ugualeallaF B.ondeil retrangolo AEC |
mfemc col quadrato diE F ¢ uguale al quadrato diF B. & perla medefima ra-
ione il.rettangolad EBinficuie col quadrato di FE ¢ uguale al’ qpadrato di |
“ B.ma fi ¢ dimoftraro il retrangolo AEC infieme col quadrato di F E uguale al
d unque il rertangolo A E C infieme col quadrato ditF Ei¢
ug‘% retzz aéDrEqB infieme cfl quadrato diF tr.algq fiil 2%& § com
mune di FE: fara il rettangolo rimanente A EC uguale al hmahe ?ﬂ

{e nel cerchio due lince rette fi taglino fraloro,, il rettangolo co ggp ﬁg}h
ufn 7 q

EC pﬂﬁﬂiruguﬂb il retrah 3t

rti di una ¢ ugg.alc alrettan golo che fi conuencﬂ;a.uq p@ru dcll,;.
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ezonelF, &cfe gliag- [
ungelaCD, il rettango: | |
| lo AD C infieme col (TUE S VR
- | dratedi FC fardugualeal = '\ ] .7
| quadrato di ED, &la CF S R i
| €ugualealla FB. & percio SR ARREIRT 7Y T A s e 5
il rettangolo AD C infie- ' el N, T ) Nl
me col quadraro di F B, ¢ ugualc al quadrato di ED. mail quadrato di ED ¢ 2
uguale ﬁ;&qgadrati‘ delle FB BD, effendo I'angolo E B D retto . onde il retean |7 PRmO:

| golo AD Cinfieme col quadrato di F B ¢ uguale & quadrati delle F B BD,
| traggafiil ¢ quadrato commune di F B ..adunque;il rimanentg rettangolo A D C,
fargigualc al quadrarg che £ fa dallalineaD B chetocca., mala DCAnonpafi| ™ " *
fi perllo c\(’fntm‘delfcercI io A i} C, & piglifid centro E, & daE tirifila E F Per- | 1. di quefto,
: -p:ndr{colarc alla A C,&giungani EB EC ED »adunque 'angolo E F D ¢ ret- | 1. del primo,

|| to.&perche una linca retta E F tirata per lo centro feghauna Jinea reita A C
non tirata per lo centro ad angoli retti, Ja fegherdanchor per mezo. ondela AF
€uguale F'€. oltre i cio perche la linca retta A C ¢ fegata per mezo nel punto F, |3- diquefto;
&legliaggiungelaCD, il rettangolo A D Cinfieme col quadratodi FCéu-| gy
uale 3@94@"3‘0 diF D.pongafi il quadrato diF E commune, adunque il retran | 69¢ feonda,

| 80!0 A D Cinfieme con i quadrati delle CF F E ¢ uguale 2 quadrati delle DF
! F‘ : 7ma¥‘§ugdra‘to diD E ¢ uguale alli quadratidiDF F E, percioche I'ango- v i)
| I ‘ﬁ'lac;,\rggto,,&: iLquadrato di CE ¢ nguale, alli quadratidi CF FE. adun- [#7:9/P4mo
. ﬁ?{ﬁ _ 'rcg:gg,_x;ngolo.Al?(} infieme col quadrato di CE < ugnale al quadrato di ED.
TaCE¢ ugualeallaB B . onde il rettangolo AD C infieme.col quadrato di EB
| €ugualeal quadrato di E D.ma al quadratodiED fono ugualii quadrati E B
BD, percioche l'angoloE B D ¢ retto. adungue il rettangolo A D Cinfieme col
 quadratodiE B ¢ uguale alli quadrati iE B B D.traggafiil quadrato commu-
 nediEB. il rimanente dun%uc rettangolo AD C fara uguale al quadratodi |

D B. la onde fe fuori del cerchio fi pigli qualche punto, & le cofe che {eguono. il
| chebifognava dimoftrare . L

47.dcl primo.

IL COMMUNDINO.

= ===

| Dalle coe gia dimoftrate , ne feguono due corollarify come ha notato anche il Campano cioé |

Se daun punto prefo fuori del cerchio fiano tirate nel cerchio quante linee fi
| voglia,che lo feghino,i rectangoli contenuti da turee le li nec, & dalle parti di fuo
R o fraJoro uguali, effendo uguali al quadrato dellalinea che tocca. i
.ﬂl’fﬁnpunto fuori del cerchio fiano tirate due linee rette chelo tocchino,
fraloro uguali ; percioche i quadrati dell'una & Ialtra di effe fono 1.

ngolo, che fi contiene dallalinea retta tirata dal medefimo punto,
rchio , & ga]la parte diefla che ¢ di fuori . adunque ¢ neceflario che
no uguali,& non poflono effere piu di due. il che appare manife-
dimoftrate nel otraua di quefto. ;
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