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DIFFINTTIONIE.
I.

| A grandezza ¢ parte della grandez-
b - \ - .

za , cioe la minore della maggiore ,
, . . cb .

quando laminore mifurala maggiore.

S G Hap L% P

il La parte (come molti gindicano ) ¢ mino
| 7e di quelloche ¢ della medefima [Petie, [z co
e — |me 3 ¢ partedi 5. ma appo il Geometra la
partee quella che mifira il maggiore , quando il rimanente ¢ yguale
a quello che mifura : < quando non ¢ vguale, ¢ffanon ¢ parte, come 3
di 5, perche rimane z, che non é vguale 4 3.n0n ¢ dunque 3 parte di s,
74 parti , cioe due guinte = .

2%

IL COMMUNDINO.

* Laparte anchora appo il Geometra i pigliaper quella, che femplicemente é minore del

- | maggiore della medcfima [petie, come quando fi dice, il tutto & maggiore della fisa parte.adun

*

 quela parte in quanto é oppofia al molziplice , fara quella , che mifura il maggiore , ciodil fuo

| maltiplioe, la quale altramente f; chiama fubmoltiplice , &~ da alcini ¢ detta parte alicota .

- mainguanto [i oppone al tutto non ¢ necefJario che lo mifuri .
¥ Ll

~ La grandezza maggiore ¢ moltiplice della minore , quan-
dolaminore mifurala maggiore.
11L
_i#-p;oportione ¢ didue grandezze del medefimo genere in
{uanto appartiene alla quantita, vna certa conuenienza.
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Proporﬁiéne'( axce”) per fignificare v na conuenienza.. Di due

grandezze 1 per Jepararla dalle altre [petie della quantita. del me-

| defimo genere 1 accio che non [i faccia comparatione della linea con la

| faperficie, pgrcbe quefte non hanno fra loro proportione alcwna.in qua |

| to appartiene alla quantitalper fepararla dalle grandexe infinite,
| concofiacofa,che la quantita continua fiatermine del continuo non in
| finito, ¢ la quantita difcretatermine del difcreto non infinito .ma il
difcreto non e grandexxa , che e moltitudine . Vna certa conuenien-
zalperche fono cinquele [pecie delle conuenienze, o vero proportiont,
come gia s'e detto . 5 :

IL COMMUAUNDINO.

In quanto appartiene alla qualitd ] confidera , che queflo non fia detto pi preflo per-
che s'intenda la proportione che € nella quantita, & non anchor quella che & nella flina «

1111
Le grandezze fidicono hauer proportione fra loro, le quali

moltiplicate fi poflono avanzare.

Sl a0l I .05

Ne numeri ogni proportione ha quantitarationale , ma nelle gran.
dexze [i trouavna certa proportione , che col numeroifprimere non
[¢ puo, percioche [ono alcune grandexge , delle quali fi conofce fola-
mente [ecceffo, nel quale ['vina ananza laltra, ma la quantiia dell’éc
ceffo nd fi puo conofcere. Quefte dunque i dicono hauer proportiozne,cioe
dell'ecceffo,ma ui gia quella che hail numero al numero, cioe rationale:
o perb nel diffinire laproportione delle gradezze ciaggivnge.in quan
to appartienealla quantita ] ¢/ continua , non gia difcretd 5 & ra
tionale . adunque ~volendo pin vniuer[almente dffinire 5 guali fiano
quelle grandexe che hanno proportione fra loro. diffe, che moltipli-

irrationali , come il diametro del quadrato , quanto alle rationali ha
proportione al lato, ma quanto all ecceffo ha proportione del maggiore

‘ : IL COMMANDINO. '
" Queflomi pare effer detto,accio che le grandezze infinite fiano rimofJés (0 per dir cofiJefelis

| /e dalle proportiont , percioche la quantita finita moltiplicandefi quantunque fi voglia s non |

| folo non ananzerd la quantita infinita , ma non l'agguagliera gia mai . k

i

cate {i poffono auanzare jpercioche queflo conuienc alle rationali & |

al minore o pu?) il lato moltiplicandofi ananzare alla fineil diametro |
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|1aprimaallafeco ‘ |
mente moltiplici della prima, & della terza , o uero infiemea- |

u

ta
3 \ .

 reggiano O uero infieme fono auanzate da loro.

| che ¢ inconueniente . propofle dunque quattro

' ? ma felamoltiplice della terza fard minore

RO 9 YII'N T'O. """ -
flere nella medefima proportione,
nda , & laterza alla quarta, quandole ugual-

efidicono e

anzano leugualmentc moltiplici della feconda, & della quar-
%&i‘ndq qualfi uoglia moltiplicatione , 6 uero infiemele pa-

¥

-

IL COMMUNDIN 0.
Sialaprima grandez-
Za A, la [econda B, la ter
Za€, la quarta D: &
piglnfi le ugnalmére mol 18
tiplici della primass del B e
laterza, cio ¢ delle A C
le E F , dimodo cie E [ia
ugualméte moltiplice del
laAdrlaFdellac.ol-
tre acio piglinfi delle B D
cioé della feconda & del
la quarta , le ugualmente 4
moltiplici GH . & [eef-
Jendo la E maggiore della
G ancor la F fiamaggiore E A e ¢
della H, o uero fe effendo
la Eugualealla G,la Ffia 8
uguale alla H , o werofe
effendo minore , fia mino-
re , fecondo qual i uoglia
moltiplicatione 5 allbora |
fedila Adlla B bayer %€ ¥ ® 1 ¢ L
la medefima proportio-
ne, chelaC allaD . ma bifogna intender l"ec-
ceffo , & il diffetto fmfliccmmte, non fecondo

la propoitione, come uolfe il Campano,altramen 4 ) 3 ;
teilinedefimo fe dichiararia per il medefimo 2t ‘a4

B
5
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grandezze commenfarabily ¢ wolendofi difubi
to comfiere., fe habbiano lamedefima propor-
tione,accomodaremo le moltiplici talmente, che & A B G (]
lamoltiplice della prima fic ugnale alla molti-

plice della feconda , & fe lameltiplice della ter
Za fara uguale zlla moltiplice dells quarta, ha- 19
ueremo comprefo chela prima alla feconda ba
lamedefima proportione, che laterza alla quar

elicmoluiplice della quaita, la prima alla fe- ‘
cabauerd maggior proportionie , chelater- ¥ ¢ o i T &, 008
kaquarta , & fe lamoltiplice della terza

rd maggiore della moltiplice della quarta, havera la prima alla feconda ninor proportione,

R
PSS
A
Fr_,‘
¥

chela terza alla quarta .
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e O

Legrandezze ,che hanno la. medefima proportione fi chia-

fmino proparonling L ciiisl 2

uando delle ugualmente moltiplici, la mol e o
tiplice della prima ananzeralamoltiplice della 5 4
feconda , & la moltiplice dellaterza non auan-
zerala moltiplice della quarta, allhorala prima
allafeconda fi dirahauer maggior proportione,
chelaterza alla quarta .

i

s 40 42
IL COMMUANDIN O. )

Siano le medefime grandezze , che difopra , & prefe le ugnalmen-
te moltiplici delle A C,cioé le EF: & anshora le ugnalmente moltipli-
cidelleBD ,ciocle GH 5 [elaE auanzi la G, & la F non auanzi
la H, 0 ucro fela E fiauguale allaG & laF fiaminore della H,al- &
lhorala A alla B i dice hauer maggior proportione 5¢ be la C alla D.

O—i

|~ [t

VIII. :
%5 35

L'Anologia ¢ una fomiglianza di propor-

¥
——————

tiont.
1% |
L’Analogia confifte almeno in tre termini. E

=, |

‘]

>
=
Q

X. 40 4

vando tre grandezze fono proportionali

la prima allaterza , i dira hauer doppia propor
tione di quella , che ha alla {feconda. |
| £

o
s
g—

S b H QO & &s¥s

Noz dice due propoftion: effer doppie di una; il che
anchora e uera, ma quella proportione che confiffe di ¢
due dice effer doppia, come 8 4 2.¢2 9 3 1.la proportio- P
ae dunque che confifte di due e doppia . ¢la grandex
za nelle proportioni doppiee quadrupla ¢ nelletri- 5 4 ¢
plee nonupla , & nelle quadruple e fefdecupla s per-
cioche [¢ dimoftrera difotto , che quelle che fono doppic in longhexza ,
| fonoinpotenza quadruple , & quelle che fono triple in lunghexza fono
in potenza nonuple . adungue la proportione de quadrati effendo qua

drupla

g
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ﬁﬁépla ¢ doppia della proportione de lati , la quale ¢ doppia , perche il
' 0 del doppioe quadruplo . -
dvppwde ‘GPI i ¢ x’}. ¢ : :
Quandoquattro grandezze {ono proportio-
nali » la prima alla quarta fi dira hauer triplapro

portione di quella , che haallafeconda, & fem

pre vnadipiu, fecondo che I'Analogia proce- =

dera innanzi . , i < "_el
D

“ = %

ol

IL COMMUANDINO. e

e il

- mo maggiore de gli altri, percioche [e wguali,la medefuma proportione ¢ del primo al fecondo , W Cai-

& alterzo . ma feil primo fiaminore , non puoil primo al terzo hancy doppia proportione { ¢ 5“@,.,-'{}.:

di quella che ha al fecondo propriamente , concioftacofa , che il primo al fecondo habbia mag- |, ; gt/,auwi

gior proportione. che nonha al terzo, per lottaua del prefente libro .
. .

XIIL

Ladecima & vndecima diffinitione vicercano i termini necefJariamente difuguali , & il pri

Homologhe , 0 vero de fimil ragione fono le grandezze an-
tecedenti alle antecedenti, & le confcguenti alle confeguenti.

XIIIL

La proportione permuta

tac quando {1 piglial’ante- e t—_
dente all'antecedente & la 3 X
_cofeguentealla cofeguéte. - =
IL COMMANDIN O,
Siala AallaB, comelaCallaD . fard’ £ .
‘permutandofi laA alla C,come ba B alla D, A o=
percioche queflo fi dimofirera effer cofi, net &
la [eftadecima propofitione del prefente - D
libro .
XIIIL
 Laproportione conuerfa » :
‘¢ quando {i pigliala confe- - . h
guente come l'antecedente A Ay :
~32:j%£§cedente come alla —_—2 — |
conieguente. Sl o | 1
524 7 o . \ ol “* SE




lle grmdeg&e, berche
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amente ; che companendofi : & ﬁmzlmmtela dmt fome ,
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o

o l"al proportione ¢ quando {iano piu gmndczzea &altre

| grandezze di numero vguali dquelle, che {1 piglino adue i due,
4! & ella medefima proportlonc :& come nelle prlmwarandsze
| laprimaall'vltima , cofi nellefe- ;
| conde grandezzela primafiaal. 4 2 _
1 lvlgma.ouero altramente,quan | A by
| dofi piglinole grandezze eftre- - oy B
- f’lne leuandone quelle,che fono in ’[ Pl ST "] e T
bEzo. . %1 & 2% | ¥ Bie
 IL COMMANDINO. Wea i
‘ ) e _{}o fi ﬁznell analogia ordinata , & nella | o B
| pert: ‘m,n¢ﬂ4ordznata inqueflomodo. Siano | 7| i 2
| tre grandezze A B C & fiano altre grandezze oA - 4 = :
‘dznumerovgmhdquelleDEF &fiacomels p E E - & r x5
AallaB,cofilaDalla F, dy‘comelaBallaC. o < i -
cofi la E alla F fava per 'vgual propor ol 75 )
| tione comela A allaCycofila D alla F. e <L y .
|\ il chefi dimofirera nella 22 del prefen- g ezl pitate ~
te libro. Nellz lperturbatam quefto il s L
0. fiano fimilmente tre grandezze "fj*;ﬂw" : 8
2; & flanotrealtre D EF,&rco- |} = ' e ) d
1 AallaBycofilaEallaF , & co- | . GRS B8 71 ST
alla C,coft la D alla E. fard per ‘k ‘l : I i Bl |
j M;arnmnomel./zdllac co : i 2] e & I
. il che i dimofirera nelly - =% B RO &
/ I{medej‘nim feguirdan ) ' "3 1
i eqe'dufe,per
/BCD & fianoal
0 vguali d quelle

analo; aordmamﬂfa &




wl 3

0 ~ DECGLI ELEM. DI EVCLID, 4
" (@ come la B alla C,cofi la G alla Hydr come la 5}17.‘1_ seofi la E alla F; fard per "vgual pro-

- portione come la A alla D, cofil+ EallaH, cy}“{ tII ﬁ)’r{mle anene ne'llc altre gradezze, quate clle
ane, . = g : ; ]
B L'analogia ordinata ¢ quando fia come I'antecedente alla |
confeguente , cofi I'antecedente alla conf eguente, & comela
confeguente ad un'altra, cofs ;{a }gonfcguentc adun'altra.

- L'analogia perturbata ¢ quando fiano tre grandezze & fia-
no altre grandezze di numero uguali, & come nelle prime gran-
dezzel'antecedente alla confeguente , cofi nelle feconde I'ante-
cedente alla confeguente , & come nelle primela confeguente
adun‘altra, cofinelle feconde un’altra all'antecedente,

IL COMMANDIN o,
cli 5fmnp2 di quefte fono pofli di fopra.ma oltre alle diffinitioni fono certe communi notitie,
che fiaccettano in queflo libro , cioc .
CQMMVNi N®TITIE:

Quelle grandezze , che fono ug.ua/mmte moltiplici di una medefi-
mayo delle aguali , fono ugnali fra loro .
II,
_,pre[!e grandexze fono ugwnali fra loro , delle quali o una medefi-
ma, 0 uero uguali grandexRe fono ugualmente moltiplici .

THEOREMA I. PROPOSITIONE 1.

Sequante grandezze {i uogliano fiano ugualmente moltipli-
cidiquante fi uogliano, ugnalidi numero, ciafcuna di ciafcu-
na, quante uolte ¢ moltiplice una grandezza divna, tante
volte faranno moltiplici anchor tutte di tutte .

Siano quante grandezze fi uogliano A B CD di quante fi uo-
ghiano grandezze E F,di numero uguali, ciafcuna ugnalmente mol
tiplice di ciafcuna. Dico che quante volte 1a A B ¢ moltiplice
della E, tante uolte le AB C D fono moltiplici delle EF . per-
cioche effendo la A B ugualmente moltiplice della E, & laCD ¢
della F, quante grandezze fono nella A B uguali allaE , tante fa-
ranno nella CD uguali allaF . dividafila A B in parte uguali alla

»chefiano AG G B; &laC D diuidafiin parti uguali allaF, cio
¢CH HD. fara dunquela moltitudine delle partt CH HD v-
guale alla multitudine delle AG G B. & perche la A G ¢ vguale
allaE,&la CH allaF, faranno anchorle AG CH ugualiallcEF. H: ;
& per lamedefima ragione eflendo G B vgualeallaE ,&laHDal- - :
1aF, faranno anche G B HD vgualialle E F. quante dunque fono o ®l |
nella AB,ugualiallaE, tante farannonelle A B CD vguali alleEF, ' PR
| onde quante wolte ¢ moltiplice la'A B della E , tante volte faranno e B
| moltiplicile AB CD delleEF . {c dunque quante grandezze fi vogliano fiana

| ngualmente moltiplici di quante fi vogliano , vguali di numero, ciafcuna di cia
cuna , quante volte € moltiplice vna grandezza di vna, tante volte faranno mol-
! ek Pl F,
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| tiplici anchor tatce di tutte . il che bifognaua dimoftrare. RO e

. THEOREMA II. PROPOSITIONE I}

- | Selaprimadella fecondafia moltiplice,, come la terza della
| quarta, & fialaquinta dellafeconda moltiplice , comela felta
| della quarta , fara anchor compofta la prima, &‘:laqu-i-nta della
| feconda moltiplice , come laterza , &la feftadella quarta.

_1 © Siala ‘p‘rima‘ A B della feconda C molciplice , come la
terzaD E della quartaF : & fialaquintaB G della fecon
C moltiplice,, comela feftaEH della quartaF . Dico R
anche compoftala prima, & la quinta AG efler molri- e
{ plice della feconda C, come la terza & Ia fefta DH della e
‘quartaF. percheeffendola A B molsiplice dellaC, co- | 117 4 -
melaD E dcllaF, quante grandezze fononella ABugua B:- |
lialla C, tante farano ctiandio nella D E vgualiallaF . ‘& L BT
er la medefima ragione quante fono nella B G vgualial :
la C, tante faranno nella E H vgualiallaF. quante dun-
que fono in tutta la A G vguali alla C', tante faran-
no in tutta la D H vguali alla F. onde quante wolte¢
moltiplice la A G della C; tante volte {ard laD H molti-
plice dellaF , & percid compoftala prima, & laquinta G € H
A G della feconda C, fara moltiplice, come la terza & la
fetaD H della quarta F. adunque fela prima della fe-
conda fia moltiplice , come la terza della quarta, & laquinta della {econda fia
moltiplice , come la fefta della quarta , fard anche compofta la prima & la quin-
ta moltiplice della feconda, come la terza &la feftadella quarta. il che bifogna-

ua dimoftrarc .

P —

THEOREMA III. PROPOSITIONE III.

Sela prima fia moltiplice della feconda , come la terzadella
quarta , & fi piglino le vgualmente moltiplici della prima & del
laterza, faraanchora per laugual proportione , 'una & l'altra
delle grandezze prefe ugualmente moltiplici dell'una & dell'al-

tra , cio¢ I'unadella feconda & I'altradella quarta.
Siala prima A della feconda B moltiplice,co-
me laterza C della quarta D, & piglinfi [eEF &
G H , vgualmente moltiplici delle AC. Dico che ;
1aE F¢ moltiplicedella B, comelaG HdellaD. -
percioche efifendo laEF moltiplicedella A, co-
mela G H della C, quante grandezze fono nclla
EF vgualialla A , tante faranno anche nella GH 3 _
vgualialla C. diuidafi laE F in grandezze vgua- L
lialla A, cioc EK KF. &la G H dinidafiin gran :
dezze veualiallaC, cio¢ GL LH. faradunque ;4
la moltitudine delle EK KF ugnale alla moltitu [ B g
dinedell: GL LH. &perchela A ¢ moltiplice . ® A B @ € 2
cllaB,comela GdellaD,&1aEK¢ vgualeal- : *
iaA,&laGLallaC, fardlaE Kmoltiplice dclla B, comelaG L dellaD .« & per |
la medefima ragione 12 KF fard moltiplicedella B,come la L H della D . "'BF}"_CM_
Ty R 2  duagque

_ - el




per antece-
dente .
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‘dunque Ja prima EK della feconda B ¢ melriplice , come Ja terza GL della quar-

taD, & laquintaKF dcllafeconda B ¢ moluplice, comela feftaL H della quar-
taD, {arﬁfnchc compofialaprima, &laquintaE F, dellafeconda B, mo tipli
cc, come la terza & Jafefta G H della quarta D. fe dunque la prima fia moltiplice
della feconda , come laterza della quarta, & fi piglinole vgualmente moltiplici
dellaprima & dellaterza, fard anchora per la vgual proportione 'una & I'altra
delle grandezze prefe vgualmente moltiplice dell’'una, & dell'altra: cioéluna
dellafeconda, & I'altra della quarta. il cﬁc bifognaua dinioftrare ,

~ THEOREMA IIII. PROPOSITIONE IIII.

Selaprima alla feconda habbia la medefima proportione
chelaterzaalla quarta, &le ugualmente moltiplici della pri-
ma , & della terza , alle ugualmente moltiplici della feconda &
della quarta, fecondo qual fiuoglia moltiplicatione;haueranno
la proportione medefima,facendofi comparatione fra loro .

Habbia la prima A alla feconda B, 1a medefima pro
portione, chela terza C allaquartaD , & piglinfi EF
1n qualungue modo ugualmente moltiplici delle A C,
& altre G H in qualunque modo vgualmente moltipli
cidelle BD. Dico chelaE allaG ¢ comelaF zllaH. pi
glinfi anchora le KL vgualmente moltiplici delic EF
& le MN ngualmente moltipilci delle GH. per-
che dunque Ja E ¢ moltiplice della A , come laF del
laC, &fi pigliano le KL ngualmente molriplici delle
EF, fara laK moltiplice della A, comelaL dellaC.
per la medefima ragione la M fara moltiplice della
B,comelaNdcllaD. & perche comeJa A alla B , cofi
€laCallaD ; & fi fono prefe le KL ugnalmente molti-
plicidelle A C, & altre MN in qualunque modo ugual
mente moltiplicidelle B D : fe laK apanzala M, &laL K E
ananzerala N, & fe ¢ uguale,fara vguale, & {e minore,
minore . & fono Ie K L ugualmente moltiplici dellcEF,
&le M Nin qualunque modo vgualmente moltiplici
delleGH . comedunque laE allaG, cofifardla F al-
JaH.]aonde {e la primaalla feconda habbia la medefi
ma proportione che la terza alla quarta,& le ngualmen
te moltiplici della prima , & della terza, alle vgualmen
te moltiplici della feconda & della quarta , fecondo
qual fi nogha moltiplicatione,hauceranno la proportio I [
ne medefima, facendofi comparatione fraloro. ilche L ¥ € P B N
bifognauna dimoftrare .

Perche dunque fi € dimoftrato, che fe 1aK ananzala o
M, &laL auanzeralaN ; & fe ¢ ugunale , ugnale;& {e minore , minore : € manife-
fto anchora che fe laM auanza laK, &1la N avanzerd 1aL, & fe € uguale , uguale,
& fe ¢ minore , minore, & pero comelaG allaE,cofi laH allaF.

C O.R-0 TE AR I 0

Da queftofi fachiaro, chefe quattro grandezze fiano pro-|
4 portio-
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portioaalt, faranno anche peril contrario cioe conuertendofi
proportionali.

oG 8 0 ol $0e

°@wﬁ‘o theorema appartiene alla dimoStratione della diffinitione di
fm’//‘ graua’e{(e > che fono nella medefima proportione , come ¢ quando
’ [;-ruguglmcme moltiplici della prima , ¢~ della tera cioé delle ante-
cedentiscuero anazanoinfieme le vgualmente moltiplici della féconda,

@ della quarta , cioe delle confeguentis o uero infieme le pareggiano, o

infieme fono ananzate daloro . percioche qui dimoftra anchor quelle ha
uer lamadefimaproportione . il che tacque nelprincipio : conciofiacofd,
che non i poteffe dire quelle hauer la medefima proportione, delle quali
le moltiplics hanno la medefimaproportione , ricercando noi quali fia_
7o quelle, che habbiano la medefima proportione. adunque hanendo egli
detto nel principio gue[/e 0 uero infieme auangare, o infieme appareg-
giare 5 0 infieme cffere ananxare,qui dimostra anchor aeffere nella me-
defima proportione; facendsfi comparatione fraloro, accioche appaia la
diffinitione di quelle 5 che fono nella medefimaproportione,cioe quando
le vgualmente moltiplici della prima , ¢ dellaterza , alle veualmen
ze moltiplici della feconda , ¢~ della quarta , babbiano la medefima
proportione . & dimoStra quelle effere nellamedefma proportione , per
quefto , & per la conuerfione .

THEOREMA V. PROPOSITIONE V.

Se vna grandezza fia moltiplice diun’altra grandezza, co-
me la partetratta dall'una della parte, parte tratta dall'alera,

fara la rimanente moltiplice della rimanente > come tutta di
tucta.

Siala grandezza A B moltiplice della grandezzaC D, comela par
tetratta A E , della parte tratta CF. Dico la rimanente anchora E B,
della rimanente FD cfler moltiplice,come tutta {a ABditurtalaCD. A
percioche quante uolte 1a A E € molriplice della C F, tante voltefi |
facciala EB moltiplicedella CG. & perchela AE ¢ moltipli- &
cedellaCF, come la EBdella CG, fara la AE vgualmente mol- |
tiplice della CF , & la A B della GF. & fi pone Jla A E vgnal- r 'L ;

mente moltiplicedellaCF, &Ja ABdellaC D . adunquela AB ¢ v- -
gualmente moltiplice delluna & dell'alera GF G D ; & percio Id GF ‘"
€vgualeallaCD . traggafila CF commune. la rimancnre dunque L
G C évgualealla rimanente DF. onde efiendo l1a A E vgualmente :
mo‘ltxplice dellaCF,&12EBdcllaCG,&la CG vguale alla DF, B P
farila A E vgualmente moltiplicedellaC F, & 1aE Bdcila FD, & fi e

1. digtrefto..

1.coOm.noL

T D

pon:la A Evgualment= moltiplicedellaCF, &la A B della C D. adunguela |
| P

=



§° =~ ODEGITELEM DYEVCEM., ¢ 5
B ¢ vgualmente moltiplice dellaF D,& 1a A B della C D. larimanente du
oltiplice della rimanéte FD,come tuttala AB di turtala CD.onde feuna
| grandezza fia moltiplice di un'altra grandezza , come la parte tratta dall'unadel |-
1a parte eratea dall’altra,, fard la rimanente molciplice della rimanente , cometac |
ta di tutta. il che bifognana dimoftrare .- e . S ¢

. < wTHEOREMA VI. PROPOSITIONE VvI. =

. Seduegrandezze fiano vgualmente moltiplici di due altre
grandezze , & fiano tratte daloroparti vgualmente mqltipgg‘; ;
 delle medefime , faranno le rimanenti 0 vguali alle medefime , 6 |
vgualmente moltiplici di eflg. . % : N
{ | TSianoduegrandezze AB CD vgualmente moltiplici di

k | duc grandezze EF;, & le A G 'C H tratte daefle fiano vgual-

! mente moltiplici delle medcfime. Dico chelerimanenti GB. A«
H D 6 fono vguali ad efle EF 6 vgualmente moltiplici.fia E
! primieramente la G B vgualealla E. Dico chela HD évgua ' ‘ : :

leallaF, pongafila CKvgualeallaF. & perche la AGev- b LPRR TR, AT

gualmente moltiplice dellaE,& laC HdellaF, &¢1a G B v- i ]

guale allaE, &la CKvgualcallaF, farala A B vgualmente
- moltiplicedella B, &1aK H dellaF. ma fi ponela A B ugual- ©
mente moltiplice dellaE,& 1aC 1D della F . onde JaKHev- .
| gualmente moltiplice dellaF , &1a C D dcllaF . perche dun- .
que ciafcunadicflcKH CD ¢ vgualmente moltiplice della B © |
F,fardlaKH vguoale allaCD. rraggafilaCH commune. 3 an
adunque la rimanente K C ¢ vguale alla rimanenteH D . ma B
JaK C ¢ vgualeallaF . onde eriandio laH D ¢ vgualeallaF,
& perci6 laGB fard vguale alaE, & la HD alla F. dimo-
fircremo fimilmente, che fe la G B ¢ moltiplice della E, & . |
anchora laH D eflere vgualmente moltiplice dellaF . adun- g
que fe due grandezze fiang;vgualmente moltiplici di ducal & |
e tre grandezze , & fiano tratte da loro parti vgualmente mol- ?
tiplici delle medefime,, faranno le rimanentio vgualialleme ¢
defime, 6 vgualmente moltiplici di effe . 1l che bifognaua di- H
moftrarc. |

5l H o0 il O

-

1.diquefto.

1.com.nok

Non é proposto di dimofirare fe dal moltiplice fia Lok L l_
tratto il moltiplice 5 il rimanente o ¢ffere vguale 0
moltiplice , percid che quefto ¢ manifesto . maefendo due grandexe @

rifpetto di due altre 5 come s’e detto , [¢ la rimancnte ¢ moltiplice della ‘
prima , anchora la rimanente effere moltiplice dell altra . & f¢ ¢vgua

le ejf?re vguale;come [ cffendo quadruplasne fiatratta la ?ryld, Jara |
la rimanente vguale , ¢ coft nelle altra al medefimo modo .
, { i 1 N

-

THEOREMA VIL PROPOSITIONE VIL |

p

| Legrandezze vguali alla medefima hanno la medefima pro- |
‘ portio-, 4

Wix
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| portione, & Ia medefima allevguali. , ey
‘|  Siano grandezze vguali A B, & un'altra qual fi uogliagran :
¢zza C.. Dico che ciafcuna di effe A B ha la medefima

.

dezz Dic .
| proportioneallaC, & 12 C parimented cialcuna diefle A B 1
Ea la medefima proportione. piglinfi le DE vgualmente mol
tiplicidelle A B, &vn'aleraF, come fiuoglia moltiplicedel ¢+
1aC . perche dnnque la D ¢ vgualmente molriplice della A, & -
|} aE d‘e%la B; &¢la A vguale alla B : fard etiandio la D vguale
,%B/ﬁ]_]n E, &¢un'altracome fi voglia moltiplice laF. fedunque ©» 4
| laDauvanza JaF , & laE auanzera effaF, & fecvguale, fara
vguale, & fe minore, minore, & le D E fono vgualmente mol [
uplicidelle A B,& altraF come fi voglia moltiplice dellaC.
fard dunque comela A alla C; cofila B alla C.Dico oltre 4 cio
la C hauer la medefima proportione alluna & I'altra di z(le [
A B. percioche facendofi le medefime cofe , dimoftrere-
mo fimilmente 1« D eflerevguale allaE , & vn'altraeffer 1aF, £ B
ondefelaF ananzalaD ,auanzerd anchoralaE, & {c¢vgua
le,, vguale; & fe € minore, minore. & 1aF € moltiplice della C, & altre DE in
qual modo fi uoglia vgualmente moltiplici delle AB. adunque come la C alla A,
cofi farala Calla B. ondele vguali alla medefima hanno la medefima proportio
ne, & lamedefimaalle vguali. il che bifognaua dimoftrare,

C F

IL COMMUAUNDINO.

Similmente dimoftreremo ctiandio le vguali grandezze al
le vguali hauer la medefima proportione . [

Siano grandezze vguali A B, fiano altre grandezze fra loro vgua
1i € D . Dico che la A bala medefima proportione alla C; che la B alla
D . piglinfi le E F vgualmente woltiplici delle AB, & altre G H in qual
Jiuogliamodo vgualmente moltiplici delle C D. perche dunque la E é »-
gualmente moltiplice della A , & la F della B, &7 ¢ la A vguale alla
B; fara anchor la E vguale alla F ., oltre a cio perche la G ¢ wgualmen- l
te moltiplice della C, & la H della D, & € la C vguale all2 D;fara ctian v A TG
diola G vguale allaH . onde fela E ananzala G, & la F ananzerala
H , & [e & vguale , vguale ; & [e € minore , minore. adunque la A al-
la € ba la medefima proportione, che laBalla D . il che bifognaua di-
mofirare.

PROPOSITIONE YV III.

TR CE & RE M A CVIITe [[
D D

Delle grandezzé difuguali, 1a maggiore alla
medefima > hamaggior proportione , che laminore : & la mede

' {ima alla minore ha maggior proportione, che allamaggiore.
Siano A B C grandezze difuguali ; & fiala A B maggiore, & un'altra D fia
| comungque fi noglia. Dico chela A B ha maggior proportione alka D, chelaC
“allaD: & la D ha maggiore proportionc allaC, che alla A B, percicche edendo
Ja AB maggioredeliaC, pongafilaB Euguale allaC. onde la minore dieffe

‘AE EB moltiplicata fara alla fine maggiore della D, fia primala A E minore

dellaE B :& mcleiplichifila A E fin tanta che fi faccia maggiore della D, & fia fa

¥.com,net,

I.com'not,

F G moltiplicedclla AE, la quale fia maggiordella D : & quanteuoltela FGE |

- moluplicedclia A E | tante nolte fi faccia molupl ccla C H dellaE B &laKdel
- — i

B R L
3 o

4 diff.
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ndiquefto;

1.com,not.

TRC&]
- | pre vna piu,fin b
| dellaD, & primicramente maggiore della K. piglifi, &

»,‘idcllaA B, &laKdellaC ; & percio leFH Kfaranno v-
gualmente moltiplici delle AB C . oltre 4 cio

| plice della feconda, & lamoltiplice della tevza, non ¢ maggiore dellamoltiplice della guarta |

"~ DE GLI'ELEM DI EVCLID.
pi:~mLﬂo’ﬁ' im‘denal_) , &laMrripla, & fem f
§.@, che qm_-&zche fi piglia,fia fattapmol:iplice

YR R
-' A

fialaN , quadrupladellaD, & primicramente maggiore
dellaK. perche dunquela K ¢ primieramente minore del
JaN , non fard JaK minore dellaM ; & effendola F G v~
gualmente moltiplicedellaAE , &la GHdcllaEB , fa-
ra anchoralaF G vgualmente moltiplice dellaAE, &la
FHdella AB ; &1aFG vgualmente molriplice della AE,
&laKdcllaC.adunquelaF H ¢ vgualmente moltiplice

G
o i

perchela
G H ¢ vgualmente moltiplice dellaE B,& laK della C,&
¢laE B vguale alla C, fard anche 1a G H vguale allaK.ma N M L
l‘;K non € minore dellaM. adunque la G H non ¢ minore ¥

¢llaM. malaF G ¢ maggiore dellaD. onde tuttalaF H fard maggi ia

dueD M . maamendue DM fono vgunaliallaN ; percioche [aM Z‘gtgrlx;ll': g::ﬁaml%n
& amenduc M D fono quadrupledellaD, & 1aN ¢ quadrupladella) . adun ue
amenduc M D {ono vgualiallaN. malaFH ¢ maggioredellaM D . onde 13;:11-1
auanzalaN, ma Ja Knen ananza laN; & fono FH K ugualmente moltiplici
delle AB C; & un’altra N comunque i noglia moltiplice della D . adunque
la A B ha maggior proportione allaD) , chela CallaD . Dico anchora la D alla
C hauer maggior proportione, che la D alla A B. percioche

facendofi le medefime cofe fimilmente dimoftreremoIa N a-

“uanzarelaK , & non auanzare laF H . & ¢ laN moltiplice del- ¢ =¥
laD,&lcFH Kaltre in qualunque modo vgualmcnte mol- :
tlplicidelle AB C. adunquelaD ha maggior proportione
allaC ,chelaDallaA B. Mafia la A E maggiore dcllaE B.
farala minore E B moltiplicata alla finc maggiore dellaD.
moltiplichifi, & fiala G Hmoltiplice dellaE B, & maggiorc
dellaD. & quapte uoltela G H¢é moltiplicedella E B, tante
uolte faccialilaF G motiplice della AE, & laK della C. dimo
{ftreremo fimilmente IeF H Keflere ugnalmente moltiplici
delle AR C. piglifi poilaN moltiplice della D, & primicra
mente maggiore dellaF G. adunque 1aF G non ¢ minore del
laM: & ¢ laF G maggiore dellaD, onde tuttalaF H auanza
1aDM, cioélaN, &laKnonauanzalaN, perchela FGef-
fendo maggiore della GH, cio€ dellaK;non auanzalaN. & fi-
milmente finiremo la dimoftratione come di(ocrra. adungque-
delle grandezze difuguali la maggjore allamedefimahamag ¥
gior proportione , che laminore:& 12 medefima alla minore,
ha maggior proportione , che alla maggiore . il che bifognaua dimoftrare . -

:
|

-y

S ¢ 8L il

Adunquela A B ha maggior proportionc allaD , che 1a C allaD] quattro fono |

le grandezze , laprima A B la feconda D'y la terza C, & la quarta D . percioche la D fipi-

glia due volte,&r come [econda, & come quarta;cr ¢ la FH mioltiplice della prima AB, & la |

N moltiplice della feconda D » & la K moltiplice della terza C - ¢ dunquela F H maggiore del |
la N , che é moltiplice della feconda P = & la K malriplice della terza C , ¢ minore dellaN>

| che é moltiplice della quarya D . onde perche la moltiplice dellaprima é maggiore della molti= |

har dw’z s
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| “hard Lz A B alla D maggior proportione , che la C alla medefrma D , per quella diffinitione,
| che dice , quando delle vgualmente moltiplici la moltiplice della prima , ananzalamoltiplice
della feconda , & lamoltiplice della terzanon auanza la moltiplice della quarta , allhora fi
dira che la prima alla feconda hamaggior proportione s che la terza alla quarta .

THEOREMA IX. PROPOSITIONE IX.

- Quelle grandezze che allamedelima hanno lamedefima pro
ortione , fono vguali fraloros & quelle, alle quale la mede-
{ima ha la medefima proportione , fono anchora fra loro v-
®

guali.

Habbia ciafcuna di cffe A B la medefima proportionc alla C.
Dico chela A € vgualealla B.perche {e non fofle vguale,non haue
rebbe ciafcuna diefle A B la medefima proportionc allaC. maha 4
la medefima. adunquela A ¢ vgualealla B.habbia oltred cio la C
la medefima proportione 4 ciafcuna di effe A B. Dico che laA ¢
vguale alla B. & fe non ¢ cofi , la C non hara la medefima propor- c
tione a cialcuna di effe A B. ma ha la medefima.adunque la A nc-
ceffariamente € vguale alla B. onde quelle grandezze,che alla me-
defima hanno la mede(ima proportione, fono fraloro vguali: &
quelle alle qualila medefima ha la medefima proportione, fono
anchora fra loro vguali. il che bifognaua dimoftrare .

THEOREMA X. PROPOSITIONE X.

Delle grandezze che hanno proportione alla medefima, quel
la che ha maggior proportione,¢ maggiore; & quella alla quale,
la medefima ha maggior proportione ,¢ minore. ‘

Habbiala A alla C maggior proportione chela B alla C. Dico che
la A ¢ maggiore della B. percioche {c non € maggiore,0 vero € vgua
le, 6 minore. ma non ¢ vguale la A alla B , percioche ciafcuna di effe
A B hauerebbe la medefima proportione alla C.ma non hala medefi
ma. adunque la A non ¢ vguale alla B. ma neanchzla A ¢ minore del -
la B,perchelaA hauerebbe minor proportione alla C chela B. mano
I'ha minore . onde la A non € minore della B. & fi ¢ dimoftrato che
| mon éanche vguale. adunque fardla A maggioredellaB . oltred cio |
habbiala C maggior proportione alla B, che lIaC alla A.Dico chela
B ¢ minore della A. & {ec non é minore, 6 vero € vguale,6 maggiore.
| malaB non évgualealla A.perchela C hauerebbe la medefima proportione a
ciafcuna dieffe A B, il chenonhd . adunque laA non ¢ vguale alla B. ma nc an-
chela B ¢ maggiore dellaA,chela C hauerebbe minor proportione alla B,che al
{ 1aA.il chenonha. noné¢ dunque la B maggioredella A, & fié dimoftrato che
non € anche vguale . & perd la B fard minore della A . adunque delle grandezze
che hanno proportione alla’ medefima, quella che ha maggior proportione &
maggiore,& quella alla quale la medefima ha maggior proportione ¢ minore.
.‘151?~e'-!’j{‘?594ua dimoftrare . MpRIEN0E . 3 0 ' sl

A
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4 7.di quefto:

8.di quefto.

7.diquelto. |
8. di quefto.
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| THEOREMA XI PROFOSITIO. XI

Quelle proportioni che fono le medefime
ad vna medefima , fono anchora le medefime

fraloro .

Sia comela A 2lla B, cofilaCallaD: & comelaCalla
D,cofilaEallaF .Dicocomela AallaB,cofieflerelaE
allzF. piglinfi le GHK vgualmente moltiplici delle ACE
&delic BLF piglinfi altre in qual i modo vgualméte mol
tiplia LM N . perche dunque come la A allaB, cofi € la
‘CaliaD, &fi fono prefe le G H vgualmente moltiplici
- delle A C, & delle B D altre in qualunque modo vgual-

- della MeNte moltipliciL M;fela G avanzalaL, & laH ananze-

ralaM, & {e é vguale, fard vguale, & {e minore , minore.
& perche comela Calla D;cofi ¢ laE allaF, & fi fono pre
fele H Kvgualmente moldplicidelle CE, & del'e D F al
tre in qual fi voglia modo vgualmente molriplict MN; fe
laH avanzalaM, & laK ananzerila N, & fe € vguale, fard
vgu:ile, & {e minore , minore . mafelaH ananzalaM, &
laG avanzerilaL, & fe ¢ vguale, vguale, & fe minore,
minore, onde fela GauanzalaL, & [aK avanzerd 1aN,
& {e € vguale, vguale, & fe minore,minore.& fono le G K
vgualmente moltiplici delle AE, & le LN delle B F altre
in qualunque modo vgnalmente moltiplici. adunque co-
mela A allaB, cofifard IaE allaF , & percio quelle pro-
portioni che fono le medefime ad vna medefima, fono

| anchora le medefime fra loro. il che bifognaua dimo-

ftrare.

THEOREMA XII. PROTPOSITIO. X1I,

Se quante grandezze {i vogliano fiano pro

| portionali, come vna delle antecedenti ¢ ad

vna delle confeguenti, cofi faranno tutte le

antecedenti, a tutte le confeguenti.

Siano quante grandezze {i uogliano proportionaliAB
CD EF,&comelaA allaB,cofifialaCallaD,& laE
allaF.Dico come|la A alla B, cofi effere le ACE alle BDF,
piglinfi GHK vgualmente moltiplici delle A CE, & del

| le BDF altrein qualungue modo ugualmente molripli-

laD, &laEallaF, &fifono prefele G HK vgualmente
moltiplici delie A CE, & delle B D F altre in qualunque

del| Modo vgualmente moltiplici LM N,fela G auanzalalL,

&laH avanzeraJaM,& laKlaN,& fe ¢ vguale fard vgua

| G HKauanzeranncle LMN, & fe¢ vguale faranno u-

| @LMN. perche dunque comela A allaB, cofi¢laCal -

| e, & fe minore, minore , olgdn‘@» 12G avanzalaL,&le.

ualt, & fe minore, minori; & fono leG & G HK vgualmer
2& A CE, perche fe fiano quante fi vogliano grandezze,di quante fi vogliano

v'—-—*

AR
mente moltiplici delle

ndezze di umero vguali, da&nuavgualmengﬂglciphce ciafcuna, quante |

R e S S T e e T A TR e, e
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volte |
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A LA s rn-

o iplice vna grandezza di una, tante uolre {aranno turce di tutte.& per |
' Jamedefimaragionelal, &le LMN fono vgualmente moltiplici delleB & B : I
' DF . comedungue la A alla B cofi fono le ACE alle B D F.onde (¢ quante gran- | diff, dique,|
'~ dezze fi vogliano fidno proportionali, come vna delle antecedenti ¢ ad unadelle .
wconfeguenti, cofi {aranno tutte le antecedentid tutte le confeguenti . il che bifo- |

gnaua dimoftrare.

THEOREMA XIIT. PROPOSITIONE XIII.

k Se la pzi,tna alla feconda habbia la medefima proportione
chelaterza alla quarta, & laterza alla quarta habbia magg?o;;
| proportione,, che la quinta alla fefta, anchorala prima alla fe-
- conda hauera maggior proportione , chela quintaalla fefta.

Laprima A hahbia la medefima proportione alla fecon- : '
da B, chela terza C alla quarta D, & laterza C habbia mag r

gior proportione alla quartaD, chela quinta E alla fefta F.
Dico che la prima A ha maggior proportione alla feconda
- B,chelaquintaE alla {eftaF, percioche hauendo la C mag 1
gior proportone allaD; chelaE allaF, fono alcune gran-
dezze vgualmente moltiplici delle C E , & altre in qualun-
que modo vgualmente moltiphcidelle D F , & la moltipli-
ce della C auanza la moltiplicedella D , & la moltiplice del
laE non auanza la moltiplice dellaF . piglinfi & fiane G H
vgnalmente moltiplice delle C E, & delle D F altre in qua- l
lunque modo ugnalmente molciplici KL,dimodochela m A B
G ananzilaK, mala H non auanzilaL. & quante uolte la
G ¢ moltiplice della C, tante nolte la M fia moltiplice della
A ; & quante volte laK é moltiplice della D,tante volte fia
moltiplicelaN della B . & perche comela A allaB , cofié ]
laCalla D, & fi fono prefe delle A C le M G vgualmente
moleiplici, & delle B D altre in qualunque modo vgual-
mente moltiplici N K, felaM ananzalaN, & la G auanze- conweifa delld
rdlaK, & fe e vguale , fard vguale ; & fe minore , minore . 15.diff, H
-mala G auanza laK. adunque laM avanzeralaN. malaH
non auanzalaL, & fono le M H vgualméte moltiplici delle '
. AE,& lc NL dclle BF, altre in qualunque modo vgualmé
te moltiplici . onde la A hauerd maggior proportienc alla 7.diff.
B,che 2 E alla F.fe dunque la primaalla {cconda habbiala
- medefima proportione,, che la terza alla quarta, & la terza
1 %quartahabbia maggior proportione che la quinra alla

fefta : & la prima alla feconda hauera maggior proportio-

- ne,chela quinta alla fefta . il che bifognaua dimoftrare .

4

conuerfa delle
7.diff.
8, diquefto, |
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*IL COMMUANDIN O.

1
’ medefimo modo fi dimoftrera fc la primaalla feconda habbia la medefi-
¥ 1 portione , che la terza alla quarta, & la terza alla quarta habbia propor-
ore, che la quinta alla fefta, etiandio la primaalla feconda haunere mi-
foportione che la quinta alla fefta. g

e |a prima alla feconda habbia maggior proportione , che la terzaalla
erea alla quara habbia proportione maggiore, che e laquinaal |+ £}
: ) ; - a o
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3. diquefto,

s:l'amcce-

1
9. di quefto,

F

A
B

~ondela D é minore della B.&percio la B ¢ maggiore della
| anchora effere vgnaleallaD; &fela A ¢ minoredellaC,

| allafeconda habbiala medefima proportione,che laterza

DECLI ELEM. DI EVCLID.

Telta, 1a prima anchora alla feconda hauera maggior pro-
0 rtioné,cﬁe laquinta alla fefta., ,

" Habbia laA alla B proportione maggioreyche la C alla D & la C al-
I D babbiamaggiore che la L alla F , Dico la A haver maggior propor
tione alla B , cheda E alla F.facciafi comele C alla Dycofi la G alla B.fa
ra la G minore della A. & perche la G alla E ba la medefima proportio
ne, chela € alla Dy &7 la C bamaggior proportione alla Dyche la E alla
F: baucra anche la G alla B maggior proportione chela E alla F . onde
la 4 bard molto maggior proportione alla B, che la E alla F. Dimofire-
remo parimente che fe la prima alla (econdg habbia minor proportione,
chede terza alla quarta, & la terza allaquarta habbia minore chela
Jfa alla fefta, la prima bauera minor proportione alla fecondayche la
quinta alla fefta «

THEOREMA XIIII. PROPOSITIO. XIIII,

o—

Se laprima alla feconda habbia la medefima
proportione, che la terzaallaquarta, & fia la pri-
ma maggiore dellaterza, fard anche la feconda
maggiore della quarta, & {e vguale, vguale, & fe

minore; minore ,
La prima A habbia la medefima proportione alla feconda
B, chelaterza C allaquartaD, & fiala A maggiore della C.

|

E

| Dicocheanchorala B fard maggiore dclla D : percioche eflendola A maggiore

della C, & vn'altra grandezza in qualunque modo B,haue
ra la A alla B maggior proportione,che la C alla B, ma co
mela A alla B, cofilaCallaD, adunque anche la C haue-
rd mageior proportioneallaD, che Ja Calla B. & quella
alla quale la medefima ha maggior proportione ¢ minore.

D. dimoftreremo fimilmeute fe la A ¢ vgualeallaC,laB

la B anchora eflere minore dellaD, adunque fela prima

_ _ ! AVE e S
alla quarta, & fiala prima maggiore della terza , fard an-

| chela feconda maggiore della quarta, & fe vguale, v guale: & fe minore, minorcs
| il chebifogna dimoftrare,

L}

b B 0 LRt

|  Quefto é Lemma del festo decimo, [i come il vigefimo é Lemma del |

wigefimo ﬁtoné’o > @ ilvigefimo primo del vigefimoterxo .

IL COMMUAUNDINDO.

 Dimoftraremo fimilmente {c 12 A ¢ vguale alla C, & la B anchora efferc ugua- |
lealla D] perciache effendo la A vguale alla € , hauerd la A alla B Lamedefima proportio |
a Byma ¢ome la A alla B , cofi la C allz D. anchor la C alla D hayer,
oportione , che la C alla B 3 ma quelle alle g
Loro vguali ondela B  ugualealla €+

fima balamedefima pro=

aC &la

)



EFB RO QVINT O ‘ =

i 2 C, },,«mer.i la A alla B minore propom'one,.cbe laC alla B. ma come la A allaB, cofi laC |8.di quefto.
alla D . onde per L'antecedente la C hanera minor proportione alla D , che la C alla B. & per-
| i 0 la € bauera maggiore proportione alla B che la C alla D.adunque la B fara minore della D, |10- diquefto:

|  THEOREMA XV. PROPOSITIONE XV.

- Leparti di quelle grandezze che fono moltiplici nel medefi-
mo modo facendofi comparatione fra loro , hanno la medefi-
ma proportione.

siala A B vgualmente moltiplice dellaC, &1a D E del- :
JaF.DicochecomeJaCallaF,cofi¢laA BallaDE.per A
' cioche effendo la A B vgualmente moltiplicedellaC, &la ]
D E dcl'a F , quante grandezze fono nella A B vguali al-

la C, tante faranno nella D E vguali allaF, diuidafi la 3
A B in grandezze ugunaliallaC, chefianoAG GH HB. ©
&la D E dinidafi in grandezze vgualiallaF , cio¢ DK KL

LE. fard dunque la moltitudinedelle AG GH HB, v-
gualz alla moltitudine delle DK KL LE, & perchefono g
AG GH HBvgunali;&fonoDK KL LE fraloro vgua i *

li, comela A GallaDK, cofi faralaGHallaKL, &laHB in.di quefte.
allaLE & fara come vno de gli antecedentiad uno delli o1
confeguenti ; cofi tutti gli antecedentid tuttili confeguen  § ¢ E F
ti.édunque comela AGallaDK, cofi laABallaDE. —

mala A GévgualeallaC,&laDKallaF.onde comelaC :
allaF, cofifarala A BallaDE. le parti dunque di quelle
grandezze , che fono moltiplici nel medefimo modo facen
dofi comparatione fraloro, hanno la medefima propor-
tione . il che bifognaua dimoftrare .

1L COMMUNDINO.

ComelaA GallaDK, cofi faralaG HallaKL,& 1aHB . 3
alla L E Jper quella che noi habbiamo aggiiita alla fettima di quefto.

e O'R E M A XVIs !
PROPOSITONE XVI. E A B

n

Se quattro grandezze fiano proportionali,

faranno anchora permutandofi proportionali.
. Siano quattro grandezze proportionaliA BC D, fia co
| melaAallaR,cofilaCallaD. Dicocheanchora permu-
| tandofi fono proportionali, cio¢ checomela Aalla C, co
fi¢laBalla D . pigl nfi le EF vgualmente moltiplici delle
B, &delle C D, altre in qualunque modo vgualmente
iGH. perche dunquelaE¢ vgualmente molti-
A,& laF della B,&lc partidclle grandezze che ¥
tiplicincl medefimo modo facendofi compara- ¢ © D @  [per lanwece
hanne lamedcfima proportione ; fara co- A
3,cofilaE alla F:macomela AallaB, cofi¢laCallaD. adm'l_ﬁ“_c :

, cofi ¢ laE alla F . & perche le G H fono vgualmente moltipli= |

ti delle grandezze che fono moltiplici nel mcdaﬁm: mo-.4i
= %o :




AN 15 A

g

e

-

n g Aty m

| 7. diquelto. |

1.diquefto.

D

DE GLI ELEM. DI EVCLID.

S -A‘n__"

n ¥ M

,o_"':;;w.‘x; IR

'
t

s
%!
|

“facendoh comparatione fraloro, hanno lamedefima proportione; fara comela
CallaD,

| ta, &laprima fia maggiore della feconda, faraanchela terza maggiore! clla

| proportione, che laterza C alla quarta D , & fia
| la Amaggiore della B . dico chela C ¢ maggiore

| redella B, un'dltrain qual [#voglizmodo C,ba

i| 82 dimoftrato . adunque'la B alla Dhamaggior
A proportionc,che alld C. ma quella alla qualela me
{10, di quefto.

"D.fia poi la A vguale alla B.Dico chela € dvgua J ; J

. | alla C ; & come la A alla-C,cofi la B alla D.adun
9.di quefto. | _
- | medefima proportione, fono vgualifra loro.Onde la C € vguale alla D. fia fenalmente la A mi

| A alla € minor propartione,che la B alla C. ma comela A alla C, cofi [a B allaD - ondelaZ |

cofila G allaH. ma comela CallaD,cofi laE alla F. adunque come la
E allaF, cofi¢Ja GallaH. ma fe quattro grandezze fiano proportionali; & la pri
ma fia maggiore dellaterza, fara anche la feconda maggiore della quarta, & fe
vguale, vguale ; & {e minore, minore. fe dunquela E auanzala G, &1aF ananze
rala H, & (e vguale, vguale, & e minore,minore. & fono le E F vgualmente mol
tiplici delle AB, &le GH, altre in gualunque modo vgualmente moltiplici del
le C D. onde come la A allaC, cofi fara la B alla D.fe dunque quattro grandezze
fiano proportionali, faranno anchora permutandofi proportionali . il che bifo-

gnauna dimoftrare.

I't " COMMUANDINO.

Dalle cofe gid dimofirate [; dimoftrera quello anchora . :
Sela prima alla feconda habbia la medefima proportione, chela terza alla quar
uarta, & f{e vguale, vguale; & {¢ minore, minore .

Habbiala prima.A alla feconda B lamedefima

della D. percioche hauendo la A alla B, la medefi
maproportione, che la C alla D,hauerd permutan
dofi per Pantecedente la A alla C lamedefima pro
portionesche la B alla D.Et perche la A € maggio

uerd la A alla C maggior-proportione, chela B al L
la C. ma come la A alla C,cofi éla B alla D.il che

=

defima ba maggior proportione ¢ minore . ondela
D éminore della C, & pero la C ¢ maggiore della

!
le alla D. perche effendo la A T B vgualiz hane- v Dy

va la A alla C la medefima proportione , che la B

= g

que l1 B ba la medefima proportione alla D,che alla C, ma quelle alle quali la medefimaha la
noredella £. Dico che la C é minore della D. percioche effendo la A minore della B, bauera la

alla D baucra minor proportione, che alla C: & pero la B hauera maggior proportione allaC |
che alla D. ma quclla, alla quale la medefima ha maggior proportione ¢ minore - adunque la |
C fara minore della D.la onde [¢ la prima alla feconda habbia ta medcfima proportione,che la
terza alla quarta ; & fia la primamaggiore della feconda , fara anche la terza maggiore del
la quartay <& [e vguale,vguale, & [e minore, minore « i 15

ALTRAMENT E. Habbia la A alla B lamedefima proportioneschela Calla D , &
fia la A maggiore della B. Dico the la C é maggiore della D perche bauendo la A la medefi-
ma proportione alla B,che la C alla Dy hauera permutandofi lﬁ A alla € la medefima propor-
tione che la B alla D, ma la A ¢ maggiore della B . adunque per laquartadecima di queflo
Jara la C maggiore della D. nel medefimo modo dimoftreremo, fela A fia vguale alla Byetie

| la D. il che bifognana dimofirare.

dio la C effere vguale alla D, & fela A fia minore della B 5 laC anchora effere minore

T

b % - U
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BRSSP EOREMA XVII. PROPOSITIONE XVII.
| Selegrandezze compolte fiano proportionali, faranno an-
' chora diuife proportionali . s
' Siano le grandezze compofte proportionali AB BE CD DF, &fia come
11aA B,alla BE,cofilaC D, alla DF.Dico anchoradiuile effere proportionali,
cioccomela AEalla EB, cofilaCFallaF D . piglinfidelle AE EB CF FD
| le vgualmente moltipliccGH HK LM MN, &dcllcEB ED alrre in qualun
| que modo vgualmente moltiplic: KX NP.perche dunque 12 G H ¢ vgualmente |
| moltipliced1la AE, &la HKdellaE B farala G H vgualmente moltplice del- | diquelto.
]aAE,&12GKdellza A B.mala GH ¢ ugnalmente mol- ;
tiplicedella AE, &laLMdellaCF.ondelaGKeévgual- X u.di quefto.
mente moltiplicedella A B, &laL Mdella CF . & perche
| LM € ngnalmente moltiplice della CF, & laM N dellaFD, =
| faralaLM vgualmente molciplice della CF, & la LN del- il
laCD.malaL M eravgualmente moltiplice dellaCF, & s
la GKdella A B. ¢ dunque la G K ugualmente moltiplice . di quefto ;
deilla AB; &laL NdellaCD. ondele GK LN f{aranno E
veualmente moltiplicidelle AB C D. oltredcio perche =
laHK ¢ ugualmente moltiplicedcllaE B, & IaMN della |
F D, & ¢1a KX vgualmente moltiplicedellaEB ,&1aNP yx! »
dellaF D, fard etiandio compoftalaH X vgunalmente mol D W 2. di quefto.
tiplicedellaEB,&laM P dellaF D.ma effendo comela AB 27
| allaBE,cofilaC D allaDF, & effendofi prefe le GK LN =
vgualmente moltiplicidelle AB CD, & delle EB FD, 2 i !
altre in qualunque modo ugualmente moltiplicc HX M P, il
felaGKauanzalaHX, & laL N auanzeralaMP, & fe vguale, vguale,, & fe mi °°£“E“r‘ddh
nore , minore. adunque la GKauanzilaHX, & trattala commune HK , anan- Sk
zera anchora GH la HX . mafela GK auanza la HX, &l2 LN aunanzerila
MP. ananzidunque LN laMP: & trattala commune MN, 12aLM anchora
auanzeralaN P.onde fe laG H auanzalaKX, &laL M ananzeralaN P, dimo
ftreremo fimilmente che fela GH fiavgualeallaKX, &la LM fard uguale alla
N P, & {e minore , minore, & {fonoGH L M ugualmente moltiplici delle A E
{ CF,&altreKX NP inqualunque modo vgualmente moltiplicidelle EB E .
comedungquela A EallaE B, cofi fari la CF allaFD. Ja onde fe le grandezze com |[5.diff
| pofte fiano proportionali, faranno anchora diuife proportionali . il che bifogna
vadimoftrare.
{THEOREMA XVIII. PROPOSITIONE XVIII. A
1 Sele grandezze diuife fiano proportionali , faran
| noanchoracompofte proportionali. c
~ Sianole grandezze dinife proportionaliAE EB CF FD, &
mela AEallaEB,cofilaCFallaFD. Dico che compofte an-.
no proportionali. cio€ che comela A B alla BE,coficla
D F . percioche fenonécomela A B allaBE, cofilaC D :
s faricome 1aA B allaBE, cofi ]aC D 6 alla minore di = ©
la maggiore ; fia prima alla minore ) cio€ allaD G . & per E
elaA BallaBE, cofilaCDallaD G, fono le grandez- s !
portionali. adunque anchora diuife faranno pro- 1 fper vancece
ciocomela AEallaE B, cofi¢laCGallaGD. [ I = |denee
come la AE allaEB,cofi la CF allaFD.adunque, ° o gt N GO
GallaGD; cofi¢laCFallaFD, malaprima - ":‘h ‘1“‘“9-4

e
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vmggimg dellaterza C F . onde la feconda D G fard maggiore della qu;
| taD F, ma éminore, il che € impofsibile . non € dunque comela AB allaBE,
cofila CD alla D G. dimoftreremo parimente, che non¢ alla maggiore di
D F..adunque € ncceflario che fiaallaD F . laonde fele grandezze diuife fiang
pro orti_ona.li,’faranno anchora compofte proportionali. il che bifognaua di-
moftrare. ’ :

- THEOREMA XIX. PROPOSITIONE XIX.

1

Se fia come tuttadtutta, cofi vna parte tratta ad una parte
tratta , {ard anchora la rimanente alla rimanente , come tutraa

| tutta, _
" | Siacometutta A BatuttaC D, cofilapartetracta AEallapar .-~ |
te tratta C F . Dico che larimanente E B € allarimanente FD, co & ¢
me tatta A B 4 tutta C D. percio che eflendo come tutta A Batut [ RIES
taCD, cofila AEalla C¥ ;fard etiandio permutandofi comela | €. .:
‘| BAallaAE,cofilaD CallaCF. & perche le grandezze compo- « | }:
_ fte fono proportionali , & diuife anchora faranno proportionali- - _| |
17.diquelto. | 3dyunque comelaBEallaE A, cofila DFallaF C. & fimilmente L
- | permutandofi comela BE allaDF, cofilaE A allaF C. ma come EL7; 4
ol laAEallaCF, cofifupoftaceflerela ABalla CD. la rimdnente  jo i
' ‘dunque E B fara allarimanentc F D, come tutta A BatuctaC D. - ; :
onde fe fia come tutta d tutta, cofila parte tratta alla partetracta, * 2 |
fard anchora la rimanente alla rimanente,come tutta a tutta.il che - ! chiiiee
| bifegnauna dimoftrare . s o viueteo e e bl
"y | . Etperche fiédimoftrato, checome la AB alla CD, coficla. N
"~ | EBallaF D, fard permntandofi comcla A B allaBE cofilaCD - = .
allaD F, adunque le grandezze compofte fono proportionali. ma fi ¢ dimofra-
: | tocomelaB AallaAE, cofilald Calla CF,il che ¢ per la conucrfione della pra
& portione : =4 A gk
i L2t ’ bt
€. .0 R O FE L' A R I O, g
» 13 3 g ‘-c;j i
{ .| Dagqueftoe chiaro,chefecle grandezze compofte fiano pro |
portionali, etiandio per la conuerfione della proportione faran-
: 'noanchora proportionali . e Y
| .MQ%HO fatte le proportioni , & nelle vgualmente moltiplici, & nelle amalo-"|
© | ge. perd e felaprima fia della feconda moltiplice , come la terza della quaytd; |

ara come la primaalla feconda, cofi la terza alla quarta . ma non fi conuerte
: che fe fia come la primaalla feconda, cofi la terza alla quar
a prima della feconda vgualmente moltiplice, & laterza’

: fq‘um::z:f- ] f,":&-fc{qu‘ittﬁic pro;og;i;pr;i‘,ﬂfalggg
SR Ere, | B PR T

- quarta come
- Bns of
et CAR

1le {efq
bifogna 'did%ﬂfare.’"

£ ANHEOREY R, X LR OPOSITIONE XX.




- | banno lamedefima proportione allx medefima fono

1 delle grandezze che hanno proportione alla medefima , quel=

| 12 B, cofila F alla Evonde la D alla E hauera la me

P e e e thm w— S~

L BB 0 QV I'N TH05

| redella terza , faraanchora lg quarta maggiore della fé&gf&:@
| vguale, vguale; & feminore, minore. ' - o, PR

“Siano tre grandezze A B C, & altre ad efle vgualidi numero
DEF, prefea dued due, & nella medefima proportione: & fia.
comeélaAallaB, cofi la D alla E, & comela B alla C,cofi la
E alla F. ma per 'ugual proportione fia maggiorla A della C,
Dico che laD e maggior dellaF ; &fe vguale , vguale; & fe mi-
nore , minorc. perciochc eflendo la A maggiordellaC,& un’al,
tra in qualunque modo B,& la maggiore alla medefimaha mag -
gior proportione, chela minore ; hauerda la A maggiorpropor- | |+
tione alla B , chelaCalla B. macomela A allaB, cofilaDalia ' | v}
E, & conuertendofi comela€alla B, cofilaF allaE. adunque ;' [
anchor laD allaE ha maggior proportione, che laFallaE.ma. &

la che ha maggior proportione ¢ maggiore. ondglaD ¢ mag
giore della F.. dimoftreremo fimilmente fe la A fia vguale al-

la C, &lla D efferevgualcaliaF , & fe minore, minore. adun-
que fe fiano tre grandezze,& fiano altre gridezze dinumero u-
gualid quelle, che fi piglino a due a due,& nclla medefima pro
portione, & per la proportione vguale la prima fia maggiore
dellaterza, fard anchorala quarta maggiore della fei*a, & fev-
guale,vguale;& fe minore,minore.il che bifognaua dimoftrare.

I € OgMM A NeD I"N' O ,

Haucrd la A maggior proportione alla B '
chela CallaB,macomela A alla B,cofilaD
allaE. ] Da queflone fegue perla 13 diqueflo,
la D bauer maggior proportione alla E , che la C al-
la B .macomelaCalla B, cofilaF alla k., onde per
lamedefimala D ha maggior proportione alla Exche
ldF all.dEa

Dimoftreremo fimilmente e laA iavgua
laalia C,&1aD efferc ugualeallaF , & femi-
nore , minore. ’

Percioche fe la A fia vguale alla C, bauera laA
alla B lamedefima proportione , chela C alla B.ma
comela AallaB, cofi laD alla E , & comelaC al

]

defima proportionc, che la F alla F 5 & quelleche

1

E

fra loro vzuali . adunque la D 0 vguale alla F .ma v
fe'la A fia pofta minore ‘della Cy banerala A minor =~ D b 4 B

i proportione alla B, che la € alla B: & come laAal
| 12 B,cofi 212 D alla E . adunque la D ba minor proportione alla F , chela € alla B . macome
p %@d&x s€0fi la F alla E . adunque hanera la D alla E minor proportione , chela F alla E,

- la D fara minore della F .
R . THEOREMA ; XXI.

no tre grandezze, & fiano altre grandezze di numero
quelle, che fi piglinoa due a due,& nella medefima pro |
& fial'analogia loroaperturbata , & ‘P'er I'ngual propor
ima fia maggiore della terza, fara an 1}953??‘1“%”?‘1;

.
e

"
N1

eftas & Mf'gvgualg,jgtpale;/ &

o

111110

8.aiquefto.

2400 A L

o, diquefto,
f | B ‘

7- di qUCﬂ‘.o .

11. di quelto
9. diquefto. -

. 8. dique,ﬂto".n ;

1
w#"&“ﬂr |

o, diquefto:
PROPOSITIONE XXI. B %

|




:;#S.diqudh.l

‘h& éi qucb.

N

T DE GLI ELEM. DI EVCLID. B
[ Siano tre grandezze proportionali A B C, & altre di nume-
| rovgualid quelleD EF prefed due ddue, & nclla medefima

proportione , & fia Ja loro analogia perturbata , cio¢ co-
‘| mela A allaB,cofifia laE allaF, & comelaB allaC, cofi la
D allaE,& per l'ugual proportioncla A fia maggiore della C.
‘Dico cheanchoralaD ¢ maggiore dcllaF, & fe vguale, vgua-
le , & fe minore , minore ; percio che eflendo la A maggiore
della C, & un’altra B,haucra la A maggior proportione alla B,
chelaCallaB.macomela AallaB, cofi¢la EallaF, &con- !
uertendofi comelaC allaB,cofilaE allaD . ondelaE hauera Ay B 5
maggior proportionc allaF, chelaE alla D. ma quellaallaqua
le la medefima ha maggior proportione,¢ minore . adunque la
F é minoredellaD, & perciola D fara maggiordellaF . dimo-
ftreremo fimilmente fela A fia uguale alla C,&la D eflere vgua
leallaF , & {e minore , minore . 1a onde [e fianotre grandezze,
& fiane altre gridezze di numero uguali d quelle, che fi piglino
a due d due & nella medefima proportione , & fial'analogia lo
ro perturbata, & per I'ugual proportione , la prima fia maggio
re dellaterza, fara anchor la quarra maggior della fefta,& fev- |
guale,vgnale, &fe minore, minore.il che bifognana dimoltrare.
THEOREMA XXII. PROPOSITIONE XXII. Db = F
Sefiano quante grandezze {i voglia-
no , & frano.altre grandezze di numero I
vguali a quelle, chefi piglino a duea :
due nellamedefima proportione, faran [ [ [ '
no anchoraperla proportione vguale | L L 11 1
nella medefima proportione . Piie Pmae ety -
Siano quante grandezze fivogliano ABC, &
altre di numero vgaalia quelle DEF prefe d due
ddue nellamedefima proportionc ; & fia come la [
A alla BycofilaD allaE,& come la B alla C,cofi la
E allaF.Dico perla proportione vguale effere nel o F !
la medefima proportionc , cio¢ comela A allaC, - : J
cofi effercla D allaF . piglinfile G H vgualmente
moltiplici delle AD,& delle BE altrein qualun-
que modo vgualmente moltiplici K L; & delle CF
| altre in qual fi voglia modo vgualmente moltipli- X
| ©MN . perche dunque comela A allaB cofiéla
- | DallaE, & fi fono prefe GHvgualméte moltiplici
delle AD. &delle BE altre in qualunque modo

vgualmente moltipliciK L, fard come Ja G alla K cofi laHallaL; & per lamede

. | fimaragione, comelaKallaM, cofilaLallaN . & effendo tre grandezze GKM, |
| &altre dinumero vgualid quelle HL N , prefe 4 due d due; & neila mec fima |

ortione , per la proportione vguale , fela G ananzalaM, &la H auanzerd

ro) '
¢ fa hi & fe vguale, vguale, & e minore , minore . & fonole G H vg’ualrﬁ!te. ‘
{ molnpl_tcn ;igllc AD,&leMN delleCF altre in qual {i voglia modo ugnalmen

| te moltiplici. onde come Ja A alla €, cofi fara la D allaF . fe dunque fiano quan- |

gl:andczzgﬁ!lj;bg’liano,&ﬁano’altre gridezze di numero vguzlid quelle,chefi |
glinod duedc llamedefima proportione; h%rauno'anchor& erlapropor |
vguale nellam elim aapropo;gjone.vilg_:‘l‘w_H'A_dgnauadimoﬂ&re.. st e

.".. i & s e L AR : IL
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{  Mmedefimofidimotrerd an-
cora fe fiano piu di tre gradezze.
 Siano quattro grandexze AB C D,
< altre di mmero vguali a quelle E F ,
GH| vefe d duc & due nella medcfima 1 : T_
ﬁ ortione , & fiacomela AallaB, L
Cofila EallaF, & comelaBallaC, gy
cfilaF allaG, & comelaCallaD, | : f
cofi la G alla H.Dico per la proportio-
e wguale come la A alla D, cofi ffere
l1 E alla H . percioche ¢[fendo come la.
AdlaB,cofilaEallaF O comela }
Balla C, cofila F ut;llla G; j&ra}mo per
le proportione vguale dallecofe poco 1 . 'L .
253 {',dimoﬁra‘tge, omelaeaalsc, B B € D
cofi la F alla G, & come la C alla D, cofi la G alla H.
onde effendo parimente tre grandezze A C D, & al-
tre dinumero vgual a quelle EGH,prefed due d due,
nella medefima proportione ; [ara per la proportione
vguale comela A alla D , coft la E alla H . il che bifo

aua dimoftrare.¢r al medeftmo modo, fi dimoftrera
nelle altre grandezze [imili, fiano quante fi vogliano ,
non folo nella analogia ordinata yma anche nella per- {
turbata, perche fempre [ividurrano fimilmenteatre
grandezZe del medefimo ordine .

®H.E O R EM A Xxur | |
~ PROPOSITIONE XXIII. [ J

m—y.v—-‘

2 W
2 i r——g ’

B
Sefianotre grandezze, &fianoal ¢ uy x x
tre grandezze di numero vguali 2 [
| quelle,, che fi piglino aduedduc nel
"].g‘ilz medefima proportione,& fia I'ana
logia loro perturbata,faranno ancho
ra per la proportione vguale nella
‘| medefima proportione.
| Sianotre grandezze A B C, & altre grandez
_ g;lli numero vgnali d quelle prefe d due 4 due
| nclla medefima proportione DEF, &fialalo
analogia perturbata, & come la A alla B,co b a5 408 A
L E allaF ; & comela BallaC, cofilaD 1
.DicocomelaAallaC, cofi efferelaD L
iglinfi e G HK vgualmente moltipli- ,
% &delle DEF altre in qualun-

gualmente moltiplici LMN. & per - 53 :
fono vgualmente moltiplici delle i L ¥ ;
i delle moltipl;gncl medefimo i i it Y s qvt’f“’?’

] come |

. medefima proportione, {ard &

-
. reR—
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it

| le parole che rifpondono a quefle.

| ftaD H allaquartaF. percioche eflendo comelaBGallaC,

{ ]aHE.macomelaG B allaC,cofi laE H alla F.adunque per

Comelz A alla B, cofila Galla H. & perla medefima ragione comela E allaF,
cofilaM allaN, & ¢ comela alla B, cofi 1aE alla¥. come dunquela GallaH,
cofilaM allaN. & perche comelaB alla C, cofi€la D allaE , & fi fono prefc HK
vgualmente moltiplici de}lc B C, &delle D Ealtre in qual fi voglia modo vgual
mente moltiplici L M, fard come laH allaL,cofi laK 2llaM.& {i ¢ dimoftrato che
comelaGalla H,cefilaMallaN. perche dunque le tre grandezzc fono propor
tionali G HL, & altre di numero vgualia quelle KM N, prefe 4 duc 2 due nellz
proportione medefima, & ¢ laloro analogia ‘Pcrturbata, perla vgual proportio
ne felaG auanza laL, laK ananzera 1aN, & fe € vguale, vguale; & {e minore, mi

| nore . ma fonole GK vgualmente mo tiplici delle AC, &le LN vgualmente

moltiplici delle D F. come dunque l2 A alla C,cofi fard 1a D allaF. 1a ondc [ fia-
no tre grandezze, & fiano altre grandezze di numero vguali a quclle,, che fi pi-

| glino & due a due nella medefima proportione, & fia 'analogia loro perturbata ;

faranno anchora per la proportione vguale nella medefima proportione . il che
bifognaua dimoftrare. 2 - :
IL COMMUANDINO.

Dico come ¢ la A alla C, cofi effere laD allaF 7 nel teﬂo greco ﬂamfato mancano

SaracomelaH allaL cofilaKallaM : & fi & dimoftrato come 2 G alla H, cofi
laM alla N 7] in queflo luogo nel teflo greco, & wella tradortione del Zamberto fi leggono
molte parole fuperflue, che da noi con deliberato configlio fono fate lafciate .

- THEOREMA XXIIIL PROPOSITIONE XXIIII.

Sela prima alla feconda habbia la medefima proportione,
chelaterza alla quarta, &la quinta alla feconda habbiala mede
{ima proportione,chéla fefta alla quarta, hau eraanchor compo
ftala prima & la quinta alla feconda la medefima proportione,
chela terza &lafefta allaquarta.

Habbia la prima A B alla feconda C la medefima propor-
tione, che la terza D E alla quarta E : & habbiala quinta,B G
alla feconda C la medefima proportione,che la fcfta E H alla

quartaF. Dico che compoftala prima & laquinta A G allafe
conda C halamedefima proportione , chela terza & lafe- |

G

cofilaE H allaF, fard conuertendofi comela C allaB G, cofi J
laF allaE H.& perche come la AB alla C,cofi laD E alla F,&
comela C alla BG,cofiIaF allaE H, fard per 12 proportione
vguale come la A BallaB G, cofilaD E allaEH. & eflendo
le grandezze diuife proportionali,faranno anchor compofte -
proportionali. come dunquela A GallaG B, coficlaD Hal i

lavgual proportione come la A G alla C, cofi fara 1aD> H al-
1aF. ondc fela primaallafeconda habbia la medefima pro- :
ortione, che la terza alla quarta, & la quinta alla feconda : : e

abbia la medefima proportione che la feftaalla quarta, ha-
uerd anchor compoftala prima & la quinta alla {econda la ot
medefima proportione, che la terza, & la feftaalla quarta,, il

che bifognaua dimoftrare !
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:THE\OREMA XXV. PROPOSITIO. XXV. p
~ Sequattro grandezze fiano proportionali, la z

| maggiore di tutte & la minore faranno maggio- | = - |
{ ri delle duerimanenti . e ; ;
Siano quattro grandezze proportionali AB CD E F;& ' '7i by T . ‘
fiacomela A B allaCD, cofilaE allaF: & fia la maggiore di | !
tutte'A B, & la minore F. Dicole A B F eflermaggioridelle 4., N2 |
1 CD E.pongafila A GvgualeallaE, & la CH yguale allaF. ‘
perche dunque comela AB allaC D, cofilaEallaF, & ¢la i
| ACvgualeallaE, &laC H vgualeallaF; fard come la A B S| T ,
\ allaD C, cofila A GallaCH. & perchc cometuttaABatue 1 L |, } 3
;l ta C D, cofi la parte tratta A G alla parte tratta CH, fard an-- R
| chor larimanente G B allarimanente HD, come tutta A Bd 19. di quefto..!
tuttaCD . & ¢la A B maggiore della CD. adunquela GBé¢
{ maggiore dellaHD. & eflendola A G vguale allaE, & aCH
] allaF, farannole A G Fvgualialle CH E . ma fealle cofe di- 4. com.net,
fuguali fe aggiungano cofe vguali,turte {aranno difuguali.adun '
queeflendoleGB HD difuguali,percioche 1aG B ¢ maggio-
re,fealla GB fiaggiungano le A G F,&alla HD fi aggiungano
CH E.fifaranno AB F neceffariamente maggioridelle CD E.
la onde fe quattro grandezze fiano proportionali,la maggior di
tutte & la minore faranno maggiori delle due rimanenti. ilche ¥| D
bif ognaua dimoftrare .

o v o

IL COMMUAUNDINO.

Dalle cofe dimoftrate poco innanzi poffiamo dimofirare anchor quefto
theorema.

Se tre grandezze fiano proportionali, lamaggior di tutte &
la minore faranno maggiori che doppie della rimanente .

Siano tre gradezze proportionaliAE CD E,la maggiore delle quali fia
la AB:¢& come laAB alla CDycofifiala CD alla E.Dico che le AB E fono
\ maggiori, che doppie della C D . pongafila A F ygualealla CD , & la
| € G vguale alla E. perche dunque come la A Balla C D , cofs laC D alla !
| E, fard comela ABallaCD ,cofila AF alla C Gycioé cometuttaatut- A € E
| ta, cofi laparte tratta alla parte tratta . onde etiandio lx rimanente F B alla vimanente G D
| écomela 4 BallaC D. & la A B i ponemaggiore della C D . adunque anchor la F B é mag
| giore dalla G D.ma la AF ¢ vguale alla €D, 1a € G alla E . fono dunque le AF E vguali
| dleC D CG. & fealle cofe difugualifi aggiungano le vguali tut
te fono difugrali . onde aggmte AF E alla F B che ¢ maggiore
| della G D ¢ aggimmte CD CG alla GD [i faranno le AB E
Y cioé lamaggiore di tutte & laminore maggiori, che doppie della
| €D. fedunque tre grandezze fiano proportionali,la maggiore di
“ o l:t minore faranno maggiori che doppie della rimanente .
ebifognaua dimofirare . ‘

LTRAMENTE fiana tre grandezze proportionali
pongafila D vguale allaB . perche comela A alla B
alla C, fara come la A alla B cofila D alla C . fono dun
0 grandezze proportionali ABD C.ondeper lecofe X B D
A C faranno maggioridelle B D , cio? maggior :

o]

cbe
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i8. diquefto.

8.d quefto,

8. diquefto.

S rm———
D

-BE- Gl’-’lfi ELEM._’ DI Eiv:c LD, - — |

[ che Joppie della B -

Tutto queflo ba feritto E uclidedelle proport ioni - ma pwwadicbimcdéfdpﬂlohio,@ gli
altripofteriort yfano alcuni theoremi appartenenti a queflo trattato, [i come fuffero dimoftra- '

| ti, ho giudicato ¢ffer @?ﬁ”"f:e ‘{@‘{1 ¢ collettioni mathematiche 4 Pappo quelli trafportatiyfi-
| mo in queflo lucgo, mutato pero Lordine & aggiuntoui & trattene aloune cofe , come pareua

chedcio fi r'g'q_biedeﬂé".' '
' THEOREMA XXVI. PROPOSITIONE XXVI.

Sela primaalla ﬁborzd’x ha maggior proporiione s chelaterza alla
quarta , ¢~ conuertendofi la feconda alla prima hauera proportion mi

| more, che la quarta alla terxa .

Habbiala A-B alla B C maggiot propor

proportione, chela DEallaEF . Dicoche 5 B c

l1a C B ha minor portione allaB A, chela ' " )
FEalla ED. percioche comela AB alla E o S S50
B C,cofi fialaD E d qualche altra,come al- .

la G. adunque la DE hauerd maggior pro- o> LG

portione allaG, chelaD E allaEF: & per- IS
ci6la G fard minore della EF. pongafilaEH vgualeallaG . perche dunqueé
comela ABallaBC, cofilaDEallaE H ; fara conuertendofi comela C Balla
B A, cofilaHE allaED.malaH E haminor proportionc allaE D, chelaF E alla
E D. adunquelaC B alla B A hauera minor proportione chelaF Ealla ED. il

| che bifognaua dimoftrare.

Similmente anchora {e l1a A B ha minor

| portione allaB C,chelaDEallaEF,dimo- 4 B c

{treremo conuertendofi che JaCBallaB A
hamaggior portione,chelaFEallaED.ma »p E.F. G

comela ABallaBC, cofifialaD E ad vn’al ‘

tra, come alla E G;la quale fard maggiore del

1aEF. onde conuertendofi comelaC B alla BA,cofi ¢ laGE allaE D. ma'la GE
ha maggior proportione allaE D, che laF E alla ED . adunquela C BallaBA
hauerd maggior proportione che laF E allaE D.

C: O R0 L LA QO

Da queste cofe appare,che [ela <AB habbia maggior proportione alla
BCchelaD E alla EF, etiandio la F E ha maggior proportione alla
E D, che laC BallaB A:¢ e la AB habbia minor proportione alla
BCchelaDEalla EF ,¢la F E haminor proportione alla E D,
chelaC BallaB A. :

THEOREMA XXVII. PROPOSITIONE XXVII.

Se la prima alla feconda ba maggior proportione chelaterza alla

| guarta , & permutandofi la prima alla terza hawera maggior propor.

tione che la feconda alla guarta

Habbiala A B alla B C maggior proportione chelaD EallaEF. Dicoche 12
_A B ha maggior proportionc alla D E chela B CallaE F.percioche come Ja AB |

alla

m———
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—alla B C,cofi fia un'altra G E alla EF.¢ chia 2 =
ro quella effer maggiore della DE . onde A » =

ermutandofi come la AB allaGE, cofi ¢
| laBCallaEF. &hala ABallaD E mag-
gior proportionc,chc laABallaGE, cioé' :
| chelaB CallaE F. adunquela A B hanera maggior proportione alla D E , che
{ 12 B C all1 EF.il che bifognauna dimoftrare .
Etperlamedefimaragione {ela A B al
1a B C haminor proportionechelaDEal & » c
12 E F,ne feguira permutandofi chcla A B =
alla D E habbia minor proportione,che la
'BCallaEF, percioche fard comela A B
allaB C, cofi vn'altraG EallaEF, che¢ minore dellaDE . mala A B hi minor
proportione allaD E,chelaABallaGE , cioéchelaBCallaEF. haueridun-
quela A B allaD E minor proportione, che la B CallaEF. :

G D £

Pl

E E

THEOREMA XXVIII. PROPOSITIONE XXVIIIL

Se la prima alla [econda ha maggior proportione chela terza alla
: quarm,compoumdqﬁ anchor laprima (o la feconda alla feconda baue.

ra proportion maggiore  che la terxa ¢ la quarta alla quarta.

Habbiala AB alla BC proportion mag
giorechelaDEallaEF . DicochelaAC A B <
ha maggior proportione alla CB, chela
DFallaFE. percioche come la A Balla
B C,cofi fia un’alcra GE alla EF.{ara la GE
maggioredella D E. perche dunque € comela A Balla B Ccofila GE allaE F,
fara componendofi comz12 ACallaC B, cofila GF allaFE . mala GF ha mas
gior proportionz allaF E, chelaDFallaFE. adunque etiandio la A C hauc:i
maggior proportione allaC B, chclaD FallaF E . il che bifognaua dimoftrare.

Ma (e la A Ba'laB C ha minor propor-

G D E E

| tione,chela DE alla EF, haucrd anchora 4 B c

componendofila A C alla CB minor pro- ' ; 3

ortione,chelaDF allaFE. & perchelaABR DG E E
'Ea minor proportione alla B C,chela D E al ;

1aEF, fe comela A B alla B C,cofi iavnaltraallaE F, cioc¢la G E,quella fara mi

noredella DE, & comela A CallaC B,cofi farilaG FallaFE. malaGF alla FE

haminor proportione chela D F alla FE . adunque anchorla A C haueri minor
proportioneallaCB, che laDF allaF E.

THEOREMA XXIX. PROPOSITIONE XXIX.

| Selaprima, ¢ lafeconda alla feconda ha maggior proportione ,
che laterza , ¢ la quarta alla gquarta , anchor dipidendofi la prima

| dlgijéco.na':z hauera maggior proportione.che la terzaalla guarta .
~Habbiala A C alla C B maggior pre i
: -m‘chc laDFallaFE.Dicoche A & B g
ABallaB C ha maggior proportio-
| ne, ChelaD Ealla EF. percioche come = E %
| laDFallaFE, cofi fia viialira G C al-

SHdh. dio.

g. di queﬂao.

18,di quefto.
8. di quefto.
13, diqueito.

8, di quefto,

: ‘ 1aCB a.f?ﬁl,gG C minoredella A C, & dinidendofiG BallaB C, comelaD E

ala
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[AIaEF:mala A B ha maggior proportioncalla B C, chelaG B allaB C . adun’
| queetiandiola A Balla B C hauera maggior proportione,, chela DE allaEF.

a e 1aAC alla CB ha minor proportione, ~ ~ o = 3 gt
| chelaD FallaF E, & dividendofila ABalla 4 f &

P %

g

F .

‘| B C hauerd minor proportione, chelaD E al
| 12EF. fe poi fia come laDF alla FE,co_ﬁ ‘vn'al
traG C allaC B, farila G C maggiore della - { e

AC,& faradiuidendofilaG BallaBC,comelaDEallaEF: & halaA BallaB C
| minore proportione, chelaG BallaB C. adungque hauera etiandio minor pro
portionc, chelaD EallaEF. Rspitn TR

3

¢ E : ‘
!
=E

i 3
L)

'THEOREMA XXX. PROPOSITIONE XXX. . -4

<

Selaprimay & la fecondaalla ﬁcona'a ha'maggior proportione,che
3 laterza,o la quarta alla quarta; per la conuerfione della Prop‘oﬁio’iz'e;
hauera laprima, ¢ la [econda alla prima proportion minore,che fa ter-
xd > ¢ la quarta alla terxa .,

Habbiala A C alla C B maggior pro-
portione,chela D Falla FE. Dico chela
C A alla A B ha minor proportione, chela 3
FDallaDE. fiacomela A Calla CB,cofi i N + g e R T
JaDF ad vn’altra. fard ad una minore di PriddnH
FE, comeallaF G.laonde perla conuerfione della proportionc, conic [aCA al-
laAB,cofi faralaFD allaD G. malaF D ha propoertion minore alla DG, chela
F D allaD E . adunque etiandio la C A alla A B, haueraminor proportione, che
| laFDallaDE. 1 Er) s, &
| - Similmente fela A C allaC B ha minor

s

P
1o
a

. . proportionc, chelaD Falla F E;haueraper A " 008,
la conuerfione della proportione la CAma - —
gior proportionealla A B, chelaF DallaD 2 G E _FE

E, percioche fard come la A C alla € B;cofi
laDF alla maggiore dellaFE . & il rimanente fara manifefto.

THEOREMA XXXI. PROPOSITIONE XXXI.

Sela prima allaterza ha maggior proportione , che la [éconda alla
?mzrta > hauera anchorala prima alla terza proportion maggiore,che

a prima ¢ la Jeconda alla terga o+ alla quarta .
Habbiala A B allaD E maggior proportio

ne, chelaBCallaE F.Dicola'A B havermag A WHT e
gior proportionc allaD E, che la A C alla DF. Ei
fiacomelaABalla DE,cofila BCadun’al- e & 0 F

tra. fard ad unaminore diEF, cio¢ ad E G. : 2 :
adunquetutra laA CatwttalaD GécomelaABallaDE. mala A Cha mag
gior proportione allaD G,che alla DF. onde 12 A Bhauerd maggior proportio

| neallaDE,chela A CallaD P, & ¢ manifefto che tuttala A C haminor propor- '
| tioned tuttalaDF,chela A BallaD E. & {e la proportionedella parte fia mino-
re, fara maggior quella del tutto. : &

B
i
b |

=, = ; 4 THEO"-";‘*}?
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| THEOREMA XXXIL . PROPOSITIONE XXXIL

“Se tuttf f tutta $ha maggior_ 'pfop'o"'rﬁom’:‘_; che umz;parti; trattaad
| wnapartetratta, haunera la rimanente alla rimanepte maggior propor
4’ tione, che tutta a tutta . O 2 &T1.r
] Habbja Ja A C alla DF maggiorpropot- .. ., -
tiane, ehe 1a A B alla DE Dicochelarima’ A
ncate B C pliyrimgncnge B happaggion; st .0
proportione,chela A allaDF.flacomela ' 3

ACallaDF, cafilaA’B alaDG. adunque ' b1
anchor la rimanente B C allarimanente CF ¢ comela A C alla DF. malaBC

| ha maggior proportione alla E F,chieallaF G, onde la B C hauera maggior pro

portione allaEF,chelaA C allaDEF. NE "
Ma fe la AC ha minor gro_gorﬁtiqn;cﬂalla,DF,chc,la A B allaDE;&larimanente

' B C allarimanente EF hauera minor pto sortionciche 12 A C alla DE. il che nel
medecfimo modo che difopra, fi dimoftrera.

{
~
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THEOREMA XXXIII."PROPO®SITIONE XXXIIL

Se ffanotregrandexze 5 ¢ altre grandexge di numerougualia
quelle , ¢ habbia la prima delle P)"I:?;.L’ alla [econda maggior proportio-
ne; che la prima delle altre alla f;condq 5 @& la feconda delle prime alla
terxahabbiaproportione maggiore,che la feconda delle altre alla rerza:
bauera per lavgual proportione anchor la prima delle prime allazer-

Xa maggior proportioneche la prima delle altre alla terza.

Habbiala A glla Bmaggior proportione,chelaD allaE. &la
B habbia alla C maggior proportione, chela E allaF . Dico per
lavgual proportione chela A alla C ha maggior proportione
chelaDallaF . perche la A hamaggior proportione alia B, che
" 1aD alla E; hanera permutandofi la A alla)> maggior propor-
tione,chela BallaE. & per la medefima ragione la B allaE mag
giore,chelaC allaF.adunque 1aA alla D ha maggior proportio
; nechela CallaF.& fimilméte permutadofi hanera laA m:}Egiox’
| proportione alla C,chela D allaF. il che bifognana dimotbrare. -
. Mafelaprimadelleprime alla feconda habbia minor propér
tione,che la prima delle altre alla feconda; & Ia feconda delle pri
me habbia minor proportione alla terza,che lafecondadele al-

_ |moftrate all

19. del primon

17. di queftos

perle cofe di-

13.di qucﬂo.‘]
27. d1quefto.

tre alla terza; fi dimoftrera anche per la ugual proportione che
la prima delle prime ha minor proportionc allaterza, chela

primadellc altre alla terza.

L —
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IL FINE DEL QVINTO LIBRO.




