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IL COMMUANDINO.
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il #ermine antecedente della prima proportione,ciod A B, il confeguente della feconda B ¢ |
- & nellalra éil cdn)“zueﬁte della prima B D & Lantecedente della feconda E B. fono ancho- |
| vale detre figure vguali fraloro , come di fotto fimoflrera « : P
; ' o N 3.
Lalincaretta {idice eflere fegatafecondo I'eftrema & meza
| proportione,quando fia come tuttala linea alla parte maggio-

re ycofilamaggiore alla minore .

IL COMMUANDIN O.

Lalinearetta percio fi dice effer fegata fecondo
Pellrema ¢ meza proportione , che ¢ fegata in due
parti, che fono termin: della proportione , cioé l'efire \
mo & mez0, tenendo tuttala lineail luogo del primo - B o
termipe-fia la vetta A C cofi fegata nel punto B.fara
la A C il primo termine ,la A B ilmezo , & laBC
lefiremo. '

ITII.

Laltezza di ciafcuna figura ¢ lalinea perpendicolare,che dal
lacima ¢ tirata {ino alla bafe.

: V. B -
La proportione fidice eflere compolﬁa di pn‘olpo'rtibni, quan
do le quantita delle proportioni moltiplicate fra loro fannovna
certa proportione . . ped <] 2700 orol B enct 5

S, ¥ .0 o -Lageers

La proportione [i dice effer compofta di due o di piu proportions 5
' quando le quantita delle proportioni moltiplicate fanno wna cert L prro.

| portione . ‘ 610 “ Noa (K00 <Tid Bl

Habbja'A B 4 C D vnadata proportione , cdmé,doppié o tr;' pila‘ qrquakh’!’ﬁ
tra: @dgadﬁ F fomigliantemence habbia vna proportone data : Dico fa pro-
portione di A B ad E F cflere compofta dalla proportionedi A BaiCD, 3
proporticacdi CD ad EF,0 vero che {e la quatiti dclia proportione diAB €D

K \').’u'n.q lind
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. tripladi EF, & A B doppiadi C D,fara A B [cltupla di EF.. per-
ciopche (e dospiaremovil_tgiplo di qualche cofa, fi farail fc‘&uglo s
& quefto ¢ propriamente compofitione : 6 vero in quefto modo .
perche AB ¢ doppiadi CD, dinidafiAB in parti vgualiaC D,
chefianoAG G B. & perche C D étripladiEF,& A G ¢ vguale
aCD,farda AGrripladiEF, & perd tuttala A B (ara {eftupladi
EF.ondelaproportione di A Bad EF fi congiunge perlo termi St S
ncdi mezo C D,compofta dalla proportione di A B a C D, & dal-
| 1a proportione di CD ad E F.fimilmente fe CD fi2 minore dell'u-
na & l'alira A B EF, il medefimo fi concluderi. Sia A B tripladi
CD,&CDlamctadiBF. & perche CDélametadiEF,& ABé L ]
tripladi C D, fard A B fefquialtera di EF, conciofiacofa che fetri ® P
plicaremo la metd di qualche cofa, la conterra vna vclca & meza.
&perche AB¢tripladi CD, & CDélametddiEF, diquelle
parti vguali 3 CD, delle quali A B ¢tre, fard EF due . adunque A
A B ¢ fcfquialtera diEF, & perci6 la proportione di ABad EF fi
congiunge per lo termine dimezo C D, compotfta dalla propor-
tionedi A B 2 CD,& dalla proportione di C D ad EF.ma fia CD E
maggiorcdell'vna & l'altra AB EF, & ia A BlametadiCD, &
C D fefquiterza di E F. perche dunque di quelle parti , delle quali
A Be due, CD ¢ quattro; & di quelle parti, delle quali CD ¢ §
uattro, EF ¢ tre; fard EF tre di quelle parti, delle qualiA B ¢
3uc -ondela proportione di A B ad E F fi congiunge per lo termi
nedi mezo C D, cheédidue a tre. fimigliantemente in pia termi-

»—

B IR
ni, & ne glialtri cafi. & € manifefto che {e dalla proportione com
pofta fitragga qual fi voglia de termini componentijtrattone vno
de femplici, i pigliano li rimanenti .
c
IL COMMUNDINO. L >
Leggi Eutocio ne commentaryj della quarta propofitione del [econdo libro B
d'Archimede della Sphera, & del Cylindro, & ne commentarij dell vadeci- I
ma propofitione del primo libro delli Conici d’ Apollonio . l
B D' F

THEOREMA I. PROPOSITIONE 1I.

I'triangoli & parallelogrammi che hanno 1a medefima altez-
za{ono fraloro come le bafi. : A

Siano i triangoli ABC ACD, :
& parallegrammi E C CF,che hab E_A F
biano la medefimaaltezza, cioé la
perpendicolare dal punto A trata
alla B D.Dico che come la bafe BC
alla bafe CD, cofi € il triangolo
A B Caltriangolo A C D, &il pa-
rallclogrammo E C al parallclogra
mo CF. prolunghifi B D dall'vna
& I'altra parte alli punti HL,& pon _ ) S S AL : &
ganfi quante fi vogliano B G G H vguali allabafe B C, & alla bafe C D pongan.
fi quante fi vogliano vgualiDK KL: & giunganiAG AH AK AL, pcrcig
b8.delprimo | dunque CB B G GH fono vgusli, faranno i triangoli A HG AGB ABC

oo vguali fra loro.onde quante volte 1a bafe H C é moltiplice della bafe B C, rante.

volte

G D




| volte il triangolo A H C ¢ moltiplice del triangolo A B C. & perla medefimara

| glone quante wolte la bafeL C ¢ moltiplice dellabafe CD , tante volte il trian.

 gclo A L € ¢ moluiplice del triangolo A CD . & felabafe H C evguale allabafe

CL,anchorail triangolo A H C {ard vguale al triangolo A L C, & fe la bafe HC
auanzala bafe CL, etiandioil triangolo A H C auanzera i| triangolo AL C & fe
~minore , minore.. effendo dunque quattro grandezze,cio€ le due bafi BC C D,
& ductriangoliABC ACD, &?i fono prefe le vgualmente moltiplici della ba
| fe B C &del triangolo A B C,cioé labafe H C, &iltriangolo AHC : & dellaba

fe CD & del rriangolo A C D altre in qualunque modo vgualmente moltiplici,
cioe labafe CL &il triangolo A L C. & fi ¢ dimoftrato, che fe |a bafe H Cauanza
labafe CL,ancheil triangolo A H C auanzerd il triaugolo ALC ; & fe ¢ vgua-
Ie, vguale ; & e minore, minore .adunque € come la bafe B C allabafe C D, cofi
iltriangolo A B Cal triangolo A C 1.& percheil parallclogrammo E C ¢ dop-
piodeltriangolo A B C, &l parallelogrammo F C doppio del triangolo ACD,
&le parti delle grandezze che fono moltiplici nel medefimo modo hanno fralo-
ro lamedefima proportione ; fara come il triangolo A B C al triangolo A C D,
cofiil parallelogrammo E C al parallelogrammo CF. perche dunque fi¢ dimo-
ftrato che comelabafe B Callabale C D, cofi ¢l triangolo A B C al triangolo
A C D:& comeil triangolo A B C al triangolo A C D, cofi €l parallelogrammo
E Cal parallelogrammo CF ; fard come labafe B C allabafe C D > cofi il paralle
logrammo E C al paralleclogrammo CF . 12 onde i triangoli & parall

che hanno la medefima altezza,fono fraloro come le bafi. il che bifog
ftrare,

elogrammi
naua dimo-

IL COMMUAUNDINO.

Quel theorema anchora ¢ uero, qual dimofirare ho Findicato non effer fuora di propofito.
Ttriangoli & parallelogrammi fatti nelle bafi vguali hanno la medefima pro-
portione, che le loro altezze .

L2 T n

 Siano due triangoli ABC DEF , & due parallelogrammi € G E H che habbiano le bafs
VZuali EC E F: ¢ del triangolo A B C & del parallelogrammo C G fia Paltezza AR : & del
triangolo D E F & del parallelogrammo E H l'altezza D L. Dico che come la A K alla DL, co
fi é i triangolo A B C altriangolo D E F,¢ il parallelogrammo C G al parallelogrammo EH«
prolunghinfiBC EF, ponganfi quante fi vogliano B M M N vguali alla bafe B C:&- alla
bafe E F quante (i vogliano vguali F O OP , & giunganfi AM “N DO DP.Cr quan-
te grandezze fono nella C N vguali alla bafe CB,tite s pighinonellalinea Q yguali all alfezz(_a

| K : & quante fono nella EP vguali alla bafe E F | tante fi piglino nella Iinea R vguali all'al
¥e22a D L . la onde perche i triangoli AN M AMB A B C fono fatti nelle bafi vguali > &
nell altezza vguale ; faranno anche fralorovguali . &r per lamedefima ragionei triangoli D
EE DFQ DO faranno fralorovguali . quante uolte dunque lalinea Q ¢ moltiplice delfa
A K, tante wolte Il triangolo A N C fara moltiplice del triangolo A B C . & quante uoltela
4R emoleiplice della D L , tante uolte il triangolo DP E fard moltiplice del triangolo D
EF.¢r laQ evgyale illar, o il triangolo A N C fara vguale al triangolo D P E per
Cantecedente,pe-cio. b Caltezza 1K,della yuale la O ¢ triplasfara ugnale ailalreza DL del

feu

la qua-

.

5.diff.del 5.

41.del pumo.

15.del quinze,’

u.del quinto.
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[s.diff del 5.
|4 1.del primo.

15.del quinto.

31.del primo .

37.del primo -
7 del quinto ;

Per 1"antece-
dente |

11. del quinto.

11.del quinto .

~ |9 delquinto.
1 t!?:dd primo.

L quale ¢ tripla la R - ma fela Q ¢ maggiore dcllaR , & il triangolo A N C. furd:n.iamc ~4 '3
| del triangolo D P ¥ fe & minore,minore ; percioche delli triangoli che hanno le b“fnngg i

ficlaB D allaD A percioche hauendo la medefima al- B c

| vnlato , quella feghera i lati di detro triangolo pxl‘-odp.dfgo,r'xamcﬁ'ie;& fg’iﬂ_lla' i d \.

o e S B AR

MR

quelli che fono di maggior altezza, fono anchora maggiorigaltramente ne fequirebbe y cheiltut |
to foffe vguale alla parte. ¢ffendo dingue quattro grandezze,ciod le due altezze AK DL, |

i duetriangoli A B C D EF , & cffendofi prefe le wgualmente moltiplici dell'&ltrzgg- 4K o |

del triangolo A B C 5 & dell’altezza D L <7 del triangolo D E F, altre in quzlunqde o
gualmentemoltiplici; <& fi é dimoflrato che fe la linea Q ananzala R , il triangolo A N ‘
uanzera il triangolo D P E;¢&r fe ¢ vguale , wguale ; ¢ fe minore, minore ; fard come Laltez |
%aH A al'altezza D L, cofi il triangolo A B C al triangolo D E F. mail parcllelhgrdﬁimﬁ‘ 1
C G ¢ doppio del triangolo A B C 5 & il parallelogrammo F. H doppio del triangolo D E F 3 &
le parti delle moltiplici nel medefiino modo hammo la medefima proportione ; fara il parallelo-
grammo C G al parallelogrammo E H , come il triangolo A E C al triangolo D I Fuma i & di. |
mofirato che come Paltezza A K all’altezza D L, cofi éil triangolo A B C al triangolo DEF. |
adunque come la A K alla DL,cofi é il parallelogrammo C G al parallelogrammo E H.la onde
i triangoli <& parallclogrammi fatti nelle bafi vguali hanno la medefima proportione s chelelo
roaltezze » il che bifognana dimoftrare « , : g1 I
>

THEOREMA II. PROPOSITIONE IL. . . .- i4

Se nel triangolo fia tiratavnalinea retta parallela ad vn lato 5;
quella fegherailatidi detto triangolo proportionalmente: & fe
i lati del triangolo fiano fegati proportionalmente, la linea ret
ta che congiunge i fegamenti, fara parallela all'altro lato del
triangolo. 78 |

Tirifi la DE parallelaad vnlato RC del triapgolo ABC. i
Dicoche comelaBDallaD A,coficlaCEzllaE A.giun | A
ganfBE CD. adunqueiltriangolo BDE ¢ vguale al
triangolo C D E; perche fono nella medefimabafe DE & g4
nelle medefime parallcle D E B C: & ¢ un’altro triango-
lo ADE; &le cofc vguali ad vnamedcfima hanno la me-
defima proportione. come dunqueil triangolo BDE al P ﬁ‘r‘-

triangolo AD E , cofi ¢ 1l triangolo CDE al triangolo ,
A D E.ma come il triangolo BD E al triangolo ADE,co |/

-,

tezza cioc la perpendicolare dal punto E tirata alla A By ; Kol

fono fraloro come le bafi. & per la medefima cagione come il triangolo CD E
altriangolo ADE, cofi ¢laC EallaE A . adunque come la B D allaD A,cofi ¢
laCEallzE A.ma fiano {egati proportionalmente i lati AB A C deltriangelo
ABC:&comelaBDallaD A, cofi fiala CE allaE A:& giungaiD E. Dicola- |
D E effere parallelaalla B C. Haaendo fatto le medefime cofe, perche ¢ come Ja |
BDallaD A, cofilaCEallaE A; macomela BD allaD A, cofi ¢ il triangolo
BD Ealtriangolo AD E; & comelaCE allaE A , cofi € il triangolo CDEal |
triangolo A D E : fara come il triangolo B D E al triangolo AD E , cofi il trian- |
golo CD E altriangolo A D E. & hauendo amendue li triangoli BDE CDE |
la medefima proportione al triangolo A DE, fard il triangolo B D E vguale al |
triangolo C D E : & fono nella medefima bafe DE . ma li triangoli vguali farti |
nella medefima bafe fono etiandio nelle medefime parallele . ai?uhqucla{l)'% e
parallelaalla BC . la onde fe nel triangolo fia tirata yna linea retta pag’aﬁ%l, ad |

triangolo fiano fegati proportionalmente , la';lin.eali'cttg. che congiunge i fi
venti, fara parallela allalero lato del _::ian'golo;,'ﬂfghc_bxfdg'nah:a‘di;gnql_ﬁ' are

.




LIBRO SESTO.

THEOREMA III. PROPOSITIONE IIT1.

Se tn'angolo del triangolo fia fegaro per mezo, &lalinearet |

ta che lo fega, feghi anchor la bafe, haueranno Je parti dellaba-

felamedeflima proportione che gli altri lati del triangolo. & fe |

le parti della bafe habbiano la medefima proportione che glial
tri Jati del triangolo , 1a linea retta che dalla cima fitira fino al
fegamento della bafe, feghera I'angolo per mezo. :
Stail triangcl> ABC, & feghifil'angolo BAC per me ‘
zodcllalinearertta A D. Dico comela B D alla D C,co- . ®
fieffere1aB A clla A C. tirifi per ClaCE parallela alla
D A,&laBA prclungara concorra con effa nel punto E.
perche dunque nell: paralleleAD EC cade vna linearet
ta A C, faral'angolo ACE vguale all’angolo C A D.ma A
fi pone I'angolo C A D vguale aill'angolo B A D. adun-
que I'angolo B A D fara vguale allangolo A CE . olire
acio perche lalincaretta B A E cade nelle parallele AD
E C,Pangole eftcriore BAD ¢ vguale all'interiore AEC.
ma {i € dimoftrato I'angolo A CE vguale al'angolo B A D.adunque anchor I'an
golo ACE faravguale al’angolo A E C; & peroil lato A E fara vguale al lato
A C.& perchela AD ¢ tirata parallela ad v lato del triangclo BCE, cio¢ ad EC;
fard comela BD alla DC,cofila BA alla AE.mala AE ¢vguale alla AC.adunque
¢come laBD allaDC, cofilaB Aalla A C.mafiacomela BD alla D C,cofila
B Aalla A C: & giungafi AD.Dico I'angolo BAC efier fegato per mezo dalla li-
ncaretra AD.percioche hauédo fatte le medefime cofe,& effendo come la BD 2l
1aDCcofila BA allaAC:& come la BD allaDC, cofi la BA alla AE,ciciofiaco(a,
chelaAD fi fia tirata parallcla ad vn lato del triangolo B CE,cioé ad E C:fari co
melaB AallaAC,cofilaB Aalla AE. adunquela A C ¢ ugualealla A E;& pe-
r6 langolo A E C ¢ vguale allangolo E C A. mal'angolo A E C ¢ vguale allefte
riore B A D,& I'angolo A CE ¢ vguale all'alterno C A D . onde etiandio lango-
lo B A D fard vgualeall’angolo C A D. l'angolo dunque B A C € fegato per me-
zo dallalinearetta A D . Ja onde fe vn'angolo del triangclo fia fegato per mezo,
&lalinearetta chelo fega feghi anchor la bafe , haueranno le parti della bafe 11
medefima proportione che gli alerilati del triangolo . & fe le parti della bafe
habbianola medefima proportione che gli altri lati del triangolo, 12 linea retta
chedalla cima fi tira (ino al fegamento della bafe, feghera angolo per mezo . il
che bifognaua dimoftrare.

THEOREMA IIIL. PROPOSITIONE IIIL

b D C

Tlati de triangoli equiangoli che ftanno d'intorno a gli vgua
liangoli fono proportionali fra loro: & ilati homologhi,o vero
dellamedefima ragione fonoquelli, che agli angoli vguali i
{fottopongono - .

Sianoi triangcli equiangoli A B C D CE, che habbiano i"angolo A BC ugua
le alfangolo D C E,&'angclo A C B all’angolo D E C. & oltra quefto langolo

B A Call'angolo C D E. Dico che detriangoli A B C I3 CE fono proport oni
lii lati che ftanno d’intorno 4 gli angoli vguali . & ilati homologhy, 6 vero della

mcdcﬁmgggﬁone fono quel'iche fi fottopongono a gli angcli vguali. pongafi
s T 4 Ia

e

9.del primo, :

st.del primos |

19. del primo.

6 del primo.
per lantece-
dente.

7.del quinto.

per Pantece-
dente.

9.del quinto.
6. dcl primo.
29. del primo,

>




e BEGLI ELEM. DI EVCLID. ¥

[28.dd primo.
.del primo *

2.di quefto.
7.delquinto :

v.diquefto.

2. del primo.,

Per 1"antece-
dente .

11: del quinto:

S

9. del quinto .

" 'w.&emﬁnn'.; A C B {ono minori di due retti, & 'angolo ACB ¢

|3-poft.delr| 1F'E € minori diduc retti. ondele B A ED prolun

| mente perche I'angolo A CB ¢ vguale all'angolo

| € D¢ parallelogrammo: & percio laF A ¢ vguale

8. del primo. | 9

Ta B C per diritro alla CE. & perche gliangoli ABC
vgualeallangolo DE C, faranno gli angoli ABC
gate concorreranno fra loro.prolunghinfi & concor

rano nel punto F. & perche 'angolo D CE ¢ vguale
allangolo A B C, fardJa BF parallelaallaD C.fimil

DEC,laA Cfaraparallelaalla FE. adunqucF A e ;;.?'g .
A i ad TECEERGEN ) $
allaCD, &laA C allaFD. & perchefi¢ tiratala A C parallela ad vn lato del
triangoloF BE, cio¢ ad FE, fard comele BAallaAF, cofilaB CallaCE . ma
la A F ¢vgualeallaC Ds adunque comelaB A allaCD), cofila B Calla CE:&
permutandofi comela ABallaB C, cofi¢laD CallaCE. & perchelaC D¢ pa
rallelaallaBF, fard comela B Calla CE, cofilaF D allaD E.ma ladFeév uaie §
all’A C. adunque comela B C allaCE, cofila A C alla E D:& permutandofi co- |
melaB CallaC A, cofilaCE allaE D. perche dunque fi € dimoftrato che come
laABallaBC,coficlaDCallaCE; & comela BC allaC A, cofila CE alla
E D: fara per la vgual proportions comelaBAallaAC,cofila €D allaDE.
ondeilat de triangoli equiangoli che ftanno d’intornoa gli angoli vguali fono
proportionalifraloro. &1 lati homologhi, 6 vero della medefima ragione fono
quelli, che a gli angoli vguali {i fottopongono. il che bifognaua dimoftrare.

THEOREMA V. PROPOSITIONE V.

Sedue triangoli habbiano 1 lati proportionali, faranno an- | |
chora equiangoli, & haueranno vguali quegli angoli, aquali i
lati homologhi {1 fottopongono. g

Siano due triangoli ABC DEF,
che habbiano 1 lati proportionali, &

i ‘
~ 3 \ D !

fia come A BallaB C, cofila DE al- £

JaEF: & comelaB CallaC A ; cofi ;

la EF allaFD:& anchora comela BA \
alla A C,cofilakD allaD F. Dico il N &

: - . B : \NC Efer i F
triangolo A B C eflere equiangolo >
altriangolo D EF , & hauere vguali /
quegli angoli,a quali {i fortopongo- /
noi lau homologhi, cioé I'angolo
A B Call'angolo D EF; & I'angolo ¢
B C A all'angolo EF D : & oltre 4 quefto I'angolo B A C all’'angolo ED F. con--
ftituifcafi nellalinearetta EF , & ne i punti EF che fonoin efia, I'angolo FE G
vguale all'angolo AB C, & I'angolo E F G dll'angolo B C A.. ondel'angolo ri-
manente BAC ¢ vguale al rimanente EGF, & pero il triangolo ABC € equiango |
lo al triangolo E GF . fono dunqueilatide triangoli A B C E G F proportiona |
li,che ftanno d’intorno a glivguali angoli:& i lati homologhi quelli,che fono for |
topoftid gliangoli vgnali. onde comela A B allaB C, cofila G E alla EF.
macomelaABallaB C, cofi ¢laDEallaEF .adunque comclaD EallaEF,

cofilaGEallaEF . & hauendo ciafcunadieffe D E E G la medefima proportio
ncallaEF,@aralaDE vgualeallaE G. & per la medefimaragione laDF fara
vguale allaF G. & perchelaDE ¢ vgualeallaE G, & IaE F ¢ commune, ledue |
DE EF fonovgualialle due GE EF: & labafe DF € vguale alla bafe F G.adun |
uc I'angolo D EF ¢ vguale all'angolo GEF, &iltriangolo D EF vguale al

triangolo GEF : & glialeri angoli vguali 4 glialtri angoli, & qualiilau uguali

fi-

m——
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i lottopongano. onde I'angolo DFE ¢ vguale all'angolo G F E, &I'angolo EDE |
'vggalc r;ll'ag;lgolo E GF. & perchel'angolo FE D ¢ ugunalcallangolo GEF, & |

" Pangolo G EFall'angoloA B C, fard arche I'angolo' A BC uguale all'angolo,
F E%ﬂ. & per lamedefimaragione Iangolo A € B .ugualenaliangolo D FE , &
anchora l’'angolo A nguale all’angolo D . adunque il triangolo A B C fard equi-

angolo altriangolo D EF .1a onde fe ducitriangoli habbianoilati proportiona ||
li faranno anchora equiangoli , & haueranno uguali quegliangoli, 4 qualiilau

; hbmdlpghj;ﬁ-fottbpongouo;il che bifognauwadimoftrare. . . .. &
" THEOREMA VI. PROPOSITIONE VI. i

Al -Sc‘due_triéngolihabb-iano un’angolo uguale ad un’angolo, |

& d'intorno a gli vguali angoli habbiano ilati proportionali; fa

ranno detti triangoli equiangoli, & haueranno vguali quegli |
angoli, a quali gli ugual lati {i {ottopongono . e

Siano due triangoli ABC DEF, 3
che habbiano un’angolo B A C uguale A
ad vn'angoloEDF , & d’intornoa gl
vgual'angoli i lati proportionali;& fia
comelaBA alla AC, cofi la ED alla
DF.Dicoil triangolo A B C cflere e-
quiangolo altriangolo D EF, & haue
re 'angolo A B C uguale all'angolo D * i
E F;&l'angolo A C Ball'angoloDEF. §& 0
conftituifcafi nella linearetta DF & ne .
punti D F che fono in cfia, 'angolo F D G vguale ad uno degli angoli B A C

23.del primo..

EDF, &I'angolo D F G uguale alPangolo A C B .adungque il rimanente ango-
loB € vguale al rimanente G; & il triangolo A B C ¢ equiangolo al triango-=
lo DGF. &percio come laB Aalla AC ;cofi¢laGDallaD F: &fi pone an-
choracomelaB A alla A € cofi efferelaE D allaD F.adunque come |2 E D alla
DF,cofi¢la GD alla DF;& pero la ED ¢ vgualealla DG, & la DF € commune . on
deleducED DF fonovgualialle GD D F,&I'angolo EDF ¢ uguale all’angolo
GDE.labafe dunque EF ¢ uguale alla bale EG:& il-triangolo D EF vguale al tria

oloGDF, & gli altri angoli vgualid gli aleri angoli, 'unoall'altro,a quali fono
ottopoftiilati uguali.adunque I'angolo DFG euguale all'angolo DFE, & I'ango

lo G all’angolo E . ma I'angolo D F G ¢ ugyale all’angolo A C B.. onde I'angolo 3
A C B ¢uguale all'angolo D-F E . 8&fiponcl'angolo B A C vguale all’angoloE |
DF. il rimanente dunque B ¢ vguale al rimancnte E; &l triangolo A B C ¢ equi ;

angoloal triangolo D E F . onde fc due triangoli habbiano un’angole uguale ad

un’angolo , & d’intorno d gli uguali angoli habbiano i lati proportionali , faran- |
nodetti triangoli equiangoli, & haucranno uguali quegliangoli, d quali gliv- |

gual lat;ﬁifOttOPOII gono il che bifognaua dimoftrare.
F U0 T LEon 0, MEM cAN>DVE Noasiv Iob il

Y : . B .
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 Sonoaleuni che dimoftrano quefto anchora in altromodo , percio 1 S &R
; dmg«:fgimmb,zﬁ;pmllazo.AB,caderdlaD Finella iA€ 515 6leuf & Nosusasm
conctofiacofa che ' angolo D fia vguale all angolo A- dunquela DE -~ - [ 110 N\ e
uero e yguale alla A B ,0 difuguale . & [e vguale, fard anchor | _for0 0 g o

la D Fvgualealla A C. onde la bafe FE fara vguale alla bafe BC, W oy . T
& gli ivgualia gli altri angoli .mafela D E faradifu- | [loo0 5 N

| 4.4i quefto.

e s

li
guale alla AB, fiamaggiore unadi effe, come la AB , allboraca | - B oo o < |

i VAT

8o X me

RS

1(.del quinto.
9. delquinto.

4.&1 pu'mlo;

4.del primo.

R



e

[4.diquefto.
(a2.del quinto .

T

1.1
1

¢ 17. del primo,

| m

i : .
| ‘,’{#i’a EF ¢ paralleloallato B C : & percio I'angolo A E F ¢ wguale allangolo ABC e
e A 2 A B

'biano vn'angolo uguale ad un’angolo, cioé¢ 'an

 aglialtriangoli ABC DEF i lati proportiona-

DE GLI ELEM. DI EVCLID. =

e la B a) .
ficlaCAllaAF S dimdendofi comela BE allaF A, cofila CF allaF 4. ondeil

P'angolo A F Eallangolo ACB.il cbefbiﬁzguquadimo ares i

e

1

THEOREMA ViI. PROPOSITIONE VIL

rettos faranno detti triangoli equiangoli , & haueranno vgualj
quegli angoli ; intornoa qualifono ilati proportionali.

. 'Siano due triangoli AB C DEF, che hab- . -
gclo BAC nguale all'angolo EDF , & d’intorno

Ji,dimodo chela DE allaEF fia, comela AB
allaB C: & delli rimanenti che fono alli punti
CFfiaprimal’'uno & I'altro infieme minor del
retto. Dicoltriangolo A B C efiere equiango-

Joaltriangolo D EF, & I'angolo A B Cvgiale - 2 7
all'angoloD EF , & il rimanente cioé I'angolo

C vguale al rimanente F . perciochefe 'angolo’' A B-C fia difu guale all’

lo DEF , uno di ¢fsi fardi maggiore. fia maggiore ‘A B C: & confticuilcafi
nellalinea retta A B, & nel punto in cffa B 'angolo- A B G veuale all'angolo D
EE. & perchel'angolo A ¢ ugualedlfangolo ) ; & I'angolo A B G all'angolo D
E'F, faraetiandio il rimanente A G'B nguale al rinianénte D' F'E <ladungueiil
triangolo A B:G e'equiangolo al triangolo D E F, & come la A'Biaba- B G | cofi
¢laDEallaEF. &comelaDE allaEF, cofi pone |2 A B alla B ©. ¢comedun-

|

J @on;gx_on;l;z il che blfogmi'i:; dimo

; _‘,‘:'._ t"'; S apy :‘“‘, THE.

' fe, dimoftreremo etian

_ “h o quela’ABelia B C) cofila A'Blalla'B'G . & hauendola AR lalmédelitha propor
{9. dcl quinto
xj.dclpgrimo.

tione ad amendue BC BG,farala BC ugnalealla B G ; & § ercio Fahigolo € fard

vguale allangolb B G C.ma Fangolo/C fi pone minore del'retto adubque etian |

dio’B G C ¢ minore del rétco; & Fangolo conleguente AG B ¢ maggiore del ret
to. & fi ¢ dimoftrato I'angolo: A'G B vguale allangolo F . langolo dunqueFé

-Maggior d¢l retro. ma fi pone minére del retto. il ch2¢ inconuenientesonde lan

golo A'B G noni¢ difugualeallangolo D E'F , & pero' € vguale. &7angolo A ¢

Vguale allangolo D.adunque ahchora il fimanente ‘C ¢ vguale al'fimanerite F:

iltriangelo'A B C ¢equiangoloal triangolo D EF .. Ma pon ghafi ¢iafcunode. |
 gli-angol C Fnon'minore del retto . Dico fimilmente il triangolo AB € effe~ |
T¢ equiangelo ‘-auﬁahg‘o'lo' D EF, percio chehanendo fatte le medefime co= |
! to B Cleflere vguiale 2 B G,& langolo Cvgualeall'ango |

lo B G C, malangolo C noné minore del retto. adunque B G C non fard mino-
re del retro, & i dueangoli del triangolo B G C'non faratno minori di due ret- |

ti, che e imp‘oﬁibilc -laonde I'angolo A B C non ¢ difuguale all'angolo D EF.
ma vguale nece(fariamente . & 'an

a4

~ Se duetriangoli habbiano vnangolo ugnalead un‘angolo,& *
‘d'intorno a gli altri angoli habbiano i lati proportionali, & del- |
lirimanentil'uno,& I'altro infieme 0 fia minore,0 nd minore del

Zalla A Ccofi €l L D alla D F . adunqie permitandofi come la B Adlla AE, 0 |

S i S 8

triangolo D EF.fe dunque duetriangoli habbiano: wangolo vguale ad vn'ango:
lo, & d'intornod gli altri angolihabbiano i lati proportionali, &' dellirinianen-

til'vno & l'altra infieme 6 fia minore,o non minore d¢ltetto, faratno derr trian |

goli equiangoli, & haueranno vguali

uegliangoli ;intorno a guﬁﬁ‘
;{\-are'. I D BREBRSa sl G nl

¢ Tangolo 4 ¢ vguale allangolo D .adunque ilri- |\
manenteC ¢ vgnale al rimanente F, & peraioilzriangolo A B 'C‘é(bquiing'm«pm’b i
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THEOREMA VIII. PROPOSITIONE VIII.

Se nel triangolo rettangolo dall'angolo retto alla bafe fia tira
talaperpendicolare , i triangoli che le ftanno d'intorno,& atut
to il triangolo & fra loro {fonofimili.

Siail triangolo rettangolo A B C,chehab-
bia 'angolo retto B A C: & dal punto A tirifi

laAD perpendicolarcalla B C. Dico che i x
triangoli ABD A D C ai turto il triangolo A

A B C, & fraloro fono fimili. percio che effen e e
dol'angolo BAC vguale all'angolo ADB, che i ; \
I'vno & l'altro € retro, & cflendo I'angolo B co R

mune alli due triangoliABC A BD;farail

rimanente A C B vguale al rimanente B A D.adunque il triangelo A B C € equi
angolo al triangolo ABD , & percio come l2 B C,che € fottopofta allangolo ret
todel triangolo A B Calla B A, che ¢ fotropofta allangolo retro del triangolo
A B D,cofila AB fottopofta all’angolo C del triangolo ABC alla BD fottopofta
all'angolo vguale all'angolo C,cio¢ B A D del triangolo A B D;& anchorla A C
alla A D fottopofta alfangolo B commune 4 due triangoli. adunque il triangolo
A B Céequiangoloal tridngolo A B D, & hailati proportionali d’intorno a gli
vgualiangoli. ondeil triangolo A B C ¢ fimilg al triangolo A B D . dimoftrere-
mo anchora per la medefima ragione il tridagolo ADC effere fimileal triangolo
ABC,& percio 'vno &l'altro di efsi ABD ADC ¢ fimile d tutto il tridgoloABC.
Dico oltre i cio cheitriangoli ABD ADC fono fraloro fimili . perche I'angolo
BDA retto € vguale al retto ADC;& fi ¢ dimoftrato BAD vguale all’angelo ;A
ra il rimanente B vguale al rimanente D AC.adungque il triangolo ABD € equian
angolo al triangolo A D C, & comela B D fottopoftaall'angolo B A D del trian
golo A BD, alla D A fottopofta all'angolo C deltriangolo A D C vguale all'an-
goloB A D, cofila A D fottopofta all'angolo B del triangolo A B D, allaDC fot
topoftaall’angolo D A Cvguale allangolo B & anchor la BA alla AC fottopofta
all'angolo retto A D C . adunque il triangolo ABD ¢ fimile al triangolo ADC.la
onde fe nel triangolo rettangolo dall'angelo retto alla bafe fia tirata la perpendi
. colare, i triangoli che le ftanno d’intorno & a tutto il triangolo & fra loro fono fi

mili. il che bifognaua dimoftrare . ‘

S8 .BE.D.I L AR IO

Da quefto & chiaro che fe nel triangolo‘rettangolo‘ dall’ango

lo retto alla bafe fia tirata la perpendicolare , quella fara propor |
tionale di mezo fra I¢ parti della bafe, & oltreacidil 13;9:5&% |

verfo ciafcuna parte della bafe fara proportionale di mezo frala

 bafe & detta partes il chebifognaua dimoftrare . -~ © 0 o
1 ! Loanta 2 plin olsisme O %k ol sl
'e';‘h-,.? : : : w3 ik sislisyae H T i o o et
] t @3-« . PROBLEMA Io PRO‘P os ITIONE; -_qu ;[;gr;'.;i) % "T)
w4 ' sacib B2 sl oo  OrisiE AR

dat i o s S o el el
ta retta linea taghare vna parte PrOPQﬁ&s, Srial 1A

E ki a——— 1 PRI, ol T R |

71 i ! . ,s,::z’u’ ..‘... 2 4

4.di quefto.

la prima diff.
di quefto.

4.diquefto.




$4. del primo.
2.diquefto.

& F :
An-ﬁa Ta datalinca retta A R . bifogna dalla A R tagliare la _ B

| to A lalinearetta A C,laquale con AB contenghi qual fi vo

QAHallaHB,c’oﬁlaCallaD.adunq_uc R0 TRRS BOUIN 1131 SUDBIE

DEGLI ELEM. DI EVCLID. e

 parte propofta. propongali la terza parte : & tirifi dal pun-

glia angolo:& piglifi nellaAC qualunque punto D, & pégifi
DE E Cvgualialla AD. poi giungafi B C.& per D tirifila
DF parallelaalla B C. & perche ad vn lato del triangolo
ABCciocaBCfictirata vna parallelaF D, fard come la
CDallaDAcofilaBFallaFA, & lIa CD ¢ doppia della
DA.adunquelaBF fara doppiadellaF A, &laB A'tripla
della AF. ondedalladataretalinea A B fi € tagliatalater-
za parte propofta AF.il che bifognaua fare .

PROBLEMA II. PROPOSITIONE X.

Segare vna data retta line a nonfegata , conforme ad vn'altra
fegata.

Sialadatalinearettanon fegata A B,&lafegata AC. bi-
fogna fegare lalinearetta AB conforme alla fegata AC. Sia
fegatala A C nelli punti DE: & ponganfi di modo che con-
tengano qual angolo fivoglia : & congiunta la B C per li
puntiD E,tirini DF E G parallele alla B C, & per D tirifi
laD HK parallelaalla A B. adunque I'vno & I'altro di efsi
FH HB ¢ parallclogrammo, & pero laD H ¢ vguale alla
FG,&la HK allaGB. & pcroic ad vn lato del triangolo
DKC, cio¢ aK C fi¢ tiratala parallela HE , fard comela CE
allaED,cofilaKHallaHD: & ¢laKH vgualeallaBG,& B K <
laHD allaGF. adunque comeJaCE allaE D,cofi ¢1a EG
alla G F. fimilmente perche ad yn lato del triangolo A GE ciocallaE G fi ¢ tira
tala parallelaF D, comelaED allaD A, cofi fard ]a G FallaFA.ma fi ¢ dimoftra
to che come la CE allaE D, cofj ¢1a B G alla GF. come dupquelaCEallaED,
coficlaBGallaGF.&comelaED allaD A, cofila GF allaF A . adunque fié

fegata vna data retra lineanon fegata A B conforme ad vn'altra fegata A C. il
che bifognaua fare . ‘

IL COMMUANDIN O,
- Aquefto non é diffimile quello che Pappo ci ba infegnatonel fettimo libro delle collettio-
 memathemariche . ¢

Segare-vna dataretta linea nella proportione data.
~ Sialadatalincarceta A B, & lada- ‘ :
ta proportione fia quella, che hala C
allaD : & bifogni fegare 1a A B nella
Froporﬁo’nc di CallaD. inclinifi l1a
inea rettaA E in qual fi voglia ango-
loalla A B, & raglifi la A F vgualeal
laC,&laF GvgualeallaD,& giunta
1a B G tirifi F H parallela ad effa.per-
che dunque comela AH allaH B, co |
ficlaAFallaFG, malaAF évgua-
lealla C,& laF ,Qv,alla D; fard comela

a AB ¢fcgatain punto H nella proportione di C alla D.il che bifognana fare.

et il L - Daller ||




oy

| Dalle cofe gia dimofirate & .

| porr

| feriuere un quadrato ..

\ parallelaalla B 4.

X T SR e

TR R D1 SESTO.

nel quinto libro & in-queflofi . B

3 compire vn problema - il

che noi alla quarta propofitione

del guarto libro habbiamo pro-

mﬁ}o di fare. ,
Nel dato triangolo de-

Sia il triangolo dato A B C,
nel quale bifogni defcrinere un
quadrato . adunque il dato trian
golo 0 uero € acutiangolo, o ret-
tangolo , 0 ottufiangolo . fia pri-

A CallaBD . poiper E tirifi la F G parallela alla A C, & dalli punti F G tirinfile FH C K

| parallele alla B D. perche dunque nel triangolo A B D ¢ tiratala F E parallela alla A D, [or2

Langolo B E F uguale all’angolo B D A , & I'angolo B F E vguale all'angolo B A D. ¢ ¢ l'an
golo F B E commune all'mo & Laltro . adumque il triangolo F B E ¢ equiangolo al triangolo
A BD . dimofireremo fimilmente il triangolo E B G ¢fJere equiangolo al triangolo D B C. co-
medungue la AD allaD B, cofi éla FE alla E 5, comela BD alla DC , cofi L2 BE alla
E G . onde per l'ugual proportione come la A D allaD Cycofla FE alla E G 5 & componen-
doficomelaA Calla CD ,cofila F GallaG E : connertendofi come la D C alla C A , cofs
laEGallaG F.macomela BD allaDC, cofi é la BE alla E G. onde per ['ugual proportiene
comelaBD allaAC,cofilaBEallaF G. cr effendo comels ACallaB D, cofilaD E alla
EB, [ara parimente per I ugual proportione come la AC a Jeflefja, cofi la D E cioél2 H F alla
FG.laHF dunque ¢ vguale alla F G, & pero tutte HF F G G K K H fraloro fono »-
guali . & perche la F H € parallclaalla BD , & Vangolo BD A éretto, etiandio 'angolo K
HF [ara retto . per lamedefima ragione cffendo la F G parallela alla A C , fara anchor I'an-
golo H F Gretto . adunque quelli che gli [ono oppolti F GK G K H neceffariamente faranno
vetti, & percio F G K H ¢ quadrato , & ¢ defcritto nel triangolo A B C . non altramente nel
triangolo rettangolo o uero ottufiangolo defcriueremo un quadrato tirando dali’angolo retto
OuEro 0ttulo una perpendicolare al lato oppofto. ma fe nel triangolo rettangolo nogliamo defcri
uere un quadrato di modo che due lat: del quadrato i appoggino Jopradue lati del triangolo, co
me nella feconda figura, ci feruiremo d'wi'altra perpendicolare che ¢ lato del triangolo, cioé di
B A, & diuiderafsi fimilmente la A B nel punto F,dimodo che la A F alla F B habbia lame
defima proportione , che la C A alla A B . & fitirerala F G parallela alla AC, & laGK
b & perche nel triangolo B A€ fi € tiratala F G parallelaalla.A C , dimo
[treremo anchorail triangolo B F G equiangolo al triangolo B A C. onde come la BA alla AC,
€ofila BF allaF G . & é comela C A alla AB ycofila AFallaFg. adimque per lugnal
proportione come la C A d fe fieffa, cofi la AF alla F G, pero le 4F F G Jono fraboro v-
guali . & dalle cofe poco fa dimofirate, ne Jeguira che lo AFGK o o

i )

; l’,c laﬁ e

Jia quadrato.che ¢ defcritto nel triangolo A B C. & queflo  quel-
o, che bifognaua fare . A N )

)
o I

U

PROBLEMA III. PROPOSITIO. XI. . _
pro- Fl=—¢

;- v s on 2400 4
Date duclineerette trouare laterza
rtionale. Banga

R b

>y L8 -

o8 A0 é;i%p_‘e‘lincc.r,ettcﬁath«A B AC& p"d g';hﬁdiFmoa; o
do Eh'e%mcngano qual fi uoglia angolo. bifognatroua p

A proportionale delle A B A C. prelunghinfi le

ma.acutiangolo : & dal punto B alla A C tirifi la B D perpendiculare. ¢ per laprecedente di
| #idafila B D nel punto E, di modo che la D E habbia la medefima proportione alla E B, chela

12, del primo,

31. del prime,
t9 del primo,

4 di quefto.
22.del quinre,

18.del cuinro,
4.delquinio.

34. del primo,

29 del primo.

34.del primo,

2.diquefto.
4 di quelio.




2. di ﬁucﬂo.'

‘|31.del rerzo.
cor, della orta
ua diquelto,

N ; DEGLI ELEM. DI EVCLID.

Ja G H parallela, fara comelaD GallaGE,

| BC.ponganfi per diritto,& nclla AC defcrinafi

| AD DC. perche dunque nel mezo cerchio é

A C;&giuntalaB C tirifi per D Ja D E parallelaalla B C. perche duhqug-zd\}n' :
lato del triangolo A D E; cioc D E fi¢uratalaB C parallela, fard comela A B
alla BD,cofilaA CallaCF.&¢la BD vgualealla AC. adunque comelaB A al-

| 12 A Ccofi¢laACallaCE.laonde datcduclinecrette AB A Cfiétrouatala
| terzaproportionale CE. il che bilognaua fare. ‘

PROBLEMA IIII. PROPOSITIONE XII

Date tre linee rette, trouare la quarta proportionale .

Siano tre linee rette date A B C. bifogna
trouare la quarta proportionale delle A B C.
proponganfi due lince recte DE_ DF,che con
tengano qual i voglia angolo EDF, & ponga
ilaD G vguale allaA, & laG Evguale alla
B,&laD H vguale alla C. & giunta GH tirifi
perE la EF parallelaad effa. & perche advh ¢
lato del triangolo D E F,cio¢ ad E F fi ¢ tirata

D

e e

gl 2
)—-——c——n
H

3

cofi laDHallaHF.&laD G ¢ vgualealla A, E

&laGE allaB,&laD H alla C.comedunque iy :
la A alla B, cofi laCallaH F .]a onde date tre linee rette A B C, fi € trouatala
quarta proportionale H F. il che bifognaua fare, -

IL COMMANDINO DA PAPPO.

Date tre lineerette AB B C& D, troua
re come la AB alla BC,cofi vn'altraallaD. - .
— Inclinifi ad AC la linea retta C Hin qual fi /\ :
voglia angolo : & taglifi la C F vguale alla D&
giuntala B F tirifi la A G parallela ad cffa. adun » = »
que comela A Ealla B C,coft fara la G F alla

F C, ciodallaD. la onde i ¢ trounatala F G.il che
bifognaua fare .

Py Ryn Qi 1B, By v M iAoV ‘ u‘
PROPOSITIONE XIII

- Datedue lince rette, trouarela proportionale di mezo .

Siano duc linee rette date A B B C.bifogna
trouare la proportionale di mezo delle AB

il mezo cerchio AD C, & tirifi dal punto B fa
B D ad angoliretti fopra la A C: & giunganfi

l'angglo ADC, ‘;qucllo fard refto . ‘& perche
nel triangolé rettangolo AD Cdall'angoloret A B <
toallabafefi ¢ tiratalaperpédicolareD B, fara . ;

DB proportionale di mezo frale parti dellabafe AB ﬁC Dated ince
¢ 1 : unque duelinee |
rettcAB BCfi ¢ trouatala proportionale di mezo D B.il che bi{%griauac f;rc‘. ,

~ THEO-
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; THEOREMA IX. PROPOSITIONE X1III .
. De parallelogrammi vguali channo vn'angolo vguale adun’ |
 angolo ; ilati d'intorno a gli angoliuguali firifpondono fralo- |
| ro contrariamente : & quel parallelogrammi c’hanno un’angolo
| vguyale;a’d’un'angolo, de qualiilatid'intorno a gli angoli vguali |
firifpondono contrariamente ; fono fra loro vguali .. |

Siano paraliclogrami vgualiAB BC, che habbia

DB BE. faranno anchora per diritto FB B G,
Dico i lati de parallelogrammi A B B C che fono
d’intorno 4 gli angoli ugualirifponderfi contraria 3 S x
mente fra loro, cioé come D BaBE, cofi eflere
G B aB F. compifcafiil parallelogrammo FE. &
percheil parallclogrammo A B € vguzle al paralle
logrammo B C,& € un'altro parallclogrammo FE, [ e
faracome ABadFE, cofi BC adFE. ma come

ABadFE,cofieDBa BE : & comeBC y
ad FE , cofi GB'a BF. come dunque A ¥

DB i BE,cofi GB aBF. ondei la- \

tide parallelogrammi AB B C che fono ; 05 AN
d’intorno 4 gli uguali angoli fi rifpondono o D\

fra loro contrariamente . Ma ri{P ondanfi

contrariamente fra loro i lati,che fgno d’in-

tornod gliugual angoli; & fiacomeD B4 e
BEcofiGBaBF. Dico il parallelogram-

mo A B efferc uguale al parallelogrammo

B C. percioche eflendo come DBABE cofiGBABF, & comeD Ba BE cofi il
parallelogrammo A B al parallelogrammo FE , & come G B 4 BF cofi il paral-
lelogrammo B C al parallelogrammo FE,fari come A B ad F E ,cofi B Cad FE.

gl angolivguali fi rifpondono fraloro contrariamente . & quei parallelogram-
mi c’hanno vn'angolo uguale ad un'angolo, de quali i lati d’intorno a gli angoli
v_guf'tah fi rifpondono contrariamente ; fono fra loro vguali. il che bifognaua di-
moitrare, o . ; ;

1L COMMUANDINO.

nogli angolial B uguali: & ponganfi per diritto a = g

7 del quinto ;
1. di quefto.
1, diquefto,

- ondeil parallelogrammo A B ¢ vguale al parallelogrammo B C .adunque de P2 (11, del quinto,
rallelogrammi uguali channo un’angolo uguale ad un’angolo, ilati d’intornoa |o. del quinro.,

- Saranno anchora per dirito FB BG percioche gli angoli FED F B F fouo vauali d |
 dueretti ymal'angolo E B G fi pone ugnale all’angolo F B D - adunquegli angoliFBE EB G
 Jono uguali @ ducretti, & perolelince I BB G faramnoper diritto fralora. o
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DI oo M v - s @i B e s ool o LSt a k] |

. Detriangoli uguali channo va'angolo vgualead vn'angolo;,|

e Y o - P = X A
'atl dintorno a gli angoli uguali fi nifpondono fraloro contra\|
nente: & quei triangoli channo vn'angolo vguale ad vn'an- | |

»Ae qualiilati-d'intornod gli vgnaliangolifisifpondeno | |
mente; fonovguali fralorosi - csnilopuasc s |
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1. di quefto:




fangoli ABC A
ia 1»;_@n"an%g!mugual_u.ad,vn’ango,‘ .
e

Pangolo B A C allangolo D AE.

| Dicoil rédniﬁgmgoliw BC ADEche

| fono d'intorno 4 gli v ualan oli con-

1 g&ﬁ‘ tente rﬁ’pOnder(? fra lbgfo' G CIoBR )
| comeC Aad AD cofieflereEA ad AB. '
ponganfidi modo che CA fiaperdiritto ~ © SO Gl Ot

2 3dg\ D .;dunquc EA an‘chojrja fara per & 31 ‘ 5 ’ o

|7 | dirittoad AB. & giungafi BD . perche dunqueil triangolo A B C ¢ veuale al. |

' i7.del quinto | triangolo AD E ; & évmaltro triangolo AB D, fara ,_cpm,r??ill"t';‘i\iﬁ'g';fdg? Bi};'

% - triangolo BA D, cofiil triangolo A D E al triangolo B.A D . ma come il triar..
1. di quefto.| golo CA B altriangolo BA D, cofi C Aad AD : & come il triaggoiQ‘,Ef AD '@iil i3
1x.del quinto,|, tF1angoloBAD, cofiEA ad A B . come dunque CAad AD, cofi E A ad A B. |

- onde1lari de triangoli ABC A DE che'fono d’intorno a gli Vgu}il’-ang.qlii';cé"ri-_;'
 trarjamente fi rifpondano fra loro . ma rifpondanf fraloro contrariamente i la,

- tidetriangoliABC ADE, &fiacome C A ad AD, ofE A ad A'%xqq.il'

 triangolo A B Ceflere vguale altriangolo A D E. percio che giunta fimilmente.

BDeflendocome CAadAD,coli EAad AB, & comeC AadA D, cofiiltri

- angolo A B Cal'triangoloB A D, & comcE Aad A B, cofi il triangolo EAD

. al triangolo B-A D : fara comeil triangolo A B C al triangolo B A D, cofi il tri-

|77 %74 angoloE A D altriangoloB A D, ondgc 'uno é l'aletro detriangoli AB/C ADE.

's del quinto.| hala medefima proportione al triangolo B AD , & percio il triangolo A.B.Ce,

' vguale al'triangolo A D E. adunque de triangoli vguali channo v'angolo vgua,
le ad un'angolé;ilati d’intorno 4 gli angali vgualifi rifpondono fraloro CONtrds,

_riamente: & quei triangoli channo vn'angolo vguale ad un'angolo, dequaliila, |

ti d'intorno a%gli angoli vguali i rifpondono contrariamente; fono vgualifralo~ |

‘ro. il che bifognaua dimoftrare. Sl 1 Lhernty sedtin
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.tnmo de ’4c eltreme ¢ vauale al rettangwlo che i contien e’d&_
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erchcxl 1de p&ral]clogramrpx equiangoli che:fono d'intorno. agli angol; v-|
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ungque il par clogrammo BGc) efualc al puallclo’grammoD Hy &l paral-
elogrammo F B € peTlo chefic ;oqucqc dalle linee rette AB ) eﬂcndo l2A G
v uafc alliF. &l para]lélogrammob Hgq ucllo che fi c'onncne dalle CD E,con

cxo{'acof'a che la CH fiavguale alla E, adunq ue 1frctt:mgolo contehuro dalle AB |
F, évgualc aquello che fi contiene dalle C D E. Mail rctrangolo contenuto dal |

leAB F(avgualéa queﬂb ché i edefereddlic € P " EiDicd 1 qufartra linee ret
te effere proportionali, cio¢ come la A B alla C D,cofi eflere la E allaF. haucndo
e medefime cofe perche il pgttanaolo contenutpdalle A.B E c¢vgualed
Ali clie fi contiene'dalle CD E, & qn(l.'o “che ¢ contenuto dalle AB Féil ret
tangolo B G, effendo la A G vgualealla B, & il concentits dalle CD'E ¢ilrets
tangolo D H, perciochela CH ¢ vguale alla E;farail parallelogrammo B G v-
gualeal parellclogrammo DH: & lono cqman&ol: ma deparalialogrammi v-
guali & equiangolii latj.d'intorng  gli angolivguili firifpondono'fraloro cond

gualeallaE, &2 A G alfaF. com dunquelaABallnC D,cofila EallaF .laon

mecévgu e,dl rettangolo chefi-congiene darquelle dimezos 8ifeil rortanqolo
fia vguale al rettangolo che fi contienexda quelle dif nie-«
zo, le quattro linee rette faranno propomoﬁhh «l che 1bx[ognhuad1moftra1‘e
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14. di quefto.

—

14.di qucfto

omiig Iab .

.(-ﬁ:(i[,‘l.to.-p.
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ser P"anteces
ente .

14, del primo,

4. di quefto,

4.di quelto,

| 1c A C € vguale aquello che fi contie- G <,

‘| chefifadallaB. ma il rettangolo con

+| - Sialadatarettalinca A B, & il da- g +HO riin sy ol !

v
§

to dalle eftreme € vguale al rettango- : X :
lo che fi conticneda quelle di mezo. : ) (H
adunque il rettangolo contenuto dal- S T N

nedalle B D . mail rectangolo conte- : : I
nuto dalle B.D e vgualeal quadrato o RO =
che fi fadalla B, percioche la B ¢ vgua :
lealla D. il rettangolo dunque conte~
nuto dalle A C ¢ vgualeal quadrato

tenuto dalle A C fia vguale al quadrato che fi fadalla B, Dico comela A alla B,
¢ofi effere 1a B alla C . hauendo fatte le medefime cofe, perche il rettango'o con-
tenuro dalle A C ¢ vguale al quadrato che fi fa dalla B, & il quadrato che i fadal
la B ¢il rettangolo contenuto dalle B D, cffendo l1a B vguale allaD; fard x) ret-
tangolo contenurto dalle A C vguale d quello che fi conricne dalle BD>. mafeil
retrangolo contenuto dalla eftreme fia vguale al rettangolo che i contiene da
quelle di mezo, faranno le quattro linee rette proportionali. adunque come la A
allaBycofi¢laCallal . mala B évgualcallaD . onde comela A alla B, cofila B
allaC. fe dunque tre lince rette fiano proportionali il rettangolo contenuro dal
le eftreme € vguale al quadrato che {i fa da quella di mezo: & e il reteangolo con
tenuto dalle eftreme fia vguale al quadrato che fi fa da quella di mezo,le tre lines
rette faranno proportionali . il che bifognaua dimoftrare. ; )59 2

PROBLEMA -VI. PROPOSITIONE XVIIIL.

mente pofto ad vnrettilineo dato. | No, O 8

torettilineo C E: bifogna dalla linea
retta A B defcriuere vo'rettilineo fi-
- mile& fimilmente pofto al rettilineo
CE. giungali D F, & nellalinearet
ta A B& ne punti che fono in eflacio
¢ A B, conftituifcafi I'angolo G A B 2 % iy O
vguale all'angolo C, & l'angolo A B £ 4 , st b ongan 9l oz

BEGLI ELEM. DI EVCLID. .

| TaC. ma fe fiano quattro linee rette 7185 151 T |
proportionali, il rectangolo contenu- ; : b s Hatiah

Dalla data rettalinea defcriuere vn rettilineo’ ﬁmil_e'&._ﬁmilf |

G vguale all'angolo C D F. adunque

| GA,&laCDalla A B. fimilmente conftituifcafi nella lip,qa,:e,t?,.q G & ne pun
tiche fono in effa B G Iangolo B G H vgual: alfangolo DF E, & I'angolo GB
vguale allangolo FD E . il rimanente dunque E ¢ vguale al rimanenre H ~ond
iltriangoloF D E € equiangoloal triangolo G B H, & pexo comeJaF D allaGB
cofi¢ la'.F EallaGH,&laEDallaH B. ma fi ¢ dimoftratoche come IaF P,
GE,cofi laF C allaGA, &laC D alla A B. come dunquela FCalla' A G, ﬁ)ﬁl{?
CDallaAB,&laFEallaGH .& anchorla EDalla HB. & perche |
CF D ¢ vgualeall'angolo A G B, & I'angoloD FE all'angolo B G, fara tt-
to l'angoloQFxEyguale dtuttal'angolo A G H.& perla medefima ragionel’an
golo C DE ¢ yguale all'angolo A B H. & oltre d quefto I'angola C ugualcaliap

: i ‘s,fah? A &}?a__ngdh.ziiall‘angolaﬂ‘l.fadunqw&lige,tt;ilin:qf} He gquidxsgojo alret |

P il
tilineo

I'angola rimanente C F D € uguale al rimanente A C B, & il triangolo F CD &
equiangoloal triangolo G A B, & percio comelaFD allaG B, cofi¢laF Calla |

e s b v et A



e I ERRD ASE S T.O o
* | Tilineo € E,& d'intorno 4 gli uguali angoliha i lati proportionali. adunque il
rettilineo A H fard fimile al rettilineo CE . la onde dalla data rettalinca A B fi é

~ che bifognauafarc. 4

THEOREMA XIII. PROPOSITIONE XIX.

I triangoli {imili fono in proportione doppia di quella c’han
ro1 lati homologhi fra loro. ;

SianoitriangoliA B C D EF fimili, che

- habbiano I'angelo B vguale all’angoloE : & A

fiacomela ABallaB C, cofilaDE allaEF, D
di modo che il lato BC fia homologo al lato
EF.Dicoil triangolo A B Cal triangolo
D E F hauere doppia proportione di quella,
chehalaB C alla EF. piglifila terza pro-
portionale B G delle B C E F, dimodo che B OF AV REWE: F
comelaBCallaEF, cofifiala EF alia BG,

& giungafi G A. perche dunque comela AB

| defcritto un rettilineo A H,{imile & fimilmente pofto al rettilinco dato CE.il |

L diff, dique.

11.di quefto,

allaB C,cofi¢laD EallaE F, fara permutandofi come la A B alla DE, cofila
BCalaEF.macomela BC allaEF, cofi¢laEF allaBG. come dunquela
ABallaDE, cofilaEFallaB G.ondeilati detriangoli A BG D EF che fono
d’intorno d gli vguali angoli,fi rifpondono contrariamente fraloro . ma quei tri-
angoli channo vn'angolo vguale ad vi'angolo, de qualiilati d’intorno d gli v-
gualiangolifi rifpondono contrariamente, fono fra loro vguali. il triangolo
dunque A B G évguale al triangolo DEF . & perche comelaB C allaEF, cofi
laEF allaB G, & fetre lince rette fiano proportionali la prima alla terza ha dop
pia proportione di quella che ha alla feconda, hanerala B Calla B G doppia pro
portione di quella che halaB CallaEF .ma comelaBCalla B G, cofi il trian-
golo A B Caltriangolo A B G . adunque etiandio il triangolo A B C al triango
lo A BG hadoppia proportione di quella, chehalaB CallaEF . & ¢éil triango-

1o A B Gvgualeal triangolo D E F.la onde il triangolo A B C al triangolo DEF,

. ha doppia proportione di quella che hala B C allaE F . adunque i triangoli {imi

i fono 1n proportione doppia di quella channo i lati homologhi fraloro . il che
bifognaua dimoftrare.

e R EENAYR 1905

Dalle cofe dette difopra é manifefto, che fe tre linee rette fia
no proportionali , come la prima alla terza, cofi fara il triango-
lo fatto dalla prima al triangolo fatto dalla feconda , fimile & fi-
milmente defcritto , percioche ¢ ftato dimoftrato comela CB

allaBG, cofi effere il triangolo A B C altriangolo A BG, cio¢

| 11. del quinro.
15. di quefto .

diff.10.quinti,

la prima di
quelto,

al'friangglo DEF .il che bifognaua dimoftrare .
g . T 3 »THEO- -
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6 diquefto. .

6.di quefto.

J

THEOREMA XIIII. PROPOSITIONE XX.

homologo.
Siano polygoni fimili A B 3 :
CDE FGHKL: &fia il la- - 14

to A B homologo al lato FG.
Dico i polygoni ABCDE
F GHKL diuiderfi in {imili = o = ¥

triangoli , & di numero vgua
li , & homologhi a rutti, &l 2 G
polygono A B CD Eal poly-
gonoFGH KL hauc"rc dop-
pia proportionc di quclla
che ha AB ad F G.Giunganfi D c X H

BE EC GL LH.& perche

il pclygono A B C DE ¢ fimile al polygonoF GHKL,I'angolo B A E ¢ vguale
allangcloGFL.& é¢come BA ad AE, cofi GF ad FL. perche dunque fono
duetriangoli A B E F G L che hanno vi'angolo vguale ad vn’agolo , & d’intor-
o a gli vguali angoliilati proportionali, farail triangolo A B E equiangolo al
triangolo F G L, & percio etiandio fimile.I'angolo dunque A B E ¢ vguale all’an
goloF G L, &¢tuttol'angolo ABC vguale a tutto I'angolo F G H per la fimili-
tudine de polygoni. ondeil rimanente E B C ¢ vguale al rimanente LG H ., &
perche perla fimilitudine de triangoli A BE FG L ¢ comelaE BallaB A, cofi
laL GallaGF, & per la fimilitudine anchorade polygoni, comela A B allaBC,
cofi € 1aF G alla G H; fara per 'vgual proportione come laE BallaB C, cofi la
LGallaG H: &dintornoa gliangolivguall E BC LG H 1 lau fono propor-
tionali. adunqueil triangolo E B C ¢ equiangolo al triangclo LG H . onde an-
chor é fimile, & per lamedefima ragioneil triangolo E C D ¢ fimile altriango
IoLHK. adunqueci polygonifimiliABCDE FGHKL fidiuidono in fimili
triangoli, & di numero vguali. Dico anche homologhi a tutti,cioc cheitriango
li fiano proportionali , & antecedenti efferc ABE EB C E C D, &i confeguen
tiloroF GL LGH LHK;& il polygonoA B C DE al polygonoF GHKLha
uere doppia proportione di quella che ha il lato honiologo al lato homclogo ,
cio¢ A Bad F G. giunganfi A C F H. & perche per la fimilitudine de pclygoni

¢ Pangolo A B Cévgualeall’angoloFGH; &c¢comclaABalla BC, coflilaF G

allaG H, fara il triangolo A B C equiangolo al triangolo F G H.c dunque vgua
le'angolo B A Call'angolo G F H, & I'angolo B C A allangolo G HF. oltre 4
cio perchel'angolo B AM ¢ vguale all'angolo GF N, & fi ¢ dimoftraro 'ango-
lo A B Mvgualeall’angolo F G N, fara anchora il rimanentc A M B vguale al ri-
manente¥ N C. ¢ dunque iltriangolo A B M cquiangolo al triangolo F G N. di
moftreremo parimenteil triangolo B M C efferc equiangolo al triangolo GNH.
comedunquela AMallaM B, cofiélaF N allaN G, & comelaB M allaM C,co
filaGNallaN H. onde perl'vgual proportione come laAM alleM C, cofila
F NallaN H. macomela A MallaMC,cofiil triangolo ABM al triangolo MBC,,
&iltriangolo A M E al triangolo EM C, percioche fono fra loro come le bafi:&
come vno de gli antecedenti ad vno de confeguenti, cofi tucti gh antecedentid

tutti i confeguenti, come dunque il triangolo A M B al triangolo B MC, cofi il
triangolo A B E al rriangolo CEE.ma come AM B 2 BMC,cofila AMallaM C.

® onde

R GEY EEM. DIEVCLID. =

’  Ipolygoii:'fﬁfhili'ﬁ dinidono in fimili ffiangoli > & vguali di |
numero , & homologhi d tutti; & il polygono al polygono ha |
proportione doppia diquella cheha iilllar.o homologo al lato

-
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| onde comela AM alla M C,cofiil triangolo ABE al triangoloEB C. & per la

medefima ragione come -Ja FN allaNH, cofi il triangolo FGL al tridgolo GHL ,
& ¢ come 12 AM alla M C, cofi la FNalla NH. adunque come il triangolo |
A BE al triangolo BEC , cofi il triangolo F GL :l triangclo CHL. &
permutandofi come 1l triangolo A BE al triangolo FGL,cofi il triangolo EBC
al triangolo GHL.dim oftreremo fimiiménte giunte che fiano BD G K, comeil
triangolo BEC al tridgolo LGH, cofi effereil triangolo ECD al triangolo LHK,
& perche come il triangolo A BE al triangolo FGL,cofi il triangolo EBC al trian
goloLGH,& anchor il triangolo ECD al triangolo LHK, fard come vno de glian
tecedenti ad vno de confeguenti , cofi tutti gli antecedenti A tutei confeguenti .
adungue come il triangolo A B E al triangelo F G L, cofi il polygono A B CD E e
al polygonoF GHKL. ma il triangolo ABE al triangolo F G'L ha doppia pro- ey
portionedi quella, che hail lato homologo A B al lato homologo F G, percio-
cheitriangoli fimili fono in doppiaproportione de lati homologhi. adunque
etiandio il polygono A B C D E al polygono FG HKL ha doppia proportione
di quella,che ha il lato homologo A B al lato homologo F G . onde polygoni fi
mili i dinidono in fim:li triangoli , & vguali di numero, & homologhi a tutti,&
il polygono al polygono ha proportione doppia di quella che ha il lato homolo-
go al lato homologo. il che bilognana dimoftrare.

Al medefimo mod o anchora ne fimili qnadrilateri fi dimoftrera quelli effere

in doppia proportione de lati homologhi, & fi ¢ dimoftrato etiandio ne triagoli.

12 del quinto.

COROLLARIO PRIMO.

Adunque vniuerfalmentele figure rettilinee {imi-
lifralorofono inproportione doppia di quella che &
hannoilatihomoghi: & fedelle AB FG piglicre-
mo la terza proportionale , che fia X, hauerala A B
alla X doppia proportione di quella,che hala A Bal
1aFG.maanche il polygono al polygono & il qua-
drilatero al quadilatero ha proportione doppia di
quella, che ha il lato homologo allato homologo,

ciocABaFG.& quefto ne triangoli anchora ¢ ftato
dimoftrato.

G AaRRD LI A R I 0. 150 5

La onde ¢ manifefto vniuerfalmente, che fe tre linee rette fia
no proportionali, come la prima alla terza, cofi farala figura fat
tadalla prima alla figura fatta dalla feconda , fimile & fimilmen
| tedefcritta . il che bifognana dimoftrare . :
_ Dimoftreremo anchora inaltro modo , & piu ifpediramente
itriangoli eflere homologhi.

7 SiznoipolygoniA BCDE FGHKL & giunganiBE EC GL LH. Di-
co che come il triangolo A B E al triangolo F G L, cofi eflere il triangolo E B C
?11 triangolo L G H, &l triangolo C D E al triangolo H K L. percioche efiendo
il trian

golo A BE fimilc al triangoloF G L, hauera il triangolo A BE altriango
lo

-



4 il DE GLI ‘ELEM. DI EVCLID. |
R Io E G L doppia proportionc di quellacheha laB Ealla G L. & perlamcde] my

M ]

- - - . y '*-
ragione il erigngolo B E C al triangolo G L H ha doppia proportione di quelig | -
me il rriangolo A BE al triango A " . 3t e
loFGL, cofiiltriangolo BEC : 42 87y

AR

' aleriangolo GLH. parimente
ercheil triangoloEB C € {imi1

: E/ \n F AL
caltriangolo L G H , hauerd il sl
', | wuiangolo E B C al triangolo ' i Hoiaalt
LGH doppia proportione di , "
quella che halalinca retta CE al : 2
laretta HL . & perla medefima _
D C K H 3

ragione il triangolo ECD al

triangolo LHK ha dosipia pro- 3 i _
portione di quellache hala C EallaH L . adunque come il triangolo BE C 3|
triangolo L G H, cofi ¢ il triangolo CE D al triangoloLHK : & (i ¢ dimoftratg,
come il triangolo E B C al triangolo L G H, cofi effereil triangolo A B E al trian. :
goloF GL.laonde comeiltriangolo A B E al triangolo F G L cofi ¢ il triango- |
12.dd quinio| ]o B E Caltriangolo GLH, & il triangolo E C D al triangolo L H K.come dun-
quevno de gli antecedentiad vno de confeguenti,cofi tuttt gli antecedenti fong
atutti i confeguenti & rimanenti come nella prima dimoftratione. il che bifo-
gnauadimoftrare.

THEOREMA XV. PROPOSITIONE XXI.

Irettilinei fimili ad vn medefimo rettilineo, fono anchora fi-
mili fra loro. '
Sia I'vho & l'altro delli rettilinei
A B fimile al rettilineo C. Dico il ret

tilinco A effere fimile al rettilineo B;

percioche effendo il retilinco A fimi

leal rettilineo C, fard anchor equian

golo, & d’interno a gliugualiango- - A

li angoli hauerailati proportionali.

oltre d cio percheil rettilineo B ¢fi-

mile al retrilinco C, fara etiandio e- ;
quidgolo ad eflo,& hauera d’intorno 4 gli vgual'angoli i lati proportionali.adun
que'uno & l'altro de rettilinei A B ¢ cquiangoloal C, & haintorno 4 gli ango-
livguali i lati proportionali . onde il rettilineo A ¢ equiangolo al B, & ha ilati

proportionali intorno d gli vguali angoli: & pero il rettilinco A € fimile al retti-
lincoB. il che bifognaua dimoftrare.

THEOREMA XVI. PROPOSITIONE XXII

Sequattro linee rette fian o proportionali,irettilinei anchora
chefifanno da efle, fimili & {imilmente defcritti, faranno pro-
portionali: & feirettilinei, che fi fanno da efle, fimili & {i-
milmente defcritti fiano proportionali,le linee rette anchora
faranno proportionali .

! Siano quattro linee rette proportionaliA B CD EF GH: & fia comela AB |
18diquelto,! AaCD, cofilaEF allaGH : & defcrinanfi dalle A B C D rettilinei fimili &fi-
; milmente

e - T




RO SRR

ntepoli KAB L.CD : & ¥ &
:F G Hdefcriuanfirettili : 4 :
ili & fimilmente pofti MF ‘

R ::i;liﬁ,dcue AB CD laterza pro

2 ! Pbﬂﬁhalc X:&z_dclle EEGH =
]a terza proportionale O. & per-
 checomelaABallaCD, cofié
1aEFalla GH, & comeJa CD al
laX,cofilaGHallaO; fara per
p'vgual proportione comela AB

E Byt ‘
allaX, cofilaEF alla O.maco- e 5
melaAB allaX, cofi é i rettili- -2
neo K A B al rettilinecoLC D, & . . A

comel2E FallaO, cofi il rettili-
neoMF, al rettilineo N H. adun

"

G
R

‘neoN H. Mafia come il rettilineo K A B al rettilineo L C D, cofi il rettilineo MF
al rettilineo N H. Dico comela A B allaC D, cofieflere JaEF alla G H. facciafi
comela ABallaCD, cofi IaE F allaP R, & delcrinafi dalla P-R il recrilineo SR
fimile ad vno dercttilinei MF N H, & fimilmente pofto . Perche dunque € co-
me laA B allaCD,cofilaE F, allaP R:& {ono defcritri dalle A B C D rettilinei
& fimilmentepoftiK A B L CD; & dallcEF P RrettilineiME SR fimili & fi-
milmente pofti;fard come il rettilineoK A B al rettilineo L C D,cofi il rettilineo
MF al receilineo R S: & fipone come il rettilineo KA B al rettilineo L CD , cofi
il rettilineo M F al rettilineo N'H < adunque come il rettilineo MF al rettilineo
NH, cofi il rettilineo M F al rertilineo S R. & hauendo il rettilineé M F Ia miede
fima proportione all'vno & altro di efsi N H S R; fard il rettilineo N Hvguale
alrettilineo S R, ma ¢ anchor fimile & fimilmente pofto.adunque la GH ¢ vgua-
leallaP R. & perchecomela ABallaC D, cofi é1aEF allaPR, & ¢laPR vgua
lealla G H; fard comela A B alla C D, cofi 1aE F alla G H. adungque fe quattro li
nee rette fiano proportionali i rectilinei anchora che fi fanno da efie fimili & fi-
milmente defcritti {aranno proportionali : & fe irettilinei che fi fannio da efle fi-
- mili & fimilmente defcritti fiano proportionali; Je linee rette lanchora faranno
 proportignali.il che bifognaua dimoftrare. : 2 A JEUCA P
BT e Sty o ) .

SR D5 DS LB M Mg ot
| Mafelirettilineifiano vguali & fimili'i lati loro homologhi
eflere vguali fraJoro , dimoftreremo in quefto modo.

| &fiacomela HG alla GN, cofi la RPalla . g
PS.DicolaR P efferevgualealla HG. pers, i\ |

che fefiano difuguali,vna dieffe faramag . \ .. . )
‘lgrg,@.mgggiorc;d_cl!aaH-,G‘,.s &pein ool Naza te ™ A ¢
mi¢ 'IKPQHa S,cofi \;}QH,G."?}!@GN:‘; L :’;'.v,n." digtna

tmutandofi come laR PallaH G,cofilaPSallaG:

N.malaP R ¢ mag
HG. adunque ctiandio 1aP § {ara maggiore della G N. onde il recti-
maggiore del rettilineo HN.ma¢ vguale.il che € impolsibile.adiique
fuguale alla GH; & percio € necefiario che fia uguale. il che bifo-

17 = i D g ~ 1 AA IO RO S

ki S Bk a wllarl 4
B O 35T i3 , IRTIIOMHLD 100 RS 2D

\ ; | SEDE TGN N g
Dico che come il rettilinco — sov |
A Bal rettilineoL C D, cofi ¢
etrilineo MF al rettilinco NH. Ll D % . |

L di qndlo;
: |

que comeil rertilineo K A Bal rettilineo L C D, cofi ¢ il rettilincoM F al rettili-

~_ SianoNH SR rettilinei vguali & fimili, | {f oA S alte ok o Ferta

“ Corol. 20.di| .

quefto,

i1, del quinto.

12.diquefto.

9.diquinte,

s
—_— ——— e ol m‘
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Munq cla G H ¢ guale 3113.? R dimoflra quefio il léma, antéceﬁii;}e’%di} '
all' poifibile . mafi puo\mcbe prouare‘corr dtmn(lfm?neretm %i&@ e

, A,fu‘,w.“‘.'l'z:' s A oy
N g i ,.E,..-M-. S e :
: o =egyypax1sy 8t A0 8K sHS

Siano vguali & fimili rett}hnm %
NH SR:&fiaillatoGHhomo ¥

: 'f()-'.‘mq:;:., B

logoiPR. Dico la G H effere v- . 5280 U Sz 8 A sl omies oy
: gualeallaPR. E(LR &1 3oy I A
: g'orillq::ﬁggl Facciafi come la G Halla PRfcofi - Sy ‘;‘1“'!' 93 ¢ A elf}
. quelto. laP R advi'altra, chefiaT . farala S & > wrSioneiq lsugviil

3 | GHallaT come il rettilineo N H al rettilinco S R . adunqie la.G H' é’vgaafc alla T Umgﬂﬁ -’
-l ﬁ"g?t% che fono tre linee retteGH PR T ‘proporteonal: > Jara il rcttdngolo coneennto dalle G H g
o ¢iod il quadrato diGH vguale al quadrato di P R & per ao la imea fetta GliI le dlla
R. il cbe bifognaua dimoflrare . ; 4 ko ek STey. |
POk ,l:' ¢ =;1L‘-_-lx‘ ARE T3 |

Alis x,.'DHEOFREMA XVIL) PROPOSITIONE IR pes SEp

u:n'n:pb!:.n IMosoilinaaa li i 2 s el ¥Vn,r[
eflaapib.zs | 7612 _p;mlif;logramml cquxangoh hanno fra loroJa.@roPprq1qﬁ
_&}Og}h@ﬂ'ﬂ.daklatl- o SIRALS H W AW sailino ob ony be stimid
; - Siang i parallclogrammi :quxancoh AC CF; [ chel 1103 Oslln 8 Asls
~ J;!,abblaaﬁl’angdlo'B C D vgual€ al’ angoloBGGJDm £ ARog vigomiine

«o il parallelogrammo A Calparalleloorammo CF hamw Pslaiddo
mere proportionécompofta daglarti,cio¢ compoftadal’ = ¢ zl\\"n Ir1aps lgf 2
' laproportiong chehala B CallaC (J &d&lla‘propox:t 1134 51 4 M Eailigh
' ' tione cheha JaD|Calla CE . pongall 12B.C perdiritto i/ i fio
' fu,y-d,shzg.'%oﬁ allaC Gifaradunquela DiC pévdiriteo allaCE:&dome - > .1-:.4 jord ami

' i pifcafiil pargliclegrammo I G &opropoftadadincare . o o JYe ofalifils
i quell. ta K, facciafi comie la B Clalla'C G, cofi JaKeallalsd 8eno frlagaf & 5 s lie sl

come la DC.alla,C E,cofilalallaM!. "adun h&la.pf:d-)l ifie f 161 ETOF

i porrioni de Kiad: L & di.L ad M {ong Je mcdnfmm chietey 11 jc,n::?t 2331 390
- -Pmpcwllidelaurcxoe& CaCG&DCACEmala . i 1ab ssnymiim
| %PQJ‘%Q&@QQH&K allaMécompoﬂa dalla pr oqaorumv~ J‘ulu‘ i} ¥ ilioa

ne dellaKalla L & dalla proportione. dellaLalla Mizopde enanwthﬂath

:,d'd;}:m proportione compofta dailati . & perche comela B CallaC G, cofi ellpara)le- : ‘
logrammo A Cal parallelogrammo/C Hi& comdla B Calla C GycofilaKallaL, %
- | faracomelaKallaL, cofiil paxallclogrammoA Calp arallcloglaml_mggl;kil llﬁ‘ i
: fﬁgg comie 1d p all scafi¢ )l parall 1meC alle- |
xx.dclquimo W el (3 ?aC , m{ﬁ’&a &J%?? nzﬁaLala L co
& T paraUclogéaﬂfﬁ PI‘HP Akaﬁl&“” 11‘: &m nﬁd

'- comelaKallaL,Coﬁllparallclogrammd‘ﬂQuhﬁmlltlb rammo > & come
: laL allaMscofrilipara > ,_,o(CH Yrilla é’iamh’rﬁ@ffaﬁ @F ‘

oA G al patall
ar-mmu

| r ra ) r
_daxlatx ondei parallel ' " 6
pc Vil ¢ a:ﬁ 4 dimofttafe, ﬁni»me')
A,D sl b ﬂongt;sm L1l 29 gl mbnam auprubs .
It j

13303 It .
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ametd de parallelogrammi equiangoli.

e e oo b i

A oa 8l 1ae

.

portioni date,6 uero dd piu ; percioche dalle proportioni di B Ca ¢ G & di

. P
| gcac_ac‘mmpoﬁa la proportione diK ad M: & fe Ja proportione {i debba

mporre da treproportiont, imilmente da quella che & compofta di due & del
terza comporremo vialtra nel medefimo modo,, la quale fard compofta di tre
& cofi nelle altre . : ~v R AN § A - - Lo,
A “:3‘ proportion data fi cra.-rglz‘; da vnadata proportione maggiore in quefto
e i\ i | e ! HER. R OUEY-SR00q | v Y

Sim,fo le proportioni date di A a E , <7 di C a D ; delle quali la e nlah e
proportione di C a D fiamaggiore, ¢ bifogn: dalla proportione di ;-
| Ca D trarrelaproportione di A a B. facciafr come la A alla B, B
' cofi la C adun’altra, cio ad F , che i conflituifhiinmezo frala i I

c

|

(
Y4

. €7 laD. Dicola proportione di A'a B giaeffer tratta dalla pro
| portioned: C a D = & laproportione che rimane effere quella , che
" bala'FallaD . percioche éffendola proportionedi € a D compo-
fladalla proportione di C'ad F , & dallaproportione di F a D. fe
lima ¢c£ dette proportioni , comediCad F , che ¢ di A a B, fa-
va tratta ,xefiera laproportione diF a.D . & quefloé quello che
- bifognauafare.. : . o

Ma in che modo le proportioni de numeri & fi compongono & fi traggono facilmente fi po-
tra comprendere dalle coft gia dette , ¢ da quello che dimofirail Purbachio 5 O uero il Re-
giomontano nell epitome della gran conflyuttione di Prolomeo alla proportione X ¥ 111 del
primo libro. ma.ci € piacciuto d: porre qui alcuni Theorem: fatti da noi che non f3 feoftano mol=.
to da quefti , & poffano effere in liogo di clement; .

o

A B

_THEOREMJ L.

Itriangoli de quali vn'angolo € vguale ad vi'angolo , hanno fraloro 1a mede- |

golivguali. :

| Sianoitriangoli ABC DEF : & fia langolo A
A vguale allangolo D . Dico il triangolo A B C /\
bauere lamedefima proportione al triangolo D E F,

R
che ba il rettangolo B A C al rettangolo E D F . ti- k Gl s / o
vinfileB G EH perpendicolari. fara il triangolo \\, YA L\
B AG fimilealtriangolo ED H, percioche I'ango- 3 :
lo A ¢ vguale allanzolo D , & Langolo B G A retto é vguale al retto EH D + adunque il ri
manente ¢ vguale al vimanentc 5 & comela G B alla B A, cofi laH E allaE D.. ma comela
GBallaB A, cofiilrettangolo , che fi fada B G ¢7 A € al rettangolo B A C,hauendo la me-
defima altezza , cioé lalinearetta A C . & fimilmente comela H E alla E D 5 cofiil rettan-
golo fatto dalla E H & D F al rettangolo E D F-v adunquee il rettangolo di B G & oA C al vet

| tangoloB A C é come ilrettangolo di E H & DF al rettangolo L DF . & permutandoft, |

i rettangolodi B G & A C al vettangolo di E H & D F ycome il rettangolo B A C al rettan-
oo ED F . mail triangolo A B C ¢ lameta del rettangolo di BG &~ AC, percioche hauno

| lamedefimabafe A C , & lamedefimaaltezza B G : & il triangolo D I F ¢ lameta del tri-

-!lsﬂftggolo B A C alretiangolo D E F . adunque: triangoli de quali vi'angolo é vguale
ng L&o

i ?}ggolnng H& D F ..ondeil triangolo A E C ha lamedefima proportione al triangolo DEF,
|
%

Jona dntorno a gli angoli vguali - il che bifognaa dimofirare .
0 R 00 LAl iR Q. AR
| Daquefto fegue i parallelogrammi equiangoli etiandio hauere fra lorola me

o R z " defima

ad un'angolo haver Ia proportione com Pqﬁa@mﬁi{;}%éf :

s '#&;gljc oltre a quefto , in che modo una proportione fi compsga da due |

fima proportione,cheirettang. li contenuti da ilac,che fono d’interno 4 glian- |

) banno fra loro la medefima proportione , che i rettangoli contenutida i lati che. 4 s o8g)

2. diquefto .

4.di quelto.
1 diqucfto,

1t. del quinto’|

41. del primo. |
15. del quinto.

145 anosli I

LR 2R

15.delquinto. :

N
N .

¥



| Sianoitriangoli A B C D E F, 7 tirinfile AG e o ol TSRS

= s 0o | dungue la A G o vero ¢ vguale alla D H, o difugua

| tefelebafiBC EF fiano difuguali & [imil-
th 1§ TUENIE le altezze A G D H difuguali, pongan

| allaM.perche dunquet triangoli A B G NEF
| banno la medefima altezza, faramo fialoro

‘ .‘{gﬁmpﬁﬁd dalla proportione di K ad L ¢ dalla propartione di L ad M, ciod dalla proportion

[ ELEM. DI EVCLID.
goli contenuti da i lor latconciol

i §52 10 BT CIR e &
W IS0 LA I:x'_;‘.,;, L v,‘{,.'l

';%“':‘: :"f: T'HE OREM 4 ;113[/:: TS G e
R o o o e A nagety $lekogmos 5 SR
triangoli & parallelogrammi hanno fralorola proportion compofta da
jortione'delle bafi & dalla proportione dgllealtezze . "

L

oy

| D'H perpendicolari. Dicoil triangolo ABC al trian =" T AT
| golo D E F hauere la proportione compofta dalla S 0 e R b
 proportione della bafe B C alla bafe EF ;& dalla - 57\ ; ‘ o) .

proportione dell'altezZa A G allaltezza DH . a-

le; o la B C'd vero ¢ vguale alla E Fy 0 difisguale. | §oog o le ) Vi
fiaprimdla A G vguale allaD H , & la B C difu- B, v ol BB G T

12 diquelto.| gualé all 1 E F: & facciafi comela BCalla EFyeofy k) x 1 “

la linea xétta KallaL; & come la A GallaD H,co

fi la L alla M. onde il triangolo A B C al triangolo D E F ¢ come'la bafe B C alla 'b&fé'ﬁ‘ﬁpgﬁ
la ptima di quefto , tiod come laK ad L: & ¢ffendo la D Hyguale alla A G, fara ln M vgua

y-delquinto. | Jo'glla L, & il triangolo A B C al triangolo D E F, comela K alla M. d.'-lztpropo(ﬂd;‘;e‘éi K

| ad M & copofta dalla proportione di K ad L <sdalla proportione di L ad M, ciod dallapropor-

Nel medefimomodo [i dimoftrera felaba Ul
JeB C fiavguale alla bafe E F ¢ffendo le al- Ao
tezze A G D H, difuiguali, percioche [ ‘
ramio le K L fra loro vguali.&r da quelle co-
fe che babbiamo dimofirate nella prima di
| quefloil triangolo A B C hanera la medefi-
| ma proportione al triangolo D E F, che la L
| alla M, cioé la K alla M . onde il triangolo
| A BCal triangolo DEF ba la proportion
. compofta dalla proportione di K ad L,cioc del
\ labafe BC allabafe E F,&r dalla proportio-

| faranno fra loro vguali, & il triangolo al triangolo hauera la proportione compofta dalla pro-
portionedi K ad L & di L ad M,ciol dalla pro ' ‘ :
 portione delle bafi & dell’altezze. & finalmé 3 o T T C g g A

fila A Gminore della D H ¢ dalla D H ta-
8lifi H N vguale alla A G , & ginnganfi EN ; & e S .

N F - & fmilmente facciafi come la bafe B € —L T AP .
‘allabafe EF,cofila K allaL: & come laN H Sarbe ¥l slin g Moo
allaH D cioc come la 4 G alla H D", cofi la L

v = g
\ o Y

&

K alla L. mail triangolo N E F al triangolo D E F ¢ come Valtezza N H 6 vero 1 G all'al-

| & dallaproportione di L ad M . onde il triangolo 2 BIC altriangoloD E F ha proportion

I dells

1 o pt , oftsud § ol stlendsstild

tione della bafe B C alla bafe E F, & dalla proportione dell’altezza A G allaltezza DH.: |

' nedi L ad M, cioé dell’altezza A G all’altez%a D H- & fe le bafi BC EF fianoviuali, & |
| le altezze A G D H parimentevguali, il medcfimo nondimeno ne [eguira , percioche KL M |

. come le bafi. ondeil triangolo A B C al triangolo N E F € come laBCalliEF, "'cibé:cm'}‘z‘éﬁ"i e

| te22a D Hyciol come la L alla M. adunque per I'vgual proportione il triangolo AE € al trian |
 golo D E F écome K ad M ; & K ad M ba proportione compofta dalla proportione di K adL




ORI AR RESKD. 0
jla bafe E F & dalla proportione dell’altezza A G allaltc :
ran , !:iqpp{o::f trﬁnga]a./l B Cﬁa’ z@mllelagramqu dop,
,g ayem p ryll (ayammq,& o'algmallelogmmmo ED
B.C alla bafe EF, 7 dalla praportione dell'altez34 A G ay
quuez tr:dngolz & pamllclogramm: banno o.fra loro la proportion compefiac
mpomdne delle bafi & dalla prqumone dell almm{e» il zbe szbgpaua dmw rqre. 5

¢¢¢¢¢

'ORE‘Q/IA X Vil PROJPQS[T;IONE XXITIL , 'f

5 Or ¥ Be s

| Dloghip ralleborammmparalleloorammx che.[onod mtor
| :pé)rh?ﬁamatro&aTmtto‘&fran,ro fopo‘ﬁmlh. B o s Panpd

v s e

| metro A C, & d’intorno al diametro A C fia- st b :

| fianoi parall: ogrammlEG HX. Dico i pa-, A\ RS 7 A ol

| rallelogrampdi EG HK & al tuttoABCD / / il § / =

’ & fra lorggfflrc {'mih,. &pcrchead vno dela o

ti del triangolo A B C cioca B C fi ¢ tirarala

; ;al};la, fara cpmclaBEa!laE A,cofila
JI? A‘t fimilmente perche ad vn lato del "~

'—
t‘)
)

nng D,CloeaCD{iecu‘ara EC paralle,c B e a- Seuit ¢
. ig o%ncla FallaFA, cof laralZD Galla. .. A
.macome J2CI autF A, cor{'ednmoﬁramh B.E-allaE A . onde comela

Proportxonah & perchela G F ¢ parallelaalia D C, Fangolo A G F ¢ vgua
TcaH’angolo ADC, &‘ip ngolo G R A 'vguale allangolo DCaA, ;&l'angolb DAC
| €commune allidug ;rmnéolu ADC AGF; t’araul triangolo. ADCe Cqulango-
sal zr,!angolo A GFE-&perla mcdcﬁma ramonul tgiangolo A € B € equiango

almangcto AF E. adunqu: tutto il parallclo"rammo A B CD ¢ equiangolo |
al parallclogrammo E G. onde comela A D allaD C, cofilaA Galla GF:&co
melaD CallaC A, cofil: GRalla:F A: & come 1a A Calla.C B;scofila A Falla
FE. oltre a cio come la C Balla B A cofi-laF E alla E'A . perche dunquefi¢ di-
moftrato.che come laD C alla C A, cofiéla GF alla F A, & comiela A Calia
C B, cofila AFallaF E, fard per I'vgual proportione comelaD CallaC B, cofi
GEallaF E.adunque de para. lcloarammx A BCD E Gilaufonoproportiona

CD € fimile al parallelogrammo E G . & per la medefima ragione il parallelo-
grammo A B CD ¢ (imile al paralfclogrammo K H . adunque I'vno & laltro di
efsi parallslogrammi E G K H ¢ fimile al par:llelogrammo A B C D . ma quelli ;

=T

. lelogrammo E G dfiniile al parallelogrammo HK. .adunqué d'ogni parallelo-

g mmo i parallclogrammi che forio d’intorno al dxamctro & al tutro & fra loro‘
ﬁmxu ilche blfognaua. dxmoﬂrare. ‘

o AR B

113 I

allrettilineo dato A B C,al quale bxfogm confhruare vn f milfe,& fia xl r,em-

! vCOnﬁqtulrc vn t‘ettxlmeo fimile ad vn dato retnlmeo & vguﬁ |

f}"”""""‘” compo |

) al quale bifogni conftituire voo vguale . adunque bifogna conftituire vn
: o reteilineo

A alo ..,f.'i..cl) i |

} )
s:;rﬂ*pzralldvgrammoABCD,:lcutdm‘ oislisacg 1i flos ¢ TD &M y o of |

[P
2. di quelto.
J

BEaTlaEA cofilaD G aIlaC A. & componendafi cothelaB A'alla A E, cofila |
| D Azlla AG. & permutandoficomcla B A alla A D, cofiJaE A alla A G. adun |
ue de paraliclogrammi ABCD) EG ilat d’intorno all’angclo commune BAD ||

L, un“l che fono d’intorno a glt vgual angoli. & pero I parallclogrammo A B |

‘che fono fimili 21 medefimo recrilineo fono fimili anchora fra loro . onde il paral |,

I 3 PROB:LEMA VII. PROPOSITIONE XXV. it o

i onattarp BE O
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1. del quinto.

29.del primo.|

4.di quefto.

21, diquefto. :

e

e e e R



Corol. della
20. di quelto,

n.del qninto. |

24 diquefto.
yn‘maqdiﬂ'. di

efto .
gu

del quinto .,
9.del quinto ,

——

DE GLI ELEM, DI EVCLID.

' JaBC allaCF, cofiil parallelogrammo BEal

| retuilinco fimile allo A B C, & il medefimo vgnaleal D . adattifi alla linea rerta:
.| BC il parallelogrammo B E vgnale al triangolo A B C & alla\rct’ta-C E adatti-
| fiil parallclogrammo C M vguale al D nell'angolo F CE, cheé vgnale alPango-
.l loC BL.JaB Cdunqueé perdirittoallaCF,&la LE

alla EM. piglifi delle
BC CFla proportionale dimezoGH., &dal- - o e Y
la C H defcrinafi il triangoloK C H fimile & fi-" !
milmente pofto alwriangolo A B C.& percheco
melaB Calla GH, cofi¢la GHalla CF. &fe' -
tre lince retre fiano proportionali come la pri-
ma alla terza,cofi ¢ la figura che fi fa dalla prima
a quella che fi fa dalla feconda, fimile & fimil~
mente defcritta ; {arda comeJa B C allaCF, cofi
il triangolo A B C al triangolo K G H. ma come

LA

parallelogrammo EF . adunque come iltriango
lo A B Caltriangolo KGH, cofi il parallelogram |
mo B E al paraliclogrammo E F : & permutando
{i comeil triangolo A B C al parallclogrammo
BE, cofiil triangoloK G H al parallelogrammo . et
EF.mailtriangolo A B C ¢ vgualcal parallelogrammo B E. il triangolo dun-
queK G H € uguale al parallelogrammo EF. mail parallelogrammo EF € v-
gualeal rettilineo D . onde etiandio il triangolo KG H é uguale al D:& KGH ¢
fimile al triangolo A B C. adunque fi ¢ conftituito un rettilineo K G H fimile ad
vndato rettilineo A B C, & uguale ad un’altro dato . il che bifognaua fare. |

THEOREMA XIX. PROPOSITIONE XXVI.

~ Sedaun parallelogrammo fi tragga un parallelogrammo fi-
mileal tutto , & {imilmente pofto , che habbia un'angolo com-

mune con effo ; quello fard d'intorno al medefimo diametro col
tutto. | g
Dal parallelogrammo A B C D traggafi il paral L&l
lelogrammo A F, fimile allo A B C D,& fimilmen
te pofto, che habbia 'angolo D A B commune con
cflo. Dico il parallelogrammo A B C D eflere d’in
torno al medefimo diametro col parallelokram-
mo A F.non gia, ma {e egli € pofsibile, fiail loro
diametro A H C; & prolunghifi la GF ino al:pun
to H,& tirifi per Had vnadiefle AD B C laparal
lelaHK. perche dunque il parallelogrammo A B
C D¢ d'intorno all medefimo diametro col paral-
lelogrammo K G, fara il parallelogrammo A'B C D
KG.adunquecomelaD AallaAB,cofilaGAallaAK: &é per lafimilitudi- |
nede parallclogrammi AB CD EG come laD A allaA B , cofila G Aalla
AE.ondecomelaG AallaAE, cofi ¢1aG A alla A K:& hauendo la G A la me- |
defima proportione all'una & Valtradellc AK AE, farilaAE vguale alla AK.
laminore alla maggiore. il che non¢ pofsibile . adunque il parallelogrammo |
ABCD HgR& d'intorno al medefimo diametro col parallelogrammo A H, & |
percio fard d’intorno al medefimo diametro con A F. fe dunque daun parallelo |
rammo {i tragga un parallelogrammo fimile al tutto & fimilmente pofto, che |

fimile al parallelogrammo

- » -
abbiavn'angolo commune con eflo , quello fara d'intorno al medefimo diame- |
tro col tutto. il che bifognava dimoftrare. - | Lo (F ool

THEO-
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.~ THEOREMA XX. PROPOSITIONE XXVII,

De parallelogrammi adattati alla medefima linea retta & che
mancano di figure parallelogramme fimili & {imilmente po-
fte a quella che fidefcriue dallameta, il maggiore di tutti ¢ il
parallelogrammo adattato alla meta, effendo fimileal manca- |

mento .

Sialalinearetta A B & feghifi per mezonelpun r A
to C;& allalinearetta AB adatrifi il parallclogram
mo AD, che manchi della figura parallelogramma
D B, fimile & fimilmente poftaa quellacheéde- -
ferittadallametidi A B, cio¢dallaC B . Dicode
parallclogrammi adattati allalinea retta A B, che’
mancano di figure parallelogramme fimili & fimil
mente pofteallald B, il maggiordi tutti effereil
parallslogrammo A D. adattifi allalinearetta AB & Kb
1l parallclogrammo AF , che manchi della figura v
parallelogramma F B, fimile & fimilmente poftaalla D B. Dicoil parallclogram
mo A D effere maggiore del parallelogrammo A F, percioche effendo il paralle-
logrammo D B fimile al parallelogrammo F B, fono d’intorno al medefimo dia perI'anteces |
metro . tirifi il lor diametro DB : & defcriuafi la figura . perche dunque il paral- | d";’;' i
lelogrammo CF €vguale al parallelogrammo FE, pongafi communeloF B. el 4 1
adunque tutto C H ¢ vguale a tutto K E.ma C H € vguale a C G, percioche la li- |36-del primo .
ncaretta AC ¢ vguale alla CB.onde il parallelogrammo G C {ara vguale al pa-
rallelogrammo E K. pongafi C F commune . adunque tutto il parallelogrammo
AF ¢ vguale al gnomone LM N, &percioil parallelogrammoD B cio¢ AD €
maggioredel parallelogrammo A F. adunque de parallelogrammi adatrati alla
medefima linea retta che mancano di figure parallel@gramme {imili & fimilmen
te pofte 4 quella che fi defcriue dalla metd, il maggior di tutti ¢ il parallelogram
mo adattato alla meta. il che bifognaua dimoftrare .

IN AALTRO MODO.

Sia parimente laretta linea A B fggata per mezo
nel punto C: & fia adatraro il parallelogrammo A L »
che manchidella figuraL B, & alla linea retta A B /
adattifi il parallelogrammo A E , che manchidellafi g
guraE B, fimile & fimilmente pofta & quella che fi
defcrine dallametadi A B, cioead L B. Dico il pa-
rallelogrammo A L che ¢ adartato alla meta effer
- maggiore dei parallclogrammo A E,percioche eflen  [—— I =
do EB fimile ad L B,{ono d’intorno al medefimo dia : per T'anteces
metro .- fia il diametro loro E B, & defcriuafila figura.& perche il parallelogram  dente.
' moLF ¢ vguale al parallclogrammo L H, eflendo IaF G vgualeallaGH, fara il # i‘c'll"‘l‘:.‘:c-
| paraliclogrammo L F maggioredi EK.maLF ¢ vgualead LD . adunque D Lg 47 P*%)
maggiore di EK . pongafi KD commune. la onde tutto A L ¢ maggiore di tut-
| to AE. il che bifognaua dimofirare. ;

IL COMMUNDINO.
Etallalinearetta A B adattifi il parallelogrammo A D, che manchi della figu A
|

- Iaparallelogramma D B. e o
PLF ,:;.‘ % DC' L

2. G

Y&,




&

s log
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& Hemiug 1L 1p

!

em'u}fbi.ﬁi

3 ;
- _‘i * 3

147 del primo.
~ |36.del primo..

4| DRygualeal parallelogrammo D Q. fara il parallelo

| Slomo

| a1 D 2 fimile & fimilmentespofta a
- Dico de parallelogremmi adastatialla linearetta A £.-& chémancano dellefignre fimili & |
fimilmenté poftc allaD Byil maggiore ditutti ¢ffere AD- gungafi D B disherrodel parallelo- |
“gromyio D B: fara la linea vettasalla quale [idcbbono adatbav altyi sparallelogrammi  mag= |
o della i di A G minOv IR prima meiore i A X ;& dal pnto K i

laK Fparallela alla B E che feghial diametro D Bnel punto F : i per FiriflaGP R ? &

| corracol diametro E D ucl puntoD. finalmente per P ti.
| rifi la QPR parallelaalla A B, & compifiafila fe~
| parallelogrammio A Pyche manca dalla figura paralle-

| grammo A P-. percioche ¢ffendo il parallelogrammo

| turtié

nicaretrs OB Al i vogha parallelogy o D
S A allailienvettd vt Badattato i
la | gmu’purall? ogramma D B , fmile & fimilmente pofia . fc
s e i alctogeaso A, ch manhi d hg
¥ mui_yfﬁm{ré ! imilhente pofta dlla DB GuELFER
o ﬁmwg]@/a Bfia rﬁ%dg Z@ﬁ}fﬁ;ﬁ:ﬁﬂa‘!@?ﬁuh KB do,}tqmﬂ vnpa
o fimiler [imilmente pofioaD B , che fia K B FLF, ¢ prolynghfila . E ncl
far %fm’éﬁz rbtsz’!ifg{éd&tthltm‘ aralltlgg;fz’yﬁﬂl;rw F, iﬁ‘éwé

AT By
‘parallelogramma F B fimile & fimilmente pofta alla DB. S

- IS

0| - Siaparimentelarerta lineafegdta A Bpenuneiail 4 7 £ cadon 5ot sl ni2

<) O% 8

‘ quefta non pareeffere vrialtra demo= - = G %

- firatio , o°cafo . onde it:thton'emg-.fblﬁ:.ﬁll)_je-wdh % SR
gara 72;14 minodamente & piumatifeflamente inque=ion oo

(P2 VAR \ . cabeiQ . 8D allsb el 7-7—-—- -
simlmwggm.,w;_@ feghifi perimezonek: punto, i.l15 | ik
C: ¢ da V;{__(L- deferinafi vn pardliglogrammeo in qual fi - 1o Cafs
vogliam‘&obB, compifcafi tuttoil parallelogrammo i 0 °
AEE. g}g‘- ' fura gdattatoalla lisbaretta i B i paral- A wdh S
lelogran.mo A D, che manca dellafigia parallelogram=. = . . 1

X }

quella che ¢ defurittadallis niéta"’; di

zo nel puntg C.]

Lo

g 2/

A

rallela allaA B, & compifcafi la figura:fara adattato ad ABvi'altro pirdllehogrammo AF;
«chemana dellafignra parallelogramma F E fimile & fimilmiente pofiaalla D'B 5 come quel-
latche. d'intorid al medefimo diametro, . (Dico dunque it pavallelogramino 1 D'effére mag=

chelalinekoA € e vgualealla € B. adunque ctiandio il parallelogrinimo ¢ \¢ Svgrile al pa-
rallebogrammo K E. porgafi C E commie ald vno & Laltro dionde tutte A'F Evorale al 7o
- mone L MN, & percio il pavallelogrammo D B ¢io¢ A D fara maggiore del parallclogram-
mo AF ., D0 OAT Jk I

- Piglifi poi A O minore dellameta di A C, & per O
. tirifila O P parallela alla B E , quale. prolungataggon-7. il e

\ condafigura . fara medefimamente adattato alla ABi - . - |

)
4

' logramma D 5 fimile &~ fimilmente pofia alla D B.Dico- > |
il pafa‘lklgframr‘ho A D cffere maggiore del parallelo= -~ ".f -

O - -'c]-.»’; )‘”
lo. -1‘_‘.-'&-."' .

A
PO

Q. mail fupplemento © D ¢ vguale al fupplemento D l,t;.'onde 0 D

Sr::mmd D R maggiored: §
¢ maggioredi S Q. ponganfi A S commune.

« il che bifognana dimoflrares | '

b |

-

il parallelogrammo adattato alla met

¢ rallelzigmﬁﬁjimili & fimilmente poflea

) IR

0 WA 4

EFRE CDE 1 < 0

wr .
P TR

0

p d A i o » 7 x § PPN & O cand W E
.;.n_.»!:.‘nm—'m-, iy {1 hssatis B8

)

B cioddallaCB. |

“glore del parallelogrammo A F. pcrtioibe,ejfmc\io d fupplemento C F »iald al fupplemento |
F.E;pofto FE commisies, [ara:ilpto C. 11 vugnale a tutto K. Esma € Hé Y@aledG'C, perciot |

3 -

‘ adunque tutto A D fara maggiore ditutto A Ty |
& perciode parallelogrammi adattati alla me:}c/z}nuinmmraw che mancano di figure pa |

uella che fi deferiue dallameta, il maggioredi |

AR

|

-—

|
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JLEBPRIOSESTO: |

™

PROPOSITIONE XXVIIL .

" Allaretta linea dataadattare vn parallelogrammo vguale advn

datorettilineo, che manchi d'vna figura parallelogramma, {imi |

le ad vn'altra data.ma bifogna che'l datorettilineo al quale fi de

ue adatrare vn parallelogrammo vguale,non fia maggior di quel |

lo che fi adatta alla meta, eflendo imili i mancamenti & quello
che fi fa dalla meta , & quello , al quale deue effere fimile il man
camento - ; \ A Canol
*Siala datalinearetta A B, &l dato re ttilinco, W
al qualebifogni adarttare vn parallelogrimovgua ;
le alladata linea A B fia C,non maggiore di quel -
lo che € adartato alla meta , eflendo i mancamen
ti fimili:& quello al quale deuc effer fimile il man
camento, fiaD . bifogna alla data linearetta A B
adattare vn parallelogrammo vguale al dato ret-
tilineo C che manchidella figura parallelogram-
ma {imile 4. feghifi per mezola A B nel punto
E & dallaE B defcrivafivn parallclogrammo fi-
mile & fimilmente poftod D,che iaE BF C:&¢6
pifcafiil parallelogrammo A G . adunque A G o
vero ¢ vguale 2 C, o vero ¢ ‘maggiorcdieflo per
la determinatione, & fe A G fia vguale 3 C, gid fa
rd fatto ci6 che {i proponeua, percioche alla linea
reeea A B fi € adattato vin parallclogrammo A G
vguale al dato rettilineo C,che manca della figu-
ra parallelogramma'G B, fimilc 3 D. Ma fe non €
vguale, fara HE maggiore di C: & ¢ HE vguale | i
4G B.ondeG B ¢ maggior di C.conftituifcafi unparallelogrammo KLM N v-
ualeall’ecceflo,nel quale G B auanza C, & {imile & fimilmente poftod D.maD
¢ fimilea G B. onde etiandio KM fard fimile G B . fia dunque la retta lincaK L
homologa alla G E,& la L Msomologa alla G F . & percheil paraliclogrammo
G B évgualea C; & aMM, (ara G'B maggiore di KM.adunque la linea rerta GE
¢ maggior dellaKL,& la G F della LM, pongafila G X vguale allaKL, &1aGO
vguale allaL M, & compifcafi il parallelogrammo X GO P. onde il parallelo-
grammo G P ¢ vguale' & fimilc aK M. ma K M ¢ fimile aG B« adunque anchora
GPecfimiledG B: & per tal cagione GP ¢ d'intorno al medefimo diametro con
GB.fiail lor diametro GPB.& deferiuafiJa figura.perche dunque GB ¢ vguale 4

C &KM,de quali GP e vgualed KM, (ard il gnomone rimanente Tt vguale al ri |

manéteC.& perche OR ¢ vguale ad XS,pongafi PB comurre.{ara tuito OB vgua

leatutto X B. ma X B e vguale 4 TE, conciofiacofa cheillato AE fia vguale al-
lato EB. ondc anchor T E 6 vguale ad O B. pongafi X S commune . adunque tut
to T Sevgnaled tutto il gnomone 7 ¢ t.ma il gnomone ¥ ¢t e dimoftrato vgua
led C, & percio T § fard vguale i C.la onde allaretta linca data A B fi ¢ adatta-
tovn parallelogrammo TS vguale al dato rettilineo C,che manca della figura pa
:?fe‘l:gramma PB,fimile 4 D, perche ctiandio P B¢ fimile 3G P. il chcAbifogl_ﬂ';

IL COMMUNDINO.

B

WL

18.di quefto,

21.di quefto.
26. di quelto,

43.dcl primo.
36.adpimo '

_ Confituifeaiyn

parallelogrammo K L M N vguale all’ecceflo ne
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(ot a[‘n gﬁlﬁ

df%oﬁgji?‘ owb\% EAe

o
St
ettilineo B , coﬁlalm?r tta F ,? 2
' Mrpmlme /

- onde la linea ré[?‘lf Eé

49

rettaEH. adunque dalla li- =
| afIdElQ vguzleallaEH,‘ ’.. .  ¥
Yg“ I,Pdti‘f”‘i - ;:i).%{.u(
allelogramimo
'ﬁymﬂ 1' emﬂb, m’l qgale il parallelogmmpzo_ ' D ananzail, pa;::;

nel quale ilrettilinco A ananzy il e tiline B,. adlmque ¢ tr ua:al cfJodi
difi _g li A'B . il che btﬁrgnduz_ef A e : £, a, e b
R YA

BLEWL 1’_ 7;. : b‘nidfi{ élsiij*é NE : xxﬁz s
L \!tfi f.‘: ois

mdato ret'tyl
ﬂe an, Q3

meo.'ddro » al quale bxfogm; L

are yn parallelogramo vguale .
' neareta A B, fiaC: & quel- -
loal qualc P'eccefio deue efferefimi .

D dpnqm: bifognaallalinea

.

adartare un parauelo-. :




. : 94
cvguale &fimileaGH . maG H ¢ fimile ad EL.adunqueetian- |
fara fimilc ad E L,& percio EL ¢ d'intorno al medefimo diametro conM | *% ‘3"{9‘:_%‘;
. orifi o diametro F X, & defcrivafila figura. & perche GG H ¢ vgualeal- | ™~ o
no & Ialero EL €, &‘fchora ¢vgualead M N, fara M N.vguale all'uno &
%@BL C{x’rﬁggaﬁ EL cheé commune. adanqueil gnémone  rimanente
- ry¢cvgualea C. & perchelalinea A E ¢ vguale allaE B, fari il paraliclogram- |
mo A N vguale al parailclogrammoN B, ciocad L O.. pongafi E X communc.
adqﬂ]fixé tutto A X € vguale al gnomone ¢T. mail gnomone w2 évgnalea C. |4

& percio A X é vguale 4 C . laondeallarettalincadata A B fi ¢ ddattato vn pa-
' ralielogrammo A X vguale al dato rettilineo €, che eccede d’una figura paralle
logramma PO fimile 2D , perchic O P ¢ fimile ad E L. il chobilognaua farc. |, 4iqueto
: ':".'.. sl 2 ! ) 1 ¥ Tigpoy 5 ) oli - s
. PROBLEMA X. PROPOSITIONE.XXX:)

: 4 e slgnay 2 atss olopas'iigoflog 1

Segare una data linearetta terminata fecondol'eftrema & me
zZa proportione. oo i
" Sialadata linea retta terminata,
A B. bifogna fegarc 12 A B (econdo
Peftrema & meza proportione. de-
ferivafidalla A Bl quadrato BC, BRI
&alla A C adattifi il parallalogram & ———
mo CD, vgualed B C, che ccceda
dellafignra A D, fimilea B C . ma
B C'¢ quadrato . adunque ctiandio
A D fard quadraro. & perche BC ¢
vguale d C D, traggafi CE, che¢ A &1

‘commune. il rimanente dunque BE S F

¢ vgualzal rimanente A D, & ¢equiangolo ad eflo . il perchei lati 'di BF AD | .. -
che fono d’intorno d gli vguali angoli, fi rifpondono fraloro contrariamente : & (¢ diqnelta
percio comeFEadE D cofic AEdEB : & ¢FE vgualead A C, ciocad A B, [, gelprimo.
&EDadAE.ondecomeABad AE,coi AEadEB. maA Bé maggioredi |
AE.adunque A E € maggiore di E B. laondelalinea retta A B ¢ fegata nel pun ' perquelchefi
to E fecondo I'eftrema & meza proportione . il che bifognauna fare . + e aggiuntoal

IN ALTRO MODO. Sialadaralinearctta A B. bifogna fegarela A B }l“ 16 dels.

fecondo I'eftrema & meza proportione . feghifila A B ncl punto C di modoche | ddl fecsd
il retrangolo contenutodalle A B B C fia vguale al quadratodi A C. perche M9 %
dunque il rettangolo A B C ¢ vgualeal quadratodi A C, fara come 12 B A alla |
A C,cofilaAC alaC B.ondelalinea retta AB e fegata fecondo I'eftrema & me

za proportionc.. il che bifognaua fare.

OAQEOATY?

oniop B

B y 4$.del primo.
1 | ) B AL . per I'antece-
‘ Ip ~ dente,

17. di quefto.

THEOREMA XXI. PROPOSITIONE XXXI.

Ne triangoli rettangolila figura che fi fadal lato f{ottopofto
| allangolo retto ¢ vguale alle figure fatre dai lati, che I'angolo
| retto contengono , fimili & {imilmente defcritte. -
Siail triangolo rettangolo A B C, che habbia I'angolo retro B A C. Dicola
chefifada B Ceflere vgualed quelle chefi fanno da BA A C, fimile &
nte defcritte . tirifi 1a A D perpendicolare. perche dunque nel triangolo:
"‘?"ﬁqdaw‘;?ﬁ";o l; Cio };5 c(:i éhtir{;ta la A D perpendicolare alla :fc :
1angoli ABD A D Cchefonoalla perpendicolare fimilial tut ' o
loro g & perche il triangolo AB C é‘%xgil‘epél 'ti-iaﬁ'g@gl‘d :‘Sg%i fa® gt
B A,cofil3AB allaB D. & efiendo tre lince retee proportio *,,
' SR / A A nali ,;

et E N e




20. di quefto,

u.del quinto ,

el B
47.del primo,

DE GLI ELEM, DI EYCLID. ey

i

feconda, fimile & fimilmente deferitta. adun A
que comelaC B allaB D, cofila fignra che fi

gionecomelaB CallaC D, cofilafignra che
fifadallaBCaquellachefifadallaCA.onde = B[ ® €
comelaBCalle BD D C,cofi ¢lafigura che
fifadalla B C 4 quelle che fifanno dalle B A
A C fimili & fimilmente défcricee : mala B C éygualealle BD D C. adunquela
figura che fi fa dalla BC ¢ vgunaled quelle che fi fanno dalle BA AC fimili & fimil
mente defcritte , laonde ne triangolirettangolila figura che fi fadal lato forto-
poftoallangolo retto € yguale alle figure fatre da i lati che Pangolo retto conten

gono fimili & fimilmentc defericte . 1l che bifognaua dimoftrare,

IN ALTRO MODO Perchele figure fimili fono in. doppia proportione
de lati homologhi, 1a figura che fi fadalla B C a quella che fi fa dalla BA,hauera
doppia proportione di qucllacheha B Ca B A, & il quadraro di B C al quadra-
todi B A hadoppia proportione di qucllachehaBCAB A . come dunquela fi-
guradi BCaquelladi B A, cofiil quadrato di B C al quadratodi B A . & perla
medefimaragione come lafignradi B C aquelladi C A, cofiil quadratodiB C
alquadratodiC A . adungue come la figuradi B Caquelledi BA A C, cofiil
quadratodi B C alli quadratidi BA A C.mail quadratodi B C¢ vguale alli
quadratidiB A A C.ondelafigurache fifadaB C é vguale a quelle che fi fan-
nodaBA AC, imili& fimilmente defcritre . il che bifognana dimoftrare,,

IL COMMUNDINO. :
OndecomelaB Calle BD D C, cofila figura che fi fadalla BC a quelle che fi
fannodalle BA A C fimili & fimilmente delcritte] perche effendo come laC B alla
BD ,¢oftlafiguradi C B a quclba di B A fimile o [imilmente defcritta, fara conuertendofi co
melaD BallaE C cofila figura diB 4 4 quella di B C fimile & fimilmente defcritta . oltre 2
cio effendo come la B C alla C D , cofi la figura che f; fada B C quella di C A , & connerten
dofi come la D C alla C B , cofi fard la figura di 4 Ca quella di C B. fia dunque lafigura di

- | BAlaprimagrandezza, la figuradi B C la feconda, la linearetta D B laterza, la retta B €

la quarta , la figura che fi fada A C la qumta, & lalinea rettaD C lafefla. onde la prima
grandezza alla feconda é come la terza alla quarta, & la quinta alla feconda, come la feflaal

coméertendofi la figura che i fa da B C alle figure di B A A C [ara come la livea vetta B C al
leretteBD DcC,

Adunque comelafiguradiB C a _—
alli quadrari di B A Agc : quelle di B , cofiilq

Jarala figura diB 4 laprima grandezza , la fignradi B C lafeconda, il quadrato di B Ala
terza, il quadrato di B C la quarta s lafigura di A € la quinta , & il quadrato di A C lafe-

Jta. ma di quefto theorema ¢ molto piu unime } dimoftrato da Pappo nel quarto
libro dell colletion mtbmﬁcbcl" vfale quello che ¢ dimofir ppo ey quares

—
mil
e

fadallaC B aquella che fifadalla B A fimile . "
| & fimilmente defcritta, & per Ja medefimara .

la quarta . adunque per la vigefima quarta del quinto libro , compofta la prima & la quinta |
alla feconda fara come la terza & la fofta compofta alla quarta , cioc le figure che fi fanno da |
Bt ACaquelladiB C faranno , come le linee rette B D D Callaretta B C. & fimilmente |

Et quefto fimilmente concluderemo come poco fa [i ¢ detto per la24 del quinto , percioche |

'.S' 1a il triangolo ABC , ¢ dalle 4B BC defcrinanfi quai fi rua_Q
 |ghanoparallelogrammi AB ED BC F G,¢rlelinee DE FG|
\prolunghinfi nelpunto H s¢ giungafi H B.Ji faranno i parallelogram-

["mali, come 2 prima alla terza,cofi fara la fign om o |
ra che fi fadalia primad quella chefi fa dalla ) %

T S

|



B

e

[ °PTHEOREMA XXII. PROPOSITIONE XXXIL

i O B EISIT .41

mm“mg ki O
| A€ HB nell angolocie f1avguale all nr R R AL S
[ H0 R R

WL C NI
gy AubdRS PRSP ETsi s K L Bidaratiionin SN /0
no eguali & parallele. fimilmente r"‘j’i‘,".‘?({‘g‘l“lk% aoetr o ANAN
paralele MC H B. aduuque ¢ neeeflario chie L 9 Oa0L o
‘MG fiano vgualis parallaie - medéfmatdénce Lt & 12y il
M A Q. adunque A bMiC.c"‘pﬂrill?:ldgkhmmomd ety ol N :
angolo L A C, cioe nellangolo vguale all'und & Pabs 123 9007 gk X S\ e n !
tro B A C D H B,cociofia cofa che I'angolo 1> HBE LD . ] VR
fia vguale@Pangolo L A B . 8 perche 1l parallelo-Tli/
granuho DABEe vgualyal parallelogrammo LA %)
BH,flend6 pella nﬁedeﬁ‘mabag‘z\ B & nclle medefi ®

| x ‘1.‘

i

me parall-l2A B DH,&il parallefdgrammo LABHIE! 4 1 0 ‘
vguh‘l;:gp;iﬁallelogrim‘l»‘/\l{ Jfermadofi netajmmersrr it A D ES i Tl na
defimabale L‘h&ﬂcllc medefime parallele LA~ HK:fara il pnrallelogrimoADEBf
vguale al parallefogrammo L A KN. & perla medefima cagione il pardllclogram
mo B GFC al parallclogrammo KN M C . aduhghe i parallzlogrammiD A B E
B GFC fono vguali al parallclogrammo LA CM.cioéa quello chefuconticne dal!
Je AC HB nellangéloL/A C che¢vguale a Fano &/laloro B AC BHL. & que
fto ¢ molto piu voiuerfale di q‘ucllo che fi dimoftra e gliielementidelli quadrati

.uc_lcria'ngbfo' rettangolo. 11 1 -

-"iSe due triangoli fiano ccmpotti ad un‘angolo’; & habbia-,
no-duelati proportionali a duelati;, talmente cheilatiloro ri-
{pondenti {iano anchor paralleli; faranno glialeri [atide trian-
ggh‘poﬁljpen diricto fralorg., e LY

“Siano due triangoli ABC D CE;che - /-,
habbianoduclati BA A Cproportionali, . 4 y
‘dduelat CD DE, & fiacome B Ajad A |
C,cofi CDaDE, &la A B fiaparallclaal
1aDC,&laACallaDE. Dicola BCel-
{ere per diritto alla CE, percioche efiendo
la A B parallelaalla D C & cadendo in ciie |
vnalinearetta A C, faranno gliangoli al-
terni BA C A CD fraloro vguali; & per
lamedefima ragione 'angolo C D E € vguale all’angolo A CD.. onde altresi B
AC ¢vgualeaCDE. & perche fono due triangoli A BC D CE che hanno v’
angolo A vguale ad vn'angolo D, & d'intorno 4 gli vgual angol; i lati proportio

. altriangolo D CE . adunquel'angolo A B C ¢ vguale allangolo D CE: & {i cdi
moftrato l'angolo A CD vgualcallangolo B A C. & pero tutto A C E ¢ vguale
 allidue ABC B A C.pongafil'angolo A C B communc. gliangolidunque A
. CE ACB fonovgualidgliangoliBAT ACB. CBA.maBAC ACB CBA

| fono vguali d duc retti .ondectiandio gliangoli A CE A CB faranno vgualid
 duererti. adunque ad una linca retta A C &al punto Cin ¢flz due linee retge
' BC CE che non fono pofte dalle medefime parti fanno gli angoli dailati A CE.

b
parallelogrammo. couientto dalle |

sarallclé alla K H. &/giungali L M/& per &0 1 1 TACTT o slyd]

| 35. del primo.

19.dd primo,

nali jche come B A ad A Ccofi ¢ CD a D E, farail triangolo A B C equiangolo i il

A ¢§g‘ghaliﬂduc retti : & percio B C fara per diritto a4 C. . onde fe duc tri- x.t,.delprimoL
! 3“80l!fiama-compom ad Vn'ango") 2 & hab‘bl.:liylo ﬁue lats P".QP_O(!;l.gﬂ,a_.li‘ d}d})C L S

34 dd Pﬁm(;-

30 del primo.
53 del primo.

34.dcl primo.

]

 Jat,talmente che i lati loro rifpondenti fiano anchor paralleli, faranno glialtri
lati de sriangoli pofli per diritto fra loro. il che bifognaua dimoftrare. -
i THEO-

e ——

-



27 del reizo o

‘5.diff.del 5.
15 del quinto,
20,del terzo ,

A by
&l
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. THEOREMA

‘ganfi quance fi vogliano circonfe-
|'renze FM M NygualialR EF, &
|'giunganfi GK GL HM HN.
'perche dungue le circonferenze

| zaEN, &l'angolo B G L fara maggiore dell'angolo E H N; & fe minore,minore,

| 1iB GC EHFfifono prefele vgualmente moltiplici della circonferenza: BC&

i chorlangolo BGC all'angolo

| ferenze, foprale quali fi ferma

| le girconferenze. Dico oltre 2

EOREMA XXITL. PROPOSITIONE XXKIIT.

- Meeeigh IRITEL bl honTols S Hiopmig
chele circonferenze , fopra-le quali {i fermano, o fi el s
tri 0 vero alle circonferenze: & oltre i cio i fettori anichora, co.

mequelli che fono poftiallicentri.

£ 2 Fhelssiaye
Siano i cerchivguali A BXC DEF,& alliloro centri G H fiano gli angoli BGIC
E HF,&alle circonferenze gliangoliB A C EDF, Dico che come la circonfe.
renza B C alla circopferesza EF 1. 1o Hon '
cofi € 'angolo B.G C all'angolo
EHF,&l'angolo B A Call'angolo: | |
E D F,& il fertore anchora B GG,
al fertore EH F . ponganfi quante
fivogliano circonferenze CK KL
vgualialla®B C, & {fimilmente pon

2 A Jdoloans
’ 3

BC CK KL fono fraloro vguali , faranno alcresi gliangoli BGC CCK KGL |
vguali fra loro. adungue quante volte 1a circonferenza L B ¢ moltiplice della cir
conferenza BC, tante volte I'angolo B G L ¢ moltiplice'dell'angolo B G C. per
Ja medefima ragione quante yolte la circonferenza N E ¢ mioltiplice della circon |
ferenza E F, tante volee l'angolo E HN ¢ moltiplice del'angolo E HF, {e'dun-
guela circonferenza B L ¢ ygnale alla circopterenzaEN, & I'angolo B G L fara
vguale allangolo EH N . & {e la circonferenza B L ¢ maggiore della circonferen

cflendo dunque quartro grandezze cio¢ due circonferenze BC E F,& due ango

dell’angolo B G C, cio¢ la circonferenza BL & I'angolo BGL,& e vgualmente
moltiplici della circonferenza EF & dell'angoio EH F, cioé 1a circonferenza EN
& 'angolo E H N: & fi ¢ dimeftrato che fela circonferenza B L auanza la circon-
ferenza EN & l'angolo B G L ananzera I'angolo E H N; & fe vgnale, vguale; & fe
minore,minore - onde come la circonfereriza B C alla circonferenza EF, cofi¢
angolo B G Call'angolo E HF. ma comel'angolo B G C all'angolo E HF cofi
¢ langolo B A C all'angolo ED F, eflendo ciafcuno doppio di ciafcuno . come

dunque la circonferenza B Cal
M
F

EHF, & I'angoloB A Call'an
golo ED F.onde ne cerchi y-
guali gli angoli hanno Ja mede
{fima proportione che le circon

la circonferenza E F, cofi € an-
B

no o fiano alli centri, O vero al. =

cio come la circonferenza B C alla circonferenza EF, cofi effere il fettore GBC |
al fectorce HEF , giunganfiBC CK, & prefi nelle circonferenze BC CKipun |
1 XO, giunganfi BX XC CO OK. &Pcrche ledue BG G C fonp vgualial-

ledue C G G K,& contengono gli angolj vguali, fara anchor la bafe B Cyvgua- |

i

e allabafe CK. ondc il triangelo G B C é yguale al triangolo G CK. & perche |
lacirconferenzaB Ce vgualealla circonferenza C K, ctiandio la rimanente cir- |

‘, ; conferenza |




~ v s

TETDRO SESTO T e

nza pifce pteo ikcerchio A e vgualeallarimancarec g
s T e B e
& 1aport XC alla po e & {ond nelle Vel linee
retre BC Cﬁm U llc&ortl)ni fimili d& ¢ rchiél{c {ono nelleggnal: linee rer
te fono fral ; \;}gc & a nq:}: la tionc BX Cevguale Haﬁionc COK:
& eiltriangolo B G C vguale al triangolo K.t unque il fectore B G
fara vgu:tlcba tuttoll fetrdre € GK. & g‘:r‘h m&cﬁxufﬁt:ld ¥ t?c il fectorce GKL e
vguale all'vno & l'altro GKC G CB.ondeitrefettoriBGC CCK KGL (b
riloro vghali, & parimente (ércoti FOE F HFME H M Nifono viruh fra lo
ro. quante volte dunque lacirconferenza L B e moltiplice della circonferenza
C B, tant volteitfettéte G'B L E‘moi*iplf'& dél'fettdre GB C .perfa medefima
ragione quante volce I3 ¢irdonferenza N E ¢molriplice delfa gigconferenza EF,
tagtc vol?c il fettore HQEV‘N e r?ugom' pl?;c dcll f?:togeﬂférs.lglgrd fe 1a circonfe-
renza B L e vguale alla circonferenza E Nyl fettore BG L ¢ vguale al fetcore
E HN: & felucirconferetza B EauanzalicirconferenzaE N, & il [cttore B G L
auanza ‘1 fettorc EHN; & fe minore, minore . effendo dunque quattro grandez
ze le due circonferenze D @ EF B iduclfectori BG € EHF, fi fono prefe le v-
gualmente molriplici & della circonferenza B C & del fettore B G C, la circonfe

renza B L & il fectore B G L ; & della circonferenzaE F & del fectore EHF veual |

17 '.del ma
1 .di}fd:l 3
24. del wazo

e—

| pmente moltiplicila cirggnferenza EN & il fetror e EH N +&+1i ¢ dimoftrato che

| fela'circonferenza BL audnza la circonferenza EN s & il fettore BGL ananza il |

fettore EH'N; & fe ¢ v£late;vifiale; & femindre, minore. adunque come la cit-

| chebifognaua dimoftrarsw - o1 i ,
COROLLARIO.

conferenza B C alla cirddnferenza E F, cofi rfxl fcti:orc BGC alfetrcre EHF il |

- “E maniféfto anchora che ¢omeé il fettotes] fettore, cofi ¢ l'an
| goloallangolo. .~ © 91013

IL FINE DEL SESTQ LIBROw

5. diff. delg. |

11.dadl quinro,

E =P




