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| nano la [uperficie & il piano ¢ffere vnamedefima
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| eraquella,, che giace vgualmente fra le fue linee 50 che imezi .

\ lealtre fuperficie, C’hanno i medefimi fini . & certamente tutte

LIBRO PRIMO.

ella quale fuperficie dicono che noi babbiamo cognitione nel mifurare i campi ¢ nel di
i loy termini fecondo la lunghezza & larghezza : & che di effa prendianio vi certo
quando riguardiamo le cmbre, imperoche effendo quelle fenza alcuna groffezza, poiche
Juno penctrare le parti interiori della terrashanno Jolo lunghezzar larghezza.delle Jis
perfieie altre fono [emplici,altre mifle. le femplici fono la piana & la fphericaslaltre tutte por
| fomomifte,come la
delle fignre conoidi & [pheroidi , & altre -
;& Ve s

¥

A \,:&I-:ﬁr'ii'dclla fuperficie fonolelinee.

e i IL COMMUANDIN 0.

" Come non di tutte le linee i fini fono i punti, cofz
nondi tutte le fuperficie i fint fono le lince, percio-
chela fupeificie della [phera , 6 del fpheraide per
\ Je figffanon ba fiui alcunitali, fenoné fegatada
 piani, perche allhorz per fini ba le linee che dal fe-
gamento [i famno. della fuperficie poi del cerchio
¢ diquella, che ¢ contenuta dentro della ellipfe il
fine é vna linca,cioé L circonferenza, < la ellipfe.
ma [egandofi haneranno per fini le linec .

vV I\L

La fuperficie piana,é quella che
giace vgualmente frale {uelince.

IL COMMUNDIN 0.
1 philofophi antichi, come teflifica Proclo, dice

cofa. ma Euclide, & i fuoi feguaci diconosche la fi
perficie il genere, & la fua [pecie ¢l piano,o ue-
v0 la [uperficie piana ; (i come della linea é fpecie -
lalmearetta . la onde elfi diffinifcono il piano,con vna certa pro
portione alla linea retta , percioche come la lineavetta é quella
che fi diftende vgualmente frai [ punti , o weroi mezt della
quale (i oppongono a gli efiremi, o che ¢ la pin brene di tutte al
tre, ¢hanno i medefimi fini , cofi differo che la fuperficie piana”

della quale [: oppongono.a gli. eflremi , o che ¢ pin breve di tutte

le diffiitioni della linea retta, fi poffono beniffimo accommodare -

1 allafuperficie piana . ma fe bene le fuperficie fono di piu fpetie , ‘

Euclide ba voluto diffinire folo la piana, & in quefta confiderare le figurese le loro affettioni .
' VIII. '
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|  Langolo piano équella inclinatione , che fanno due linee

"

| quando inyn punto fi toccano, & non fon pofte dirittamente |
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del cexchio, &
quella. che ¢
contenuta dal
la cllipfe.
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| Alcuni ponendo l'angolo nel predicamento della relatione, hanno detto effere la inclinatione
| o dilinee, o di piani, che fiano inclinati 'vn verfo Laltro . alcuni ponendolo nel predicammtb

| della qualita come ¢ vetto, & curuo, differo effere vna fimile a/]‘fttione della fusperficic , o del
| folido. altri viducendolo alla quantita affirmarono effere Juperficie,o folido , percioche come di

»
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cano, 'angolo che é nella fuperficie i dinide conla linea, & quello che @ ne folidi con la fiperfi

| cieZma quello che [i dinide non é altro che grandezza, & quellanon lineare , perchela linea ¢

diuifa dal punto. onde refla che fia fuperficie o folido. che diremo dunque intanto contraflo 2 &
qual di quefle cofe diremo effere Langolo ¢ rifponde Proclo, che I'angolo non & alcuna di quelle

| cofe per fe fic[Jo. ma [i conflituifce per il concorfo di tutte: Cr-queflo aniene non folo ali angolo,

wa anche al triangolo , che partecipa della quantita , & pero dicefi vguale,cs difuguale, ha-
uendofi rifpetto alla materia . partecipa anchora di quella qualita che s'appartienc alla figura,
percioche i triangoli & fimili & difuguali fon detti s di maniera che langolo anchora ba bifo-
gno della quantita. ba poi bifogno altresi della qualita, per la quale viene a vicenere quafi vna
propria forma & figura dello effere : & finalmente ba bifogno dell’habitudine delle lince 5 che
lo terminino , 0 de i piami che lo comprendano : & di tutte quefle cofe Langolo é compofio : ma,
non é perd vua dieffe. & @ diuifibile, & atto a ricenere l'ugnalita, & la difugualita , fecondo
nelle femplici, altri

la quantita che inef
fofi troua.de gli an-

nelle mifle . di quell:

che fi fanno ne piani, altri fono comprefi da lince femplici , altri damifte , altri da femplici &

goli altri fono nelle
Juperficie 5 altri ne
mifte infieme. tutti quelli poi che fono da linee retze comprefi chiamani rettiline; «

corpi folidi . & di
quelli che fono nelle
[uperficie; altyi fono

Ma quandola linea retta ftando fopra vn'altraretta, fa glian
golidailati fraloro vguali; fono amendueretti, & la linea,che
ftafopra , fi chiama perpendicolarea quella alla quale ella fo-
prafta.

Xl

L'angolo ottufo ¢ qucllo,c}}{xeI éI maggior del retto .

L'angolo acuto ¢ quello, che ¢ minore del retto .

IL COMMUAUNDINO.

- Nelladiffinitione dell’angolo ottufo , & acuto bifogna intenderci il genere, perche I'vno &
Paltro dieffi ¢ rettilineo ; & queflo , cioé Pacuto ¢ minor delretto , & quello cioc Uottufo é
maggiore » ma non femplicemente ciaforno che ¢ minore del retto ¢ angolo acuto , fi come cia~

i| foumo che € maggior del retto non ¢ ottufo, percioche quello , che dagreci fi chiama cornicola- -

re, & € contenuto da vna linea retta che tocca il cerchio, ¢ dalla circonferenga propria, non
Jolo ¢ minore del vetto , ma d’ogni acuto ,non perd dicefi acuto , come auiene dell’angolodel

. | mezo cerchio, ilquale é minore d’ogni retto , ma nion pero € acuto: & quefta ¢ la cagione, per-

Me effi fomo mifli , & non vettilinei . & di quelli cbe da lince circolari 6 altramente curne

* | fono contenuti , molti appaiono maggiori del retto , manon perd fono ottufi - Hauendo dt‘m 1
| Euclide propoflo di diﬁg;ire Pangolo retto, ha confideratola linearetta schefla fopra vv'altra |

7N

B vetia

—or~

o

1

-1




"' o ‘ 4 . . s - - ~
ETOW DB R OUPRIM O- ‘ e

ftanno I'vno dop
Paltro , 6 voglid dire
| ‘confeguenti. volendo poi
| diffinire lottufo & l'acu
| 20 n0n ha confiderato nel
| medcfimo modo la linea &1l _ : e :
| rettaverfo lvna, & Ualtraparte inclinata . ma per comparatione al retto gli ba dimoflrati ;
| percioche ¢ffo anchora de nonretti € mifura ji come Uvgualita delli difuguali : & le lmf:e ret
| teinclinate verfo 'vnas <& Ualtraparte fono infinite , & non via Jola, come la perpendicola-
| ve. ma ¢ dafapere, che qui Euclide ragiona di quelle lince, che fono nel medcfimo piano, onde
| mon badiffinito,ne ogni linea perpendicolare , ne ogni ang?lo » perchela perpendicolare folida
| non folamente ad vua retta linea fa gli angoli retti, ma a tutte quellesche la toccano, & fono
- | nelfoggerto piano, della quale fitrattera zltiviidleamo libro.

1l termine ¢ fine di qualche cofa.

IL COMMUAUNDINO.

. Non bifogna che'l termine [ riferifca ad ogni grandezza , come [crine Proclo , perche della
| linea dicefi termine,c fines ma fi deue riferie alli [parif 5 che fono nelle fuperficie , & a corpi
Jolidi, chiamando hora termine quel circuito , oner giro , che determina ogni [patio , & cotal
| zermine dice cffere fine, non gia come il punto fs dice fne della linea , ma come quello che rin-
| chinde, & fepara dalle cofe che gli flanno d’intorno , & quefto nome € proprio dell’antica Geo
| metria, permezo della quale mifiorauano i campi , & i lor termini diftietamente conferuana-
| mo.onde poi acquiftorono la cognitione di qucfta [cienza.chiamando dunque Euclide quefto giro
efleriore termine,bene ¢r meritamente 'ha conffitvito fine de (pati,imperoche per quefto ogni
cofa , che ¢ contenuta , (i detcrmina , come nel cerchio la circonferenza é termine & fine , &
| effo piano é wn certo fpatio , & parimente_nel triangolo tre lati; & nel quadrilatero ,i quat-
trolati fono termini, & fini. [patio poi é quello che dentro di quefti Lati vien contenuto .
i I 1.

| Lafigura ¢ quellache ¢ contenutadavno ,6 da piu termini.
‘- , IL COMMUANDINO.
Delle figure altre fono piane, altre folide : & delle figure piane €il cerchio , & la ellipfe «

delle folide la [phera, &7 lo[pheroide, che da wn fol termine, & Valtre s che da pin termini fo-
| mocontenute s e

X V.

| chiama circonferenza, alla quale quante linee rette peruengono
| tirate davn punto, che ¢ dentro alla figura, tutte fraloro fono

po 5
\

T o N R (e XVI.
- Etqueftotal punto fichima centro del cerchio.
IL COMMUANDIN O.

I ccrch 2la prima figura delle piane , che pcr lafua fcmpliciii_‘qé(é_de’i _{b]?di,;é’hﬂme

Il cerchio ¢ vna figura piana contenuta da vna linea, che fi-

orifpettoall'altre figure piane . .
B - Figura

Angoli con('e-
ouent,
Y.angolo ret-
tu ¢ anchora
mifura de né
retti,come lu-|.
‘vualid della
difugualira.
Perpendicola=
ic piana

{olida,

Figure piane '
folide .
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‘ nel piano della figura : percioche fuor del piano della figura é

. DE GLI ELEM. DI EVCLID. ;
Figura ] fla inluogo del genere . Piana] a differenza delle figure folide . contenuta
da vnalinca] a differenza di quelle , che fono contenute da pin _

| lati . che (i chiama circonferenza Jper quefloé differente

| dalla Ellipfesla quale anch'cffa  cotenutada vna linea, che chia F O
mano cllipfe . ma fiami per hora lecito chiamare il fpatio contenu !
| todalla Ellipfe col medefimonome . alla quale quantelinee [

tro linee rette vguali fi poffono tirare al fio giro . tirate davn
punto ] dimolt: & infiniti punti, che fono dentro alla figura ,

rette perucngono] Dal centro della Ellipfe non pin che quat- /
vno folamente puo far quefto . che € dentro alla figura ] cioé L~

altresi»n punto , dal quale tutte le linee vette tirate alla circon-

XVII.

tro, &dall'vna, & l'altra parte ¢ terminata dalla circonferenza,

|1a quale etiandio dinide il cerchio per mezo.

TL " COMMANBIN.DO.

Il diametro del cerchiolpercioche diametri fono anchora di parallelogrammi.ma queft;
alcuna volta [i chiamano diagonij,o vero linge diagonali. fono anchora i digmetri della Ellipfe,

| de quali due [i chiamano affi. oltre a cio fono i diarnetri della (phera, che imilmente chiamano
‘| affi. onde feguita che’l diametro fia proprio del cerchio . vna linca retta che pafla per lo

centro ] concioftacofa che nel cerchio fi poffano tirare infinite linee rerte,le qualy non paffano
per locentro . & dall'vna & laltra parte € terminata dalla circonferenza ] perche le
lince rette , le quali fe ben paffano perlo centro fon )
terminate 0 di qua o dila dalla circoferenza, non [o

no diametri . Ja quale ctiandio diuide il cer-
chio per mezo ] Siail cerchio A B € D,il cti dia’ *
metro fia A C> & flando fermo il diametro s’inten "
da alzarfi la circonferenza A E C,& ponerfi [opra’

la circonferenza ADC.Dico lacirconferenga ABC
conuenire & adattarfi alla circonferenza AD C.
percioche (¢ non conticne , o cadera di fuori 6 di
dentro, o vero parte di fuori , & parte di dentro .
caggia primieramente di firori s’egli € poffibile , ¢r
dal centro del cevchio che fia T tirifi I E B, che fe- : —=TTaa\n o 5
ghila circonferenza 4 D Cin F. Perche dunque le linee vette tirate dal centro alla circonfe-

| ¥enza fono fra loro vguali, fara la E B vguale alla E F, cioé il tutto alla parte, che & impalJibi
| le -adunque la circonferenza A B C non cadera firor della circonferenza AD C. [imilmente
| dimofireremo, che ellanon cade di dentro, ne parte di fuori, & parte di dentro. onde ¢ necef~

fario che caggia fopra di effa 2 punto, & cofi la circonferenza’' A B C conuerras & fi adatte-

ﬁ;perﬁcie contenuta dalla linea vetta A € & dalla circonferenza A B C , fi adattera alla fi-
perficie contenuta dalla medefima A C & dalla circonferenza A D C. Dalle qual cofe fegumita
per Pottaua commuine notitia, la circonferenza alla'circonferenza & la fuperficie alla fuperfi-

e

W W 1A VXVIEBL 0D 1
.. llmezo cerchio ¢ vna figura contenuta dal diametro, & dal-

PR 7P

_CZ_iIfconferenzaL'. | omsie vpainlati ona v almeRd £
' ’ Lo

B ——

ferenza [ono vgualis qual punto non centro ,ma polo del cerchio nelibri fpherici ¢ chiamato.

Il diametro del cerchio ¢ vnalinea retta, che paffa perlo cen |

va alla circonferenza A D € & adattandof; la circonferenzaalia circonferenza ; etiandiola

cie ¢ffere vguale. Il diametro dunque A C dinide il cerchio AB € D per mezo- il chebi logna |
| ua dimofirare . ' E

| e "
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Dallu diffinitione del cercbw Euclzdc ha trouato,quqle fia lah:tmm del cé’tm, v:he é differen
| 1e datutti gli altri punti, qualz fono nel cerchio. dal centro poi ha diffinito il diametro, Jfeparan-
dolo da tutce Paltre linee rette,chedentro al cerchio fi deferinono.bora dal diametro ne infegna
quale fia il mezo cerchio, dzcmdo zbe eglz é contenuto da due termini, rbrfaupre ﬁmo dzﬂ"ereu

(ncioé dallalinearettay ' , ¥

& dallacivconferenzay ts Wi ‘ &
" & che queftalineanon . ... s

Sintende dogni linea

- retta , madel diametro.

~del tcrcbw, contenendo

[i laminor portione del

cerchio, & lamaggiore
dallaretta linea & dal
la circonferenza, le qna
li pero non fono mezi
cerchi, perche la dsz i0

cioé di due fbrme < [i compongono de parei diffimili , conciofiacofa che le figure contenute

taglino infieme, conterranno vua figura, che fra e[fe vicne interpofta: o vero davua linea mi-

| faycr davnaretta,come lameta della cllipfe. [i che dhmezo cerchio da due linee dijfimili, ma

pero femplici , & applicate mf eme U'vna all'altra é contenuto . prima dunque c/n' Luclide dif

| finifcale ﬁgure triadiche , cioé di tre latiy meritamente doppo il cerchio yiene a dire delle bi-

formi, perche due retre lmee non poffono in modo aleuno chindere vn Qaatzo 5 [1 come puo vna
linearettaer la czrconfermza, & [tmilmente due circonferenze, le qual: 0 fanno Langolo, co
me nella lunulare , 6 vnafigura fenza angoli, come per elfempio fe piglhi due cerchi chabbiano
vnmedefimo centro , percioche quello [patio che ftainmezo & da due czr;onferen(e contenu-
to, dallamterzore, & dalla efteriore, & niunangolo fi fa, non fi tagliando effe fra loro , come
?ﬂd are, & nclla fignra da ogni parte conuefla . & ¢ mamfdiq che il medefimo Y centro

me‘{?‘m:bzo,@ del Cercluo }perczocbe il diametro che in [e tiene il centry compifce il me-
20, cerchm. Ji deue anco.notare, che quefta fignra g:lammte frale piane ha il centronel fuo cir
cu(to > 08iro. onde ﬁraqooglzg che tre fono luog del centro 6demro alla ﬁ ura , come nel
cerchio & ne. elkpﬂ-, 0 ne!‘gzrq,came nel mezo cerchio, o dz)‘i:orz, come in vna delle jbmom

coniche, cioé nella hyperbola o
’ P X {x r )

18 0 ﬁgdre, cﬁefono contenute d liriee rette i thxamano rer-

| tglmee . :

XXr

: mﬁ’%’ ﬁ?n& cgﬂfénbi‘edﬁ tre linee, fi “‘a&ﬂi{x]ahdzmthlétcrc- |

. HEUSGY
X¥Hy
‘¥quattr0gm‘uadnlatere“ 13 131 Sle sl o S
L - XXIIL:
il di quattro moltilatere o1 (oL fa

rett id@lla cxrconferenza delcerchioh’ & sy 14 v oxsel |

ne del cerchio non ¢ fatta per lo centro.ma ¢ da [apere che tutte qucﬂe figure fono bzﬁ)rmt

da due termini ¢ fiano da due eirconferenze contenute, come la lunulareso dalla linea retta & |
dalla circonferenza , come fono le [opradette , o vero da due linee mﬂc come [e due ellipfi /' ‘
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G PRIMO.
1{fevn ango{?écttp *3

golo chehavnangolo ortulo. modTE
angolo, che ha tum{trefglz angoh acuti.

”. COMM.ANB"&NO.,,,}-- : f v ie
fione demangohbora dailati y ho
: oli procede. & quella, che da i
2 innangi come nota , [eguita poi quel
. gliangoli , come prop pema-
i tre angoli , cioéil retto, ttuﬁ),
uto alle rettilince figure folo connengo- -~ <
a Pvgualitd, {'ﬁ‘lgg gualitd deilati
troua anchorain quelle, che non fono retti
| linee. dice dunque Euchde > che de triangoli
' altri fono equilateri, altri equicruri, altri
1 fealeni; percbezlatzo fouatnrti vgualis o
. wndzjhgudz,ovcro due di effi folamente
- vguali. oltre a quefto de triangoli altri foro rett.ngoli, altri ottufiangoli, altri acutiangoli: &
:remngolo dice effer quellosche bavn [ol’ angolo retto,fi come Lottufiangolo ¢ quello , che ha
| wn folangolo ottufo ,
 noeffendo poffibile che

| il triangolo habbia pin '
| dwno angolo retto, o
| vero ottufo. Lacutian- '
| golo poi é quello, che
i glz angoli acuti, _

c he non bafta,che
ia jblovm) acuto,
fi tusti i triangoli farebbono acutiangoli ,

ario che ogni triangolo habbia due an- :

7 chel’ acutzangolo Jolo ne habbia tre. '

imifioni [i coglie, che fettc folamente fo \

d%mangoh rettiline: , ¢ non itk , ne ;
gmochc Pequilatero ¢ jblo acutiangolo .

glialtripo: ciafcuno é di tre maniere, conciofia
a, che Lequicrure o fia rettangolo, o ottu/' an-
o, 3 amttangolo.e’r fimilmente lo fcaleno o fia vettangolo,d ottufiangolo, o acutiangolo.

XXXe.

-5 XXXI.

2 dall'vna parte piu lun
che¢ rettangola ,ma.

Diuifi oned:
:mngoll

Sette fonole |
{petie de mian
goh rettilinei. |




DE CLI ELEM. DI EVCLID.

Dimfione de :
figure quadri-
latere .

Quadrati ;

Figureda una,
parte piu lun-
ghe:
Rhombi.
Rhomboidi .
uadrati.
%&nboidi -
| Figureda una
parte piut lun-
HE
"Rhombi .
 Tiapezi).
‘Trapezoidi ;
‘Trapezij
| equicruii

{caleni.

| Doueci man-
| ¢z NO ]c pl’O-

XXXIL

11 Rhombo & vna figura, che ¢ equilatera,ma non rettangola.

XXXIII.
| 1IRhomboide¢vnah :
gura, che ha ilati, &gli
angoli oppofti fra loro
vguali;manon ¢ ne equi-
latera,ne rettangola. |
XXXIIIL

Oltre 4 quefte , tutte l'altre figure quadrilaterefi chiamano
trapezij -

IL COMMUNDINO.

" Delle figure quadrilatere al-
tre fono equilatere , altre non e-

| quilatere, & altre fono rettango y [{9 e
le , altre non rettangole . quelle \ / "
dunque che fono equilatere & h / y

rettangole [i chiamano quadrati.
quelle poi che fono rettangole,dr
non equilatere fono le fignre da vna parte pin lunghe,&r quelle,che fono equilatere, & nonret
tangole, (i dicono vhombi.finalmente quelle che ne equilatere fono,ne rettangole,s hanno i la-
ti & gl angoliall’incontro fra loro vguali, [i chiamano rhomboidi . altri in quefto modo
le disidono , dicendo , che delle figure quadrilatere , altre [zno parallelogramme , che hanno
i lati allincontro parallel: , altre non parallelogramme , che non hamno i lati parallel: .
delle parallelogramme altre fono ¢ rettangole, & equilatere , come i quadrati , che da greci
[fono detti tetragoni, altre ne rettangole, ne equilatere , come i rhomboidi , che banno la figura
[imile al rhombo; altre rettangole;ma non equilatere, come le figure davna parte piu lunghe;
altre al contrario equilatere , 5 nonrettangole , come il hombo . delle figure non parallelo-
gramme, altre banno due lati [olamente paralleli ; altre niun lato parallelo ; & quellefi chia-
mano trapezii, 77 quefle trapezoidi. delli trapezif altri hanno i lati , che congiungono le lince
parallele vguali; altri difisguali;cr quelli fi chiamano trapezi equicruri, quefli [caleni. Adun

| que lafigiura quadrilatera f; conflituifce in fette modi, percioche laprima @il quadrato; la fe-

conda quella , che da vna parte ¢ piulunga ; la terza il Rhombo , la quartail Rhoszboide , la

| quintailtrapezio equicrure, la feftail trapezio [caleno, la fettima il trapezoide . Enclidenon

ha potuto diridere le figure quadrilatere in parallelogramme ; & non parallelogramnic , non
hauendome di parallele, ne i parallelograrmmi prima trattato . I trapezy poi &' i trapezoidi |
tuttl convn nome commune ha chiamati trapezy, a differenza di quei quaitro, ne qualifi tro-

i.| #ala proprieta di paralielogrami; che ¢ di bauere i lati & gli angoli all’incontro ugualt. il che

bo | Eyclide ba pofto folamentenel rhomboide, per non lo diffinire con le negation fole,quando diffe |

: c_lg‘e non ¢ ne equilatero, ne rettangolo , percioche in quelle cofe s doue ci mancanv le proprie ra
gagm » fa dimcftierovalerfi delle communi . 1l Rhombo pare che [iavn quadrato fmofjo & il

omboide la figiiva dalivna parte pin lunga , che fia flata finofJa , pertiocke inguanto dilati

da quelli non fono differenti , ma folamente inquanto all’ottufita de gli angolis & acutex |
o quelli rettangoli . !
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" Lelinee parallele o equidi-
{tanti fono quelle,le quali eflen -
| doinvnmedefimo piano & pro

| lungate in infinito dall'vna &
| I'altra parte , non fi congiungo-
| nogia maiinfieme.

: ool LB TE0NM M AN DT 'NCDL
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“ilt g Qualifiano gli elementi delle linee rette parallele , o vero equidiftanti, & da quali acciden
i [§ conofcano , impareremo poi. Hora Euclide diffnifce le parallele con quefte parole. le qua
li effendo in vn medefimo piano] percioche fe vna fia el foggetto piano, & laltra alza
ta in qualung; modo, non fi cogingono maisnon pero per quefio fono parallele. & prolungate
in infinito dali’'vna & 'altra parte non {i congiungono giamaiinfieme ] percioche
le linee rette non parallele [e faranno prolungate alquanto, mes [i congiungeranno inficme , ma
Peffer prolungate ininfinito & non conginnger(i quefto ci denota {e linee parallele; non pero
femplicemente ma dallvnaydy Laltra parte Ueffere prolungate in infinito & non conginngerfi;
perche puo effere che le lince non parallele anchora dali’ vua parte fianc prolungate in infizito,
& non dall’altra, conciofiacofa che congiungendofi in vua parte nell’ altra fiano molto diftanti .
. & la cagione é quefta , che die linee vette non poffono comprendere [patio alcuno.il che non a-

uerrebbe fe dali'vna & Ualtra parte fi conginnge(fero. In queflo modo Enclide ha difinito le li
nee rette parallele.ma Poffidonio dice,che le linee parallele fono quelle,le quali non s'.-lccoﬂang
infieme,ne f§ [coftano nel medefimo piano,mabanno tutte le perpeidicolart vgual'sche dalli pit

cociofiacofache la perpendicolare & laltezze de (paryy, & Pinteruallo delle Linee determinar
| poffa. onde quando le perpendicolari fono vgualisetimndio gl nterually delle linee rette faranno

geranno ifieme da quella parte, nella quale le perpendicolari [ono minori . Pithone Geometra
volendo dichiarare, qual fiano le linee rette parallcle , non contento d: quello , che n'hanena
Jeritto Euclide , con belliffimo effempio ci mofiro, dicendo che le Linee rette parallele fono tali,
‘quali noi veggiamo effere ombre delle colomne nelle mura, o pauimento fatve da vna lampade
accefaall’wcontro 0 da vnalucerna . il che come intender [i debba , leggi Appo Sereno nel fi-
ne del libro della fettione del cylindro . doppo le diffinition: feguono i poftulat: , 6 nero diman-
| de,&r poigli Affiomi, 6 communi notiti e.I poftulati ¢ ajfiomis come dice Proclo con [autori-
- | za di Gemino conuengono in quefto,che non hanno bifogno d alcuna dimofiratione,o fede geome

trica, ma [i accettano come noti, & [i fanno principy delle cofe,che feguitano. fono poi gl affio
- mi differenti dalli poftulati nel medefimo modo , che fono differenti : theoremi dalli problemi ,
| percioche come ne theoremi quello , che fegue alli foggetti proponiamo di confiderare &~ cono-
| Jeere, & ne problemi ci é commandato di tronare, & fare qualche cofa, cofi ne gli affiomi f; ac
- | cettano quelle cofe che per fe Jéfe fono manifefte s & fono in pronto alle noftre naturali noti-
| tie: & me poftulati cerchiamo di accettare quelle cofe , che fono facili & apparecchiate , &
@b&;«ne[prgndcrlc lanoftra mentenon i affatica, & nonbanuo bifogno ne di variets ne di con-

~ POSTVLATI OVERO DIMANDE,

afida qual fivoglia punto iqualfi vo,

X

| 21 di vua fono tivate ali’altra,oquelle che finno le perpédicolariminort,fi cogiungono infieme,

wguali, & quando fono minori, Uinteruallo anchora fara minore, & le Lneerette, i conginn-

~—  OLIBRO PRIMO. s

Poflidonio dif
finifce le paral
lele alciamete,

La perpendico
lare determina
laltezza de [pa
ui , & linter~
uallo delle li-
nee reuie .
Come Pitho-
ne ha diffinito
le linee rete pa
rallcle. |
I poftulaui, &
afsiomi Tquel
che conuengo
no & in Zucl
che (ono diffe
renti.

I theoremi in
quel che fiano |
different: da
problemi.

s B 2

e e T 3 i P £ = v
a * Sl - v

T g g UProlufie ce :



=D E GLLELEM.ODT, EYV G D- . T
. S% 1 v e iy

Proluggare vna linea retta terminata in continuo 5 & diritta-

mente . " P 5

1% | :
Daqual fivoglia centro , & con qual fivoglia interuallo de-
{criuere vn cerchio . |

1L COMMUUNDIN-O0-.

Secondo ['openione di Gemino quefli tre principif , i per la facilita, i perche ci commandano
che facciamo qualche cofa , ne i poftulatinece(Jariamente i debbono collocare , percioche doue -
dice Euclide, da qual {i voglia punto a qual fi voglia punto tirare vna linea retta; fegue quella
diffinitione,qual dice, chela linea ¢ fluffo del punto, & che lu li-
nea retta € vno vgual fluffo, & non picgato. Se dunque intendia-
mo il punto mouer[i di yu moto vguale, &5 breuiffimo incontrare
mo Laltro punto, <7 cofi fava fatto il primo poftulato , non inten-
dendo noi cofa varia. ma [e effendo la linea retta terminata in vn
punto fimilmente intendiamo il detto termine mouerfi di ynmoto
breuiljimo & wguale [i conftituira il fccondo poftulato con facile
& [emplice modo . fe poi intendiamo la linea retta terminata da
yna parte effere immobile & dall’altra mouerfi d’mtorno al pun
to, chefia fermo, fifara il terzo poftulato , percioche il centro [a
ra il punto immobile & Uinteruallo la linearetta, & quanta clla
fara, tanto fara l'interuallo dal centro a tutte le parti della circonferenza .

11 T
Tutti gli angoli retti eflere vguali fra loro.

IL COMMUANDINO.

Queflo fe bene , come manifefto, & chiaro,&r che non ha bifogno de dimoflratione da noi fz
conceda, non é pero Poftulato fecondo la fentenza di Gemino . ma A(fiomas percioche dice v’
accidente de gli angoli retti, non commandando che [emplicemente fi faccia cofa alcuna , ma fe
per auentura a qualcuno non foffe ben chiaro turti gli angoli vetti effere vguali fra loro , quefti
) - leggala dimoflyatione che fa Proclo ne commentary. Pappo molto bene noto che'l connerfo di
| quefio non é vero, cio che 'angolo vguale al retto fia fempre retto, fe non é rettilineo ; percio
che U'angolo curuilineo anchora puo dimoftrarfi vguale al retto .

Et {e fopra due rette linee cadendo

vnaretta fara gli angoli interiori & da e i)
vnamedefima parte minori didueret- - ey
4 ti,quelle linee prolungate ininfinico
15 congiungerfiinfieme da quella parte, —— | :
I doue fono ghi angoli minoridi due =~ f
B e netti : X .;
e e 1 b RI0 M Ml 0D IR

i 1) “Proclo gindica, che queflo in tutto [i debba tor via dal numero de po]lulaﬁ@q[?‘eﬂdi? t’l]fe’ot;q-g ]
%ga,cbe anchora bamolte dubitationi, le quali Ptolcmeo inva fio libro fi propofe difciogliere: |

i
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ﬂ'P" effere dimoffrato ba bifogno dimolte diffiitioni , & theoremi , il cuit conuerfo Exuclide
| etiandio come theorema ne dimoltra. ma di quefto f; dira di fotto al fio luogo « x

ASSIOMI, OVERO COMMVNI NOTITIE.
W Ly : ,

~ Quellecofe che fono vgualiad vna mede{ima, {fono anchora
fra lorovguali. 3
Sealle cofe vguali, {i aggiungono cofe vguali, tutte fono
vguali fra loro.
| T
Se dalle cofe vguali fi traggono cofe vguali, etiandiole rima
nenti fono vguali fraloro.
IT1L
Se alle cofe difuguali fi aggiungono cofevguali, tutte fono
difuguali .
V.
Se dalle cofe difuguali {i traggono cofe vguali,le rimanenti
{ono difuguali. ' '
V1.
Le cofe che fono doppiedi vnamedefima, fono vguali fra
loro.
VII.

Le cofe che fono la meta di vna medefima, fono fra loro
‘vguali.
| VIIIL.

- Quelle cofe che conuengono & fiadattano bene infieme, fo-
no vguali . |

&. . . & &

ITtutto e maggiore della fua parte.
X.

Due linee rette non comprendono {patio alcuno.
o IL COMMANDIN O.

- Tuttiquafi gli .,fﬂio_mi Jono communt alle [cienze mathematiche , ne folamente nelle gran-
dezze, maanchora ne i nimeri, neimoti, & ne i tempi fi trowano effer veri, percioche 'vgua
& difuguale, il tutto, & la parte ; il maggiore, & il minore alle quantita cosi continse, co-
ne difcrete fono communi . La contemplatione adunque che confifte intorno a i tempi, fntorno
aimoti , intorno a i numeris & intorno alle grandezze ba bifogno di tutti quefli , come mani-
¢ffendo gli Affiomi communisciafcuno fe ne vale fecondo la propria materid, in quanto
chiede ; & altri vfano quelli come nelle grandezze , altri come ne i numeri , altri come
cofiin tutte le [Cienze le conclufioni fi fanno proprie , anchor chegli cAffiomi fia- |
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Problemi.

| Theoremi. '

Ogni Proble-

ma, & Theo-
yema perfetto
deue contene-
¥e fei parti.

Propofitione.

| Efpofitione.

Determinatio

{ne.
Coftrat:ione.

Dimonftratio

Ine,
| Conclufione .

| m lti altri problemi fitrouano cosi fatti, maffimamente ne gli arithmetici, & nel decimo Izbr}‘; 1

" DE GLI ELEM. DI EVCLID.
" Le cole che fono doppie divnamedefima , fono vguali fra loro] gueflo fegue da

| quello. fe alle cofe vguali fi agginngono cofe vgualistutte fono vguali fra loro, percioche quelie

che allameta fono vguali, pigliando laltrameta fi fanno doppie dalla medefimas & ugnali fra
loro, per vgual giunta - & per quefta ragione non folamente doppic s ma etiandio triple , ¢
& i : TEE
Quclle cofe che conuengono,
proprio della Geometria . :
~ Due linee rette non-comprendono,{patio alcuno J queflo ncn pare molto chiaro,c
"pi"r'& nella editione del Campano ¢ ftato pofto fra le petitioni, o poftulati . a quefli affiomi giu-
dico Pappo douerfenc aggiungere alcun: altri , come [i puo vedere ne i commentary di Pro-
clo . ma ¢ffendo che ogni [cienza fia di due maniere , U'vna confifte intorno alle propofition: im-
mediate, & Ualtra inzorno a-quelle che daloro: [t dimoftrano 5 & iu formma intorno allecofe
che feguitano dalli principy « quefta poi nelle raggioni mathetnatiche [t diuide in problem: , &
theor emi, chiamando problem: quelli . ne quali Le cofe che non fono , propone in'certo modo'di
trouarc,cr metter fuori, &7 fabricare.r theovenmi quelli ne quali i propone di confiderare &
conoftcere,c dimoftraresquello che é,0 non & i problemi commandano,che conflituiain, i ra
[cimentisle pofitioni, le applicationizo adattationi,le defcrittion, e circonferittionisc le divifio
ni per mez0, 7 altre cofe fimili.mai theoremi cercano di perfisadere, & con demoftration: con
firmaregli accident: che per [eflefli fononelli foggetti della Geomesria . ogni problema por &
ogm theorema perfetto & che ba turte le fne parti, dene contenerein [e que[e cofe,cioé Pro~
pofitione, E[pofitione , Determinatione , € onflruttione , Dimoflratione , &7 Conclyfionc - delle
qualila Propofitione dice quello che ¢ dato, & conceffo,&r quello che i cerca,percioche la per
fetta Propefitione ¢ compofta dallvno & Laltro di quefti . la T Jofitione pigliando quello che
"¢ dato per [eloprepara alla queftione . la Determinatione dichara feparatamente qual f1a il
quefito. la C on/{;uttionc aggiunge il mancamento al dato, per ritrorare quello chefi cerca . la
Dimoftratione dalle cofe conceffe dottamente raccoglie quello che [i propone .. la Conclufio-
ne ritornando alla propofitione conferma quellosche [i € dimoftrato: & tante fono le part: delli
problemi & theoremi. male piuneceffarie , & che [fi trouano intutti fono la Propofitione , la
Dimoftratione , & la Conclufione , percioche bifogna primarmente conofcere qucl che fi cerca,
& poi dimoftrarlo per 1 mezi, & finalmente concludere quello,che [i ¢ dimoftrato.di quefie tre
niuna ne puo mancare - ma lealtre fpeffe wolte [i piglano, & [peffe volte anchora non appor
tando eile vtilita alcuna, fi lafciano . la Efpofitione,&r Determinatione non [ono in quel proble
ma . conftituire vn triangolo equicrure che habbial'vno & laltro de gliangoli,
che fono alla bafe, doppio del rimanente J & la C onftruttione in molti theoremi non fi
troua baftando UEfpofitione fenza altra giuntaper dimoflrare dalle cofe date quello che i pio- !
pone-quando dunque diremo che manca UEfpofitione ¢ quando nella propofitione now fara dato
alcuno. perche fe bere la Propofitione fi dinide in dato, & quefito, non pero quefto ¢ coft fem-
presma alcuma volta dice il quefito folamente, qual bifogna conofcere, & fare, come nel detro
problema. peroche non dice prima che fia data cofa alcuna per conftitsire il triangolo equicru-
ve che habbia Pvno , & L'altro de gli angoli che fono alla bafe doppio del rimancute , ma folo
che bifogna cio fare : & fi piglia anche in quefla lnogo quel che [i propone dalle cofe prima co
noftinte , fapendo noi cio che fia equicrure, & cio che fia vguale , & cioche fia doppio . il che
Ariftotele dice effere proprio di ogni [cienza intellettuale , niuna cofa pero a noi é foggetta , fi
come ne glialtri problems , che quando fi dice vna dataretta linea terminata diidere per me-
| zo, lalinearetta ¢ data, <7 ci ¢ commandato che la dinidiamo fer mezo - feparatamente dim-
que [i poneildato & [eparatamente il quefito . cr quando la propofitione hauera I'vno ¢z
Ualtro,allbora fi troua la Determinatione,cs UE [pofitione.ma quando cimanca il dato,? neceffa
rio che etiandio quefte manchino ; conciofiacofa che I'Efpofitione fia del dato , & la determina- |
' tione fia lamedefima,che la propofitione, percioche che altro diremo noi effer la determinatio |
ne in quel problema , fe non che bifogna trouare il triangolo equicrure £ & queflo cralapropo |
| %;im . Je dunque la propofitionc non bail dato & il quefito , UEfpofitione fi tace,non ci effen-
| ‘doil dato,cr la determinatione fi lafcia, accioche non diucenti la medefimasche la propofitione. |

ente molriplici della medefima tutte vgual appariranno <
& fi adattano bene infieme fono vguali ] queflo
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nedio ] & tutti gli altri fomiglianti . Ma é da fapere » the Archimede feffe
bro della quadratura della parabola, ¢ Pappo quafi fempre lafiiano la pro-
ofi della efpofitionc & determinatione in luogo di quella. Ogni dato poi fidain
modi, 0 per pofitione, o per proportione, o per grandezza, o per fhetic,conciofia
L punto fi dia folamente per pofitione , & lalinea , & gli aleri per tutti , percioche
imo Segare angolo rectilineo dato per mezo] notiamo la fpetie dell angolo,
, cioé rettilinea , pernon cercar di fegare con le medefime vie etiandio I'angolo cur-
ineo per mez0,7* quando diciamo Date duc linee rette difuguali tagliare dalla mag
ore vna, che fia vguale alla minore J lc linee fono date per grandezza, percheil inag-
, il minore, il terminato , l'inﬁm’tg )/ ri}"grifc_orgp alla grandezza . ma ‘gu{ndo diciamo Se
attro grandezze fono proportionali, etiandio permutandofi farino proportio
in-'d_k lamedefima proportionc in quattro grandezze,r quando fi dice.Da v dato pun
rare vna linea retta vguale ad vn’altra data ] il punto fi da per pefitione . potendo
, dsm‘qite variare la pofitione , anchor la conflruttione i variera , percioche il pumto 0 vero ﬁ
| da fuori della linearerta, 0 veronellalinearetta , & nellacflremita , 6 vero fra li termini di
effa: «r piglandofi il dato in quattro modi, anchor U'efbofitione in quattro mod: i fara,&r alcu
| mavolta due, alcuna volta tre mod: abbraccia . la dimofiratione qualche volta i troua hauere
 tutte le cofe , che [ono proprie di efa,dimofirando il qucfito per mezo della diffinitione, que
| fa éladimoflratione perfetta.alcuna volta argomentada fegni certisil che bifogna confiderare
| diligenteméte,percioche fempre le ragioni geometriche fononeceffaric per cagione della fogget
ta materia ; manon fempre [ fanno con methodi < vie dimoflratixe. finaliiente la conclufio-
. me fuol effere di due maniere , particolare < vniuci[cle . perche quando nel dato haucremo
| fatta la conclufsone , accioche non paia che noi babbiamo propofto i particolari , ¥eniamo alla
o .,gmclujidm vniner[ale . ma effendo che quefle cofe fiano in tal modo determinate, ragioneremo
' hora breuemente di quelle che con loro fono conginnte, cioé quel che fia Lemmasquel che fia Ca
| Jo, quel che fia Corollario,quel che fia Inflanza & quel che fia Deduttione . 1l Lemmanelle co
| Jegeometriche, é vna propofitione, che ha bifogno di fede, percioche guando o nella Conflrut-
tione, 0 nella Dimoflratione pigliamo qualche cofa di quelle , che non fono dinoffrate , ma che
e hanno bifogno , q_uel_cbe é ftato prefo, come per [e fiefo ofcuro , gindicandolo eﬂ?:r degno
inquifitione, lo chiamiamo Lemma . & € differente dal Pojtulato & dall’ Affioma , inquanto
| chefi puo dimoftrare,conciofiacofa, che quell: fenza dimoftratione per fe fleffi fi piglino a far fe
| dedeglialtri.1l Cafo nota modi different: della conflruttione, &r mutamento della pofitione,tra
' [ponendofi i puntis o le linee,o i piani, o li folidi, & in fomma la varietd di effo confifte intorno
: dlfudeﬁ;rittione > & [i chiama Cafo, percioche ¢ trafpofitione della conflruttione . Il Corolla-
| rio fidiceanchora di alcuni problemi , come fono l: Corollarij attribuiti ad Euclide , ma pro-
priamente fi chiama Corollario , quando dalle cofe dimoflyate appare qualche altro theorema,
| che danoi non éflato propofto, s percio lo chiamiamo Corollario per effer come vn certo gua-
dagno , che [i ba fuor del proponimento della dimofiratione. I Inflanza impedifce tusto il cor
Jo della oratione;opponendofi o alla coftruttione 6 vero alla dimoftratione, la quale non bifogna
accettare come vera , ma bifogna rifiutarla cr demonfirare effer falfu . la Deduttione poi ¢ v
paffaggio da vn problema o theorema ad vw'altro; qual conofciuto che fia , o fatto appare
uello che € flato propofto , come quando fi ricercaua la duplicatione del cubo , tranfportorono
quefito in yrialtro , al quale queflo feguita , ciod nella inentione delle due proportionali di
* doppo ricercarono in che modo date due lince rette , [; trouino in mezo di elfe dus

itz e

PROBLEMA I. PROPOSITIONE I. =

na datarettalinea terminata conftituire il triangolo

¢ linee rette in potenza commenfurabili,che comprenda | -

vanti modi

xdé.

Dimoftratio -
ne peefeeea.

Le ragioni

geomerriche
fono f{empre
neceflarie per
cagione della
[oggetta mate
ra .
La conclufio-
ne ¢ di due
manicrc, parti
colare , & uni
uerfale.

\Lemma ,

Cafo.

Corollarie,

Inftanza,

Deduttione,
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~ Siala data‘petea linea terminata .
[AB. bifog“a;.@i’;m efla ‘;lo‘l‘&‘t“"c <
il tri lo equilatero . dal centro
Poft. 3. :{tzloa: l%'ct;tcrng.llo A B defcrivafi il
| cerchio B € D. & fimilmente dal’
centro B con linteruallo 1(3: 2 de- p E
! .| fcrinafi voaltro cerchio ACE, &
g fic;{punto C, nel quale i cerchi fralo .
ro fi fegano alli punti A B fiano tira
te le linee rette C A C B. perche
Diff. 15: dunque A ¢ centro del cerchio 1 .
CBD, farala A C vgualealla AB . & percheanchora B ¢ centro del cerchio
ACE, farila B C vgualealla B A, &fula C A dimoftratavguale alla A B.
rcomnot. | adunque I'vna & laltradiefle CA C B ¢ vgualealla A B. ma quelle cofe\chc fo-
no veuali ad vna medefima , fono anchora fra lorq vguali. ox}de !a C A ¢vguale
{allaCB, & letrelinceCA AB B C fono vguali fra loro . il triangolo dunque
| A B C, éequilatero, & ¢ conftituito foprala datarettalinca terminata A B, 1l
che bifognaua fare .
IL €OMMUNDINO.
Tutte lc cofe, che fi [ono dette di [opra, fi poffono confiderare in queflo primo problemasper
1 cioche effere problema appare manifefliffimamente , imponendoci che tromamo il nafcimento
La Propofitio | del triangolo equilatero , & la Propofitione ¢ compfia del dato , ¢r del quefito , perche fi da
ne ¢ compo- /g retta linea terminata, < [i cerca in qual modo fi poffa conflituire fopra effail triangolo zqui
g’djd ::};:’o' | latero.. il dafo »a innangi & poi feguita il quefito - i che poffiame fare etiandio il congitmto
Vg™ Jelalinearetta ¢ terminata, puo ¢ffere che fopra effa fi conflituifca il triangolo equilatero, per
cioche non ¢ffendo retta , non fi potra conflituire il triangolo, qual e compofto di linec rette, &
medefimamente non ¢ffendo terminata , conciofiacofa che Pangolo non i poffiz fare , [e non ad
Efpofitione . | v punto, & la linea infinita non ha punto alcuno . doppo la Propofitione fegiita LE(jofitione
#|¥Sia Ja dataretta linca terminata A B¢ ved: 'Efp ofitione [picgare [olamente il dito,
Decterminatio 707 agginngerit ancho il quefito . doppo la quale feguita L1 Determinatione , bifogna fopra
ne. effa conftituire il triangolo equilatero ] la Determinatione ¢ in va certo modo caufa di
attentione,percioche ella civende piu attenti alla dimoftratione, prommtiando il quefito, fi co-
me L'Efpofitione pits docilt , ponendoci dinanzi a gli occhi il dato . doppo la Determinatione fe-
Conftruttio- | arita la Confliuttiope , dal centro A con linteruallo A B defcrinafi il cerchio BCD:
i & fimilmente dal centro B con I'interuallo B A, defcriuafi vn'altro cerchio ACE,
| &dal punto C, nel quale i cerchi fra loro fi fegano, alli punti A B, fiano tirate
| lelinecrette CA CB ] & vedi chenella Confiruttione vso i poftulati, o ner dimande ,
Le dimande | €10¢da qual fi voglia prntoa qual [ivoglia punto tirare vna linearetta , & da qual fi voglia
{ono utlialle! €entro & internallo defirinereil cerchio, ¢ yuinerfalmente le dimande alle ¢ onj‘?ruttioné, (R
conftrutions,| gl Affiomi 6 voglizm dire communi notitie alle Dimoftrationi apportano vtilita . poi feguita
&le cqq\m;l- la Dimonﬂ(ationc > la quale dalla diffinitione del cerchio , &~ da quello Affioma , le cofe che
S (‘: Jorio vguali alla medcfima , fono fra lovo vguali , conclude le tre limeerette €A AB EC,
Rl effere vguali fraloro. onde [fi vaccoglie che il triangolo A BC @ equilatero, quefladla
| Dimoftratio- | prima Conclufione , che fegutala Ffpofitione . doppo quefta éla Conclufione »niuerfale,& ¢
conftituito fopra Ja datarettalinea terminata A B, J percioche ¢ facciafi data ladop
pia, 0 tripla 6 vero alcun’altra maggiore o minore di quella,che hora (i ¢ propofta, conuerrino
e | (e medefime Conflruttioni, & Dimanfiration - a queflo vi ha poi agginnto , 1l che bifogna-
ua fare ] dimofirando, che era Conclufionc problematica, cio¢ pertinente a problemi, percio-
e lﬁe ne tbeg)j_erm' egli pone , il che bifognauna dimoftrarc] conciofiacofa che quelle diano ad
fogna| tendere che fi fa, & quefle che fi dimoftra , ¢ troua qualche cofa . babbiano dunque voly

we| 10 5",‘1_146110 primo problema folo ¢ffaminare , & far chiare tutte le cofe . ma bifogna poi che co |
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anno, ceychino le medefime cofene gli altri , & quali d; effe [; piglino , &

quello che ¢ dato in quanti modi fi dia, & da qualiprincipy o le conflruttio-
oftrationi dipendano , percioche la diligente contemplatione di quefte cofe apporta
ercitatione, & cognitione delle ragioni geometriche. ma forfe noi fara fe non vtile
nchor gli altri triangolisr prima— ~ _ .
ure « Sia dunque la A B, nella quale :
conftituire il triangolo equicrure, & de
anfi i cerchi, come nell'equilatero , <&
' wnghifi la A B dall'vna & laltra parte
| mepunti CD. la CEB dunqueé vguale alla
A D. ondedal centro B , con Uinteruallo € B
deferiuafiil cerchio C E. [imilmentedal cen-
| tro A, con Umteruallo D A deferinafi il
cerchio D E , <7 dal punto E , nel quale i fe-
ganoi cerchiy alli punti A B, fiano tirate le
E A E B. perche dunque la E A ¢ uguile
adla AD, & la EB alla BC, & ¢ugua
le AD a BC, [ara etiandiols E A vgua
lealla E B . mafonomaggioridi A B. adun-
que il triangolo, A B E ¢ equicrure. il che bifognaua fare . ma fia propofto conflituire il trian
golo [caleno nella dataretta linea A B , & defcrinanfi i cerchi dalli centri, & internalli, co-
me di [opra, & piglifi nella circunferenza del ccrehio; che ha per centro A, il punto F, & tira
tala AF prolunghifi nel pinto. G, & giungafi G B. perche dunque A ¢ centro del cer-
chio DE, farala A Fvgualealla AD,. ondels AG é maggioredi AD , ciod di G E,
percioche ¢ffo B ¢ centro del cerchio C E .- adunquela G B, ¢ vgualealla BC, & pero ¢é
maggiore della B A.mala G .7 ¢ maggioredi GB. letre dunque GB BA AG, [one
difuguali . onde il triangolo é fcaleno , & [; fono coftituitii tre triangoli . quefte cofe fono dinul
gate. main cio quello {i trova di bello , il tiiangolo equilatero , vguale da tutte leparti,invn
Jol modo conftituirfi , ¢ I'equicrure, che ha in due lati foli 'vgualita, conftituix(i in due modi,
perche la linea retra data o uero é mineve digmendue le vgual: , come noi I'habbiamo pofta , o
| wero émaggiore; & il fealeno da turte le parti difuguale conflituir(i in tre modi, conciofiacofa
4;-‘ chela data retta linea 0 vero fiamaggiore ditutte tre , o minores 0 vero maggiore di vna , &
‘minore dellaltra ; & ci poffiamo effercitare.in ciaftuna di quefle pofitioni , o prolungando o di
minuendo : ma a not baﬂ_ino le cofe , che [i fono propofte, & [ confidercremo vaiuerfalmente ,
{ diremo de problemi altri conflitvir(: [emplicemente, & invn fol modo , altri inmolti modi, al
triinfinitamente : & quelli, che [i conftituiftono [emplicemente (come dice Amphinomo) chia

dilaltre cofe Appo Proclo , percioche quefte forfe fono baflenoli, o pin preflo fouerchie .

PROBLEMA II. PROPOSITIONE II

.

| Davnpunto daro tirare vna linearetta vguale ad vn'altra li-
| nea data. |

iail dato punto A, &ladatarettalinea B C. bifognadalpunto A tirare
linea retta uguale allaretta B C. tirifi dal punto A al B larertta linca AB,
fla cc ngmi{cgﬁjl_,ttfiangolo equilatero D A B, & fi prolunghino per di

A DB le lince rette A E B F, &dal centro B, conllinteruallo

W‘*‘MF":

miamo ordmati, & quelli che in molti modiymedy: quelli poi che infuitamente,difordinati . ve
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Conftitutio-
nedel tiiango

lo equicrure.

Conftitutio-
nedel wango
lo fcaleno .

Il triangolo e~
xxilam&oﬁ o

ituifcein un
fol modo .
Lequicrure in
due modi. |
1l fcalenoin |
tre modi,

Problemi
ordinati
medi)
difordinau.

Paft: primo.
Prop. puma. |
Poft. 2:

erchio CGH, & fimilmente dal centro D,

con l'interuallo !
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Jatero D AB, & ilati fi prolum- P
y efimomodo, & fara la medefrma Togy
, . &7 feinvecedel triangolo equilate- x
piacera di vfare lo equicrure , feguiranno

o le medefime cofe - finalmente [ il punto
datoinvn termine della linea retta,ud barere-

| ‘0 bifogno ne del triangolo ne dell'altro cerchio,ma
| folo la deferittione di wn cerchio bafterd , perche fe
al centro,cioé dal dato termine, nel quale éil pun
to dato , con Uinteruallo rimanente [i deferiua il cer
| chio, quante lince vette faranno da effo tirate alla
' circunferenza , tutte faranno il problema .

| PROBLEMA IIL

- PROPOSITIONE IIL
| Date due lineerette difuguali, dalla
‘maggiore tagliarne vnavguale alla mi-
nore.

Siano date due linee rette difuguali
AB C,dellequali AB fiamaggiore.
bifogna dalla maggiore A B tagliare
vna linea retta vguale alla minore C. tiri
fi dal punto A lalinearetta AD, vgua-

leallaC, & dal centro A con l'interual- / 2
lo A D defcriuafi il cerchio DEF. & Q g . \E B

| perche A € centro del cerchio DEF, fa-

"-ﬁt rila AE vguale alla AD.ma anchor

' la C évgualealla AD. adunquel'vna,

& laltra delle AE C fara vguale alla

A D,&pero anchorla AE €vgualealla
C. date dunque due lince rette difagua-

li AB C dalla AB fictagliatala AE v%uale alla minore C. il che bifogna-
ua fare. §

A THEOREMA 1. PROPOSITIONE IIIL

= ot due triangoli hanno due lati vgualiadue lati, 'vno all'al-
| tro, & hanno vn'angolo vguale ad vn'angolo, che ¢ contenuto
&%Ii’-ﬁéé rette vguali , haueranno anchorla bafe vguale alla ba-
,& il triangolo fara vguale al triangolo, & gli altri angoliagli
1 gt}gol_i;,-l'vno allaltro, aqualifono fottopoftiilati vguali.
SRR AR ‘ ;

etriangoli A B C D EF, quali habbiano duc lati AB A C vgua-
DE DF,'vno all’altro, cioe il lato A B vgualeallato D E, & illaro
8Fangolo B A C vgualeall'angolo E D F. Dico anchorlabafe BC

3 c 2 /. efler
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per lanteceden

Ics

poft 3.
diff.zs.

<om,not.1.

b

¥,
by

¥ T

¥



punto A fopra
B (opra la D Erank -
t;erzl al plmtoE ;‘p .

artera allaD F.{ com:xg‘l acofa che Jﬁamgalbd?ﬂﬁ@.
eanchor il punto C fjadattera ad F, perchelalinearetta A
taD F , maetiandio il punto B fi adattanaad E . adunqucl ;
adattcra allabafe EF, peucwchc& adartandofiil punto B Al
) >ad F, labafe B C non fi adattera alla bafe E F, duclinee rette com-
"ndcmnno«vn fpatio, chenon puo effere ..adunque la bafe B C fi adattera alla |
3 ; 4 vguale ad effa. onde anchor tutto il triangolo A B Cfi adatrera
o'l triangolo D EF & gli fara vguale, & gli altri fi adatteranno a gh altrian |
& faranno vguali ad cfsi, cioc I'angolo A B C all'angolo DEF , & I'ango |
: lrangglo DEE. adm&ﬁ fe duc tnagoll hanno due Lan v ualxai due Jati
-0, & hanno vn'an guale ad vn'angolo, che € cqntbnute dalir 'é'qt
g 1aueranno anchor labafe vguale alla bafe, & il triangolo fard vgua- |
riangolo, & gli altriangolia gli aleri angoli'vno all’altro , 4 quali fono fo
i1lati vguali.il che bifognaua dimoftrare.
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e triangoli hanno due lati vguah a due l:m, I’vno all’altrpjf,m qyg/{g pro 0,3 ;

ue cofe Ji danno, cioé Pvgualita de due lati, & Uvgualita di : quegli angoliyche fono toiq |
guali, lequal cofe fi danno in proportione come & manifefto, tre cofe poifi aerm

clle bafi, I vgu 4 de trmngolw /5 vgu;ditd de gl: auzn}mmaucnm ma pe b

5 ttammdue m]‘ Temc,
; 2}:&9 A o A s X
randofi xltrxangolo A,,B C,fopraD EP & A _
earetta A B fopra)aD E, anchor il punto B Igré fcgga,xhpnm_ :
waleallaD E, &il rimanente. = e &
dimolftrationc , che fi fa ponendo vna figura Jopralaltra, oltr :
eritiffimo delle ftienze mathematiche S c‘ancbo aﬂhz nv
chim elwﬁ‘wwé’b uelle fig

io nelle Jolide, comene lzbro
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1G B.adunqueledue BF U0 5

G B l'vna, ]l_’ajl £, & lan-Ran it _
'CG B, &labafcdiefsi B C’é‘g@%ﬁg&sﬂwﬂaﬁgo--
leal ;;fx‘hngdfq’cms;&gli aleri angoli & gli alrian-

i fono fottopofti lati vguali. adunque langoloF B Cy ¢
Eyg’ﬁnjgblq B CF allangolo C B'G. & perchetutro l'an
oftrato vguale 4 tutto 'angolo A CF , de qualilangolo
B CF, fardil rimanente A B C vgualeal rimanente
yrala bafe del triangolo A B C, & fu dimoftrato I'angolo F B C
;CB g:a‘h f;‘;,néﬁbffo labafe . gli angoli dunque de triango-
aiﬁbﬁf no vguali fraloro, & prolungate le rette linee vguali,
bafe faranno anchora fra loro vguali,il che era bifogno di me

o=

T : 'J‘:
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emi altyi fono femplici, altvi compofli, & dico femplici quelli y che non fi poffono di"
e pofitioniy ¢ conclufioni, hayendo vir dato, & v qucfito folo,come fe Fuchi-
> in quefta forma. ogai triangolo equicrure ba gli angoliy che fono fopra la bafe.
apofti fonoquelli, che ¢ffendo compofli d: pirt, 0 vero hanio le pofitiont,
ﬁmppﬂ‘e,& vero amendue.cr delli compofii,altri fono compleffisaltri incopleffs.
0 quells che non poffono cffere diicfi in femplici theoremi , come € il quarto theore-
ofi che in effo, 7 il dato fia compofio, & il quefitosma il dato nou pueo effere dini
do che [ facciano piik theoremiy percioche fe i triangoli babbiano gli angols
lo.che é alla cima, non aunengoino 'altre cofe . compleyfi poi fono quellische fi
ome quello theorema, [ 1L triangoli, & parallclogrammi, che han
no fraloro,come le bafi.] percioche puo effere che diniden-
amedefima altezza fono fraloro,come le bafiyc5 fimilmen
compofli altri fono compofli fecondo la conclufione, hauendo
@ N . e

tione 5 altri fecondo le pofition:

ofti fecondo le conclufioni , & p
heorema , percioche in effo tre ¢

i’u‘lanme-
dente.
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halete fu
inuentore del
quinto theo-
rema .
Gli antighi gli
angoli uguali
chiamarono fi

ili.
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[3.di quefto:
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la refolutione ¢ veranellvno, & nellaltro. percioche o fiano gli angoli fopra la bafe vguali, &
wero prolungate le linee rette wguali, gli angoli fotto la bafe fiano vguali,fara il triangolo equi

crure. Uinuentore di queft 0 tbeorcfma fuThalete , come narra Proclo , percioche [i dice cb’ eglt
fix il primo che comprefe 2li angoli del triangolo equicrure che fono fopra labafe, effere wguali,,
& fecondo il coftume de gliantichi gli angolt vguali chiamo fimili . .

THEOREMA III. PROPOSITIONE VI.

Se due angoli d'vn triangolo fiano vguali fra loro , etiandioi
Jati che fono fottopofti a gli vgual'angoli,farano fraloro vguali.

Siailitriangolo A B C, che habbial'angolo A B Cvguale
allangolo A C B. Dico anchor il Jato A B cflere vguale al la-
to A C,percioche {ela A B non ¢ vgualealla A C,vnadi efle
fard maggiore. fiamaggiorela A B, & dalla maggiore A B
taglifi la D B yguale alla minore A C, & giunga(iD C. per-
che dunquelaD B ¢ vgualealla A C, &la’B Ce commune,
farannole due DB B C vgualialledue AC CB, I'vnaal
Paltra, & Fangolo D B C vguale all’angolo A C B.onde laba
feD C évgualeallabafe A B, &il triangolo D B C vguale al
triangolo A C B, il minore al maggiore , che ¢ inconuenien-
te. non € dunque la A B difuguale alla A C, ma fara vguale.
& pero fe due angoli d’vn triangolo fiano vguali fra loro,etiandio i lati,che fono
fortopofti 4 gli vgual'angoli,farano fra loro vguali. il che bifognaua dimoftrare.

A IL COMMANDINO.
-

1l prefente theorema principalmente dimoflra quefle due cofe, cioé la Converfione de theore
n‘zi, & la Deduttione all impofibile , percioche fi conuerte col precedente theorema , & fi di-
mofira per la deduttione all'imposfibile. la Conuerfione appo li Geometri fi dice propriamente,
quando le conclufioni , & le pofition: fcambienolmente (i trafinutano ne theoremi , & quello
che ¢ conclufione del primo diuenta pofitione nel fecondo, & al contrariola pofitione ¢ pofla
in luogo della conclufione, come n quello. [gli angolidetriangoli equicturi che fono fo
prala bafe fono vguali.)La pofitione é il triagolo equicrure,la Conclufione poi é I'ngualita
de gli angoli, che fono fopra la bafe, & de quali gli angoli foprala bafe fono vguali, quelli fono
equicruri, come in queflo theoremasnel quale la pofitione ¢ I'vgualita de gli angoli, che fono o
pralabafe , & la Conclufione ¢ 'vgualita de lati , che fono fottopofti a gli vguali angols .« vi ¢
anche vi'altra conuerfione fecondo vna certa trafmutatione folamente de compofli , }erciocbe
Jeiltheorema fia compofto, & cominci da piu pofitioni, ¢ termini nella conclufione , piglian-
dola conclufione, & vna delle pofitioni, 0 anche pisi, fanno conclufione ' vna delle pofitioniri |
manéti. & in quefto modo Lottano [i conuerte col quarto theoremay conciofiacofa che in quellofi |
pongano dye lati uguali, 5 Pangolo vguale all’ angoloche ¢ contenuto da vgual lati, ¢ fi coclu |
de la bafe effer vguale alla bafe.manell’ottauo fi pogono due Lati vguali, & la bafe vguale alla
bafe,&: fi conclude Pangolo contenuto davguallati effere vguale effendo dunque due conuerfio
myquella che € cost propriamente detta ¢ vniforme,cr determinata , Ualtra Z varia che non in
vn folo couertesma in molti,per la moltitudine delle pofitionische fono ne theoremi compofti.cr |

de iheoremz che fi conuertono altrifi Jfogliono chiamare precedenti , altri conuerfi > percioche #
quado ponendo alcun genere dimoffrano qualche accidente di effo,quefto fi chiama precedente, |
& quando per il contrario fanno pofitione l'accidente , ¢ conclufione ilgenere , al¢

(.

L | logusiene fi chiama conuerfo , come [ ogni triangolo equicrure ha gli angoli che lono

ala bafe vguali] queflo ¢ precedente [ ogni triangolo che ha due angoli vguali ,
hor i lati che fono fottopofti 4 gli vgualangoli, vguali,& ¢ equicrure] gue- |
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.@\ ¢t bafli bauer detto delle coucrfioni geometriche.ma le Deduttions all'impoffi
rminano in euidentiffimo inconveniente , & loppoflo del quale tutti confeffano . acca-

e volte che alcune di ¢ffe terminano nelle cofe oppofte alle communi notitie , & ver po-
iti, 0 pofition: & altre terminano in quelle cofe , che contradicono allegia dimoftrate ,
che il fefto theorema dimoftra non poter farfi cioche anniene, diftruggendo’quella notitia co
muwnefogni tutto ¢ maggiore della {na parteyma l'ottano termina certaméte nell mpoff
| bile, manon pero difirugge la notitia commune , ma quello che fi é dimoftrato nel fettimo theo
remas percioche quello che il fettimo ba negato effer poffibile,quefto affirmando dimoftra fegui-

| tare  quelli che non concedono il quefito . ma ogni Deduttione all'impoffibile pigliando quello
| checontrafta col quefito, & ponendolo procede inmanzi fin tanto che s'tmcontra invn maniféeflo
| inconucniente . & per queflo deftruggendo la pofitione conferma quello che da principio fi cer-
| caua. percioche, ¢ da fapere che tutte le dimoftrationi mathematiche & fono dalli principif , 0
| weroalli principy, come anchora dice Porphyrio, & quelle che fono dalli principy fomilinente
| fono di due maniere, perched vero dipendono dalle communi notitie, & dalla chiarezza fola,
| Che per [efteffane fa fede, o vero dalle cofe dimoftrate prima. & quelle che fono alli principif
o vero gli pongono o gli deflruggono . quelle che gli pongono [i chiamano Refolutioni, alle quali
 fomo oppafte te Compofitiont , percioche ¢ poffibile da quei principij ordinatamente procedere
| f,{m quefito, & queflo non é altro, che compofitione . quelle che deflruggono principyj [i no=
minano Deduttioni all impoffibile , perche Uofficio loro € deftruggere qualche cofa di quelle, che
fono conceffe & manifefte. & in cio fi favn fyllogifino , che non éil medefimo con quello della
refolutione ; concioftacofa che nelle deduttion all impoffibile (i concluda per lo fecondo modo
delle argomentationi hypotheticie, in quefta forma . Se de triangoli ¢’ hanno due angolt vgua-
liy i lar: fottopofti a detti angoli non fono vguali yil tutto ¢ vguale alla parte . ma cio non pud
¢ffere. adumque de triangoli ¢ hanno due angoli vguali, i lati anchora fottopofi; 4 2livgnal’an-

frome del quinto theorema, come dato , vi aggirmge la pofitione di quella come quefito , & vfa
la deduttione all'impolfibile nella conflruttione , & dimofiratione . Quefle cofe fono canate
| daProclo. .

4 : THEOREMA IIII. PROPOSITIONE VIL

Nella medefima retta linea non {i conftituiranno in diuerfi
punti duelinee rette vguali a due medefime rette linee , I'vn'al
{ lalera,dalle medefime parti, c’habbiano i medefimitermini che
1 le prime/. :

Conftituifcanfi fe fia pofsibile,, nella medefima
| rettalinca AB ddue medefime linee rette A C
B due altre rette lince vguali AD DB I'voa
all'altrain diuerfi punti C D, dalle medefime par

come C D, c’habbiano li medefimi termini AB,

I pri'mr. retelinee, dimodo chela-C A fia
leallaD A, qualha il medefimo termine A ,
B fiavgualealla D B, che hail medefimo -
¢ B, &giungali CD. perchedunque Ja A i
_ fzﬁ‘i SRR ran’gblo'A-CD
ngolo AD C. onde langolo AD C ¢ mag

giore dell'angolo D CB.

dimefirato affai maggiore di effo, che ¢ impofsibile. adunque nel

Mﬁ?ﬁﬁ@t’*&ﬁsﬁbﬁﬂiwimnp in diuerfi punti due lince rerte vgua

ime rette linee, | -}

primé. il che bifognava dimoftrare .
* . A

goli, faramno vguali. Euclide vfa la conuerfione nella propofitione , perche pigliando la conclu |

alo C.D B farimolto maggiore dell'angolo D C B . oltre i cio per-
: ;%%,‘uignd%%aﬁr‘gdlb'c D I;%ri‘v‘g‘udle alPangolo

vo'allaltra, dalle medefime parti é-’h'abﬁ;'anq} me

P

Le Dcdu::ivl
ni all'imposfi)

bile termina
noin euiden-
tifsimo incon|
ueniente .

Le dimoftia-
tioni mathe-
matiche o fo-
no dalli prin-
cipij, O ucro
alli principij .
Refolutioni.
CCpofitioni,

Dedurtioni al
I'impofsibile.

D i et vac




DE GLI ELEM. DI EVCLID. ¥

Le propofitio-
'ni de theore-
imi arithme-
'di, & geometri
ciin gran par-

fono affir-

L‘;ationi o

arij cafi del
itheorema .

;.c'liqucﬂo.

9.com o,

5. diquefto.

Quefto theo-
rema pare un
lemma del fe-

‘gucmc 0

| golo contenuto da vgual lati,vgualeallangolo.

IL COMMUANDINO-.

* Haquefto theorema vna cofa rarainfe, che non fuole ayuenire [pelfo nelle propofitioni ,
che partorifcono’ la [cienza , percioche il formarfi per negatione , & non per affirmatione
non ¢ proprio loro, ¢ffendo le propofition: de theoremi arithmetici , &~ geometrici in gran par-
te affirmationi , & la cagione é (come dice .Arz\[iqteld che I'vninerfale affirmatino conuiene
molto alle [cienze  come pin arto,&r che non ha fnjbgno della negatione . ma l'vuiuer(alenega
tiso ba bifogno anchora della affirmatione , percioche dalle orationi negatine fole nonfi fa sne
dimoffratione, ne argomentatione alcuna, & pero le [cienze dimo-

firatiue concludono molte affivmationi , ¢ rare uolte [ feruono del
le conclufioni negative. cofi [criue Proclo. ma il theorema bamolti
cafispercioche il punto D o cade fuori delle linee AC CEy0 dentro,
o in effe , & [e fuori,queflo fi fa in due modi o uero'una delle linee
AC CB,fegalvuadelle AD DB,0 niuna d:: quefte fega alcuna

di quelle.caggia prima di fuori, & la A D feghi C B, come appare
nella prima figura, & guungafi C D.alla quale conflruttione connie
ae la dimoftratione di Euclide.ma perche ba paruta ad alcum bre-
ue c~invn certo modo ofcurasfi [piegara piit facilmente,&r chiara
mente cofi. perche la A C ¢ vguale alla A D, fara langolo 4 C D
vguale all'angolo A D C.mal'angolo ACD émaggior dell’angolo
D C E, effendo il tuttomaggiore della [na parte . adunque L'angolo
A D C & maggiore dellangolo D € B, I'angolo C D B per la me-
defima ragione ¢ maggiore dell’angolo A D C . onde é neceffario
che 'angolo C D B fia affai maggiore dell'angolo D C B. oltre a cid
perchela B C, ¢ vguale alla B D , fara anchor I'angolo C D E v-
guale allangolo D C Boma i é dimofirato affai maggiore.il che non
é poffibile. fimilmente [ dimoftrera feguitare il medefimo inconue-
niente,fe la linea retta B D feghila A C.caggia poi il punto D fio-
ridelle lince AC CB, dimanierachenon fia alcuna che feghi
laltra; ¢ prolunghinfile linee rette A C A D ne punti E F.
perche dunque la A C ¢ vguale alla A D , langolo A C D fopra
la bafe fara vguale all'angolo A D C,& prolungatcle 4 C 4D
Jara Langolo F D C fotto la bafe, vguale all’angolo D C E. f;-
milmente effendola B C vgualealla BD ,'angolo BCD ¢
vguale allangolo B D C.ma l'angolo F D C ¢ maggiore dell’an
golo C D B . ondeanchor D C E fara maggioredi D C B , cioé
la parte maggiore del tutto, il che é impoffibile. non altrimen-
mente dimofireremo [eguitare U'inconueniente, fe il punto D [
ponga cadere dentro le dette linee , & finalmente é chiaro non
poter cadere in ¢ffe, percioche il tutto farebbe vguale alla par '-
te. queflo come dice Proclo , pare vn Lemma dell’ottano theorema feruendo alla dimoftratione

di effosCr non € ne elemento [emplicemente, ne elementare , percioche non & vtile a pis. adun= |

que rare volte [i troua »fato dalli Geometri . i1 S

F

D

B

A

THEOREMA V. PROPOSITIONE VIIL

Se due triangoli hanno due lati vguali duelati, 'vnoallal- i
tro > & hanno la bafe vguale alla bafe, haueranno anchora I'an- |

"

-
-
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| ABC DEF,chehab-

1
A

 vgualeallabalc EF. Di
| coancorl'angole BACT

| retta AF; percioche effendola AD vguale alla
' AE, &la A F commune, farannoleduc DA AF
- | vguali alleduc EA AF, I'vnaallaltra, & la bafe

| évgualeallangolo E AF, & pero l'angolorettili-
| ncodate B A € ¢ diuifo per mezo dallalinea ret-

LIBRO PRIMO. 13

~ Siano due triangoli
- AG

Tﬂ'ano duelati AB AC

| vguali a duc lati DE

DF, I'vno all’altro, di
modo che A B fiavgua
JeaDE,&AC i DF,

‘& habbianolabafe B C :
E

I3 2C

E

B C

effere veguale all’angolo E D F. percioche ftando il triangolo A B C foprail trian

_goloD EF, & pofto il punto B fopraE , & lalincaretta B C fopralaEF , etian-

dio, il punto C fard fopra il punto F, perchela B C ¢ vgualcallaEF . Onde ftan-
do B C fopraE F,ftaranno anchorale BA A CfopraleED D F.perchefeJaba

| fe B Cfarapoftafopralabafe EF, &ilati BA A C non fiano pofti foprailati
| ED DF, mafipermutino, come EG GF, faranno conftituiti nella medefima
rettalinea in diuer(i punti due linec rette vguali a due medefime rette linee,l'vna

all’altra, dalle medefime parti,che hanno 1 medefimi termini. manon fi confti-

| tuifcono, come fi ¢ dimoitrato.n6 ¢ dunquevero chc fe labafe BC ¢ fopralabafe

EF,nonfianoilatiBA A C foprailatiED DF. adunque conuerranno infie-
me , & I'angolo B A C f{ard fopral'angoloEDF , & gli fara vguale. onde fe duc
triangoli hanno due lati vgualia due lati, I'vno all'altro , & hanne Ia bafe vguale
alla bale, haueranno anchoral'angolo contenuto da vguallati,vguale all'ango-
lo. il che bifognaua dimoftrare .

IL COMMUAUNDIN O.

L'ottauo theorema ¢ conuer(o del.quarto , come fit detto di fopra . ma perd non fecondo la
_conuerfionpropria 5 percioche non tutttla pofitione fa conclufione , & tuttala conclufione fa
pofitione , ma mettendo infieme alcuna delle pofitioni , & delle conclufion: del quarto theore-
ma, dimoftra vn certo che delle cofe, che in quello furono date .

PROBLEMA III1. PROPOSITIONE IX.

- Diuidere per mezo vn'angolo rettilineo dato.
Sia il-&létp.angolo rettilineo BAC ,bifogna diui-
derlo per mezo . piglifi nellalinea A B qual fi fia
unto D, & dalla linca AC ragli(ila A E vguale al
aAD, & giunta DE conftituifcafi fopra efla il
triangolo cquilateroD EF, & giungafi A F. Dico
I'angolo B A C cflere divifo per mezo dalla linea

D F vgualealla bafe EF. adunque'angolo, D AF

2 AF, il che bifognaua fare .
© AL €OMMANDINO.

-y FAR 3 Sa T Bross . y ) .n (‘} b -
dere per mezo vi'angolo rettilinco dato 1 Langalo fi da in queflo Inogo nella

per 'antecedé-

.

I'ottauo theo-
rema € cons
uerfo del quas
to,

3. di quefto.
B
1. diquefto.

D

o che fia rettilineo , & non dialtra forte , percioche per lainflitutione clementare |
e == e — - T ”oh'
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| el tutto foffe invnmedefimo piano ; & nella lineca, che ¢ ad
| elJail punto, non vi faraneceffita alcina che conflringa farlainfinita » ma pone la data retta
- | linca infinita,quando il punto,dal quale deue ¢ffer tirata la perpendicolaresfi pigli fuori di effity

af

1 DE ELI E E.E\M, DI JE-—VGLIB' e
golo C fia diuifo per meZo ; Jard anchor la D F vguale alla F A , & parimente tutre vguali a
tutte per il quarto theorema.onde etiandio Fangolo A ¢ vguale all angolo D. adunque 'angolp

oA fara retto. il che bifognaua fare . .

Lo

PROBLEMA VIL PROPOSITIONE XII.

- Sopravnadata rettalineainfinita davn punto dato, che non

fiaineffa, tirare vna linea retta perpendicolare.

Sialadatarctta lineainfinita A B, ildato
punto C, che non fiain effa. bifogna foprala
dataretta linea infinita A B dal punto dato
C, che non ¢ in effa, tirar vna linea retra per-
pendicolare.piglifi dall'altra parte della linea
retta A B qual {i uoglia punto D , & dal cen-
‘tro C con linternallo C D defcriuafi il cer-

chioEF G, &la EG fia fegata per mezo nel

odiquefto. | punto H, & giungan(iCG CH CE. Dico

' foprala data rettalinea infinita A B dal pun-

| to dato C, chenon ¢ in cffa, effere tirara la

| € H perpendicolare . percioche effendo la
: | GH vgualealla HE , &Ja HC commune; ledue CH H C fono vgnali alle
-’Ls).ig! quefto. | due EH H C, Pvna allaltra, & labale C G ¢ vguale alla bafe CE . adunque l'an-
e golo CHG ¢ vguale all'angolo E H C. & fono confeguenti. ma quando lalinea
retta, ftando fopra vna linea retea fa gli angoli confeguenti vguali fraloro, cia-
fcuno de gli angoli vguali € retto, & quella linca retra,che fta fopra fi chiama per
| pendicolare d ﬂuella,alla quale ella {oprafta.adunque foprala data retta linea in-
| finita A B dal dato punto C, che non ¢ in efla, {i ¢ tirata la perpendicolare CH.
il che bifognaua fare. : ‘

IL COMMUAUNDIN Q.

|  Enopide fit il primo (come dice Proclo) che trouo quefto problema, gindicandolo ntile al-
Gliantichi | Pafirologia, & la perpendicolare fecondo I'vfanza de gli antichi chiama. gnomone » percheil
chiamarono | gnomone ¢ ad angoli retti fopra l'horizonte , & quella che ¢ ad angoli vetti ¢ lamedefima che
u‘:"?:::“;:; la perpendicolare, effendo differente dacffa in habitudine folamente s & di. [ozgetto la medefe-
v p§rpcndicds ma , [i come anche il gnomone. oltre a cio la perpendicolare € di due forti , 'viea piana, & Fal
Mate, ¢ di due| #rafolida ,percioche quando il puntosdal qual fi tira la linea retta perpendiculare ¢ uel fogget
orti piana & ,.‘t:riam, [i chiama piana.ma quando il prmto @ fublime , & fuori del foggetto piano , € detta
Aol Jolida,&r la piaua ¢ tirata fopra la linea rettayma la folida fopra il piano.onde ¢ neceffario che

| ‘quella perpendicolare nd folo faccia gli angoli retti convna fola retta linea, ma con tutre quel.
| lescheflandonel foggetto piano la toccano. in quefto problema adunque Euclide propone tira-
re vna linea perpendicolare piana , effendo tirata fopravua lingaretta, & parlandofi come
olivetti, perche fi é prefoin

 percioche fe non fufle infinita, i potrebbe pigliare il punto fuori della linea vetta, ma per dirit-

Rl A | toadeffa, dimodo che la linea retta prolungata cadefe in detto punto, & nonfi potcjfe fare il
| T | problema . oltre a cio fe la linea non fuffenfinita, potremmo pigliaveil punto intal modo che
. | tirandofi la perpendicolare nmﬂbﬁammemdqﬁ fuor: di e[%z > @ monincffa, & per quefle

e i 3 L

g ',s_;_gfjmzi lalmea retta foprala quale é tiratala perpendicolare., fi pone infinita,

%<
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. THEOREMA VI. PROPOSITIONE XIIL |

~ Quandovnalinearettaftando fopravn'altrarettalineafagli | »
(AR eT Ll Tl N\ ” i Ly | . \ 1 2%
angoli , 0 gli fariamendue retti,o vguali adueretti.

Lalinearetta AB ftando fopralaretta C D faccia
gliangoli CBA ABD.Dico gliangoli CBA ABD
o eflere due retti,6 vguali d due retei.perche fe CB
A ¢vgualead ABD,{ono due retti.ma fe no, tirifi
dal punto B foprala CD la BE perpédicolare.adit
que gliangoli CBE EBD fono ducrerti.& perche :
CBE ¢vguale alliduc CBA ABE, pongaiEBD .2
commune. gliangoli dunque CBE E BD fono :
~vgualiallitreangoli CBA ABE EBD. fimi'mente perche I'angoloD B A
¢vguale alli ducangoliD BE EB A, pongafi ABC commune.adunque glian
goliD BA ABC, fonovgualiallitre DBE EBA ABC. mafi ¢ dimoftra- '
to anchor gli angoli C B E E B'D'effere vguali alli medefimi tre , & quelle cofe |r.com.not:
che fono vguali ad vna medefima,fono vguali fraloro . adunque etiandio gli an=
goliCBE EBD fonovgualiagli angohDBA ABC. & CBE EED fo
no due rettt. onde gliangoli DB A A B C faranno vgnalia ducrettil. & pero !
quando vna linea recta {tando fopra vn'altrarertalinea fa gliangoli; o glifard
amendue recti, 0 vguali a due recti. il che bifognaua dimoftrare.

Diff 1.
u.diquefto.

c

IZL €O MMA'N'B'I N:O-

uando vnalinearetta ftando fopra vn'altra retta linea fa gli angoli ] E da fa-
ere , come dice Proclo , clhe Fuclide in quefla propofitione ha ufato unz gran diligenza s per-
cioche non ha detto femp!icemente ogni vetta linca , che fla fopra unaretta linea o fa due ango
livetti, o uguali a due retti ; ma fe > gli angoli , percioche che fara poi , [eflandonella eftre=
mita dellavetta linea faccia vr'angolo [olo ¢ accade forfe maivhe egli fiavguale d duc retti ¢ f
quefto certamente non € pofibile , concrofiacofa che ogni angolo rettilineo fia minore di dueret ‘Cc’fl‘})'n ::%‘:":
11,5 come ogni angolo folido & minobe di quattro rett1, & [e piglieremo viangolo » che cipare | oo uiduerer
effere ottufiffimo, lo accrefceremo anchora come quello,che non viceue lamifiradi dueretti. b |,
Jogna dunque che laretta linca flia di modo, che venga a produrre, <& fare gli angoli.

THEOREMA VIIL PROPOSITIONE XIIIL

Sead unarettalinea, &ad un punto, che fiaineffadue linee
rette non pofte dalle medefime parti,facciano gli angoli confe- | |
| guenti uguali adue rettisefle linee faranno per diritto fraloro. #

| Adunaretra linca A B, &alpunto B che¢ in

effa due lince recte B C BD non pofte dalle me-

| defime parti facciano gli angoli confeguenti vgua

liddueretti ABC A BD. DicolaB D effer per

| diritto alla CB, percioche fe la BD non ¢ per dirit

| toallaC B, fiala B E per diritto alla C B.perche

| dunquelalinearctta A B ftafopralaretta CBE. —D—— AF

iiapeoli A B/€ A BE fono vgualid duererti s« e s Jom i w0 teth
etiandio gli angoli ABC A BD fonovguali 4 dueretti. onde gli angolx |- 1"""*’

ABE farannovgualialiCBA ABD,traggalilo A B C commune. | =

il .

:'-'.‘;.'L B
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Ua inflitutione elementare, come dice Proclo, oo quell che
dimofiratione di altre cofe, 'qﬁﬁﬁiﬁﬁcéiém%‘?ﬁi@ T
propeflo  perche iricercaua [¢ [egandofs infieme duc lincerette foffer
he fono alla cima. ma mentre che cio fi dimofira infiememente i ¢ dimoftra
he [i famno effer vguali a quattro retti . il corollario dunque ¢ vn theorema
o ci fimarnifefla dalla dimofiratione di vn'altro problema , & theorema , perche
che a cafo c'incontriamo ne corollarif, & non ci penfando noi , ne ricercandogli , civengo
aii - ma de corollary altri fono geometrici » altri aritbmetici. oltre a cid altri fono conje-

of] x‘k'.‘?-‘_l e'omrfa'_& quefto theorema cofi ¢ dimoftrato da _‘_P;bclo e i

1¢ fono alla cima,vguali,quelle linee rette farano per diritto fra loro.

efime parti facciano gli angoli 4 CD BCE
le CD CE cffereperdirtto fraloro. o \ e &
e lalimeavetta C D flando fopralarerta 4B * ST
li vgualia due retti, cioé DC A DCB,
olo D C A ¢vguale all'angolo B C E . onde 04 .
i DCB BC E fonovguali a dueretti. per- “aD
e dunque ad vnarvettalineaB C due lineerette C D CE non prefe dalle medefime parti fan
gliangoli confeguenti vguali a due retti, faranno per diritto fra loro .

. THEOREMA IX. PROPOSITIONE XVIL

Prolungandofi vn lato di ciafcun triangolo , I'angolo efterio
maggiore dell'vno & 'altro interiore , & oppofto.
angolo A B C,& vnlatodicflo B C fi prolun :
D. Dico I'angolo efteriore A C D effer maggio-
no & l'altro intcriore, & oppofto, cioc CB A
eghifi AC per mezo nel panto E, & giata BE pro A
oF, & pongafila EF ugualc alla BE. gifi E

-
a A C prolunghifi nel puntoG. &y
. VguglegaldaE‘C,‘&MB%Jzqup,,_ » & & -

ialledue CE EF, Pvnaal- £ E
@vguale alPangoloRE C, per-
delabafe AB ¢ vguale allabafe
alaiangoloFE C, & glialri
) 'jifvh? allaltro; dqualifi , 5
‘adunque 'Gb&ﬁ@.é!;gsﬁ oni v

blemi , altri a theorems, & altri fi prowano per dimofivation: dirette , altri per de |5

ynalinearetta AB , & in effa qual fivoglia : 1 do
& nel C due lincevetre CD CE nonprefe /& | }

Corollari)

cometrici

arithmetici
_ e : | 1 conuerfod
che retta linea duc linee rette non prefe dalle medefime parti fanno |,

F, ma langoloE CD ¢ maggio-
1que A CD,é maggi




il
i o DEGEIELEM DI EVCLID. B

Sia il triangolo A B C. Dico due angoli del

triangolo A B C, prefi in qual fi vogliamodo ef- A
: fer minori di due retti . prolunghifi la B C nel

punto D . & perche I'angolo ACD efteriore del
F“ Pantece- | triangolo A B C ,¢ maggiore dell'interiore, &
S oppofto ABC, pongafi communclo A C B.
adunque gliangoliA CD A CB fono maggio
ri de gli angoli ABC BC A. magli angolt
by, di quefto.| A CD ACB fonovgualiadueretti.il perche _
: ABC BCA fonominorididueretti.dimoftreremo {imilmente anchor gli an
goli BAC ACB & C AB ABC cfferminorididucrerti.adunque due an
goli di ciafcun triangolo , prefi in qualunque modo fono minori di ducrerri. il

che bifognaua dimoftrare.

D C B

IL COMMUNDINO-.

Hora, come dice Proclo , indeterminatamente fi dimoflra due angoli quali [i fiano del trian
| golo elfer minori di due retti-ma poi fi dimoftrera quanto fiano minori,cioe dellangolo rimanen
te del triangolo, percioche tre angoli fono vguali a due retti . onde due fono tanto minor di
due retti , quanto € il rimanente angolo del triangolo «

THEOREMA XI. PROPOSITIONE XVIIL

Il maggior lato di ciafcun triangolo ¢ {fotropofto al maggio-

| reangolo . .
; | . Sia il triangolo.A B C, chehabbiaillato A C
‘maggioredel lato A B. Dico anchor I'angolo
A B C efler,maggiore dellangolo B C A . percio-
che effendo 1a A C maggioredella A B, pongafi
| laADvgualealla A B, & giungafi B D . & perche
| del triangolo B CI'angolo efteriorcé A D B, fa
l16.diquefto. | ra quelto maggiorce dell'interiore,& oppolto D C
5. diquefto. { B.maAD Bc¢vgualead ABD, cflendo il lato
A Bvguale allato A D.adunque'angolo ABD ¢ B! !
maggiore dell'angolo A C B, onde ABC fard miol Ll Fi9g
to maggiore di A C B, & pero il maggior lato di s 4
ciafcuntriangolo € fottopofto al maggior angolo.il che bifognaua dimoftrare. |

MR N

. THEOREMA XIL PROPOSITIONE XIX.

»

~Al maggiqr angolo di Cia[cun triagolo ¢ fotﬁoggﬁe-ji=°?ma;g; ;

giorlato. ! il DK sl Rep A 2t |
~ Siailtriangolo A B C chabbia Pangolo ABC - s AN YE dond
maggior dell'angolo BC A . Dicoillato ACeffe o .~ + . |
 remaggioredellato A B. perciochelenonémag . - N -
- giore,o uero A Cévgualead A B,overoémino- - | N_ . 50 o)
' redi effo. ma non ¢ vguale, perche anchor I'ango e '

| lo A B C farebbe vguale allapgolo,A C B,chenon ;|
¢, & pero A 'nonc‘\}gu&algga?i?\liiﬁﬁciﬁ- B

|| chee minore,perche anchor angolo A B C farch .+ BT 1%
Y ‘Beminorcé’eﬂ'gf olo A CB;cl = on eionaeq‘i P A -;é**"‘_?-’j‘f’i'; “
non ¢ minore di A B,&fi ¢ dimoftrato che non é vguale. adunque A Cé mag

P — — p— e S
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- _vm.c di A B.laondcal maggior angolo di ciafcun triangolo ¢ fottopofto il
| maggior lato. il che bifognaua dimoftrare. ' (8 el -

IL COMM.ANbINO. ‘
 Quefloéil conyerfo del precedente theorema , & pero fi dmoflra per la deduttione all'im
' THEOREMA XIIL PROPOSITIONE XX.

SRR L
Y S

¥ - Duelati di ciafcun triangolo prefi in qual fiuoglia modo fo-
- | nomaggioridelrimanente. .

| © siailtriangolo A B C. Dico due latidel trian
| ‘golo A B C efier maggiori del rimanente, prefi D
in qual fivogliamodo,cio¢ilati BA A C mag
gioridel lato BC, &1 Jati AB B C maggiori
| dellato AT, &ilati BC CA eflfere maggiori

'di A B.prolunghifi B A nel punto D'} & pongafi A/
'ADvgualed C A, & giungafi D C. perche dun- 5
| que D Aevgualead A C, fard anchor 'angolo / \ \
ADC vguale all'angolo A CD. ma l'angolo v o

| BCD cmaggiore dellangolo A CD . adungue =

 I'angolo B CD ¢ maggior dell'angolo AD C. . :
- &perche D C B etriangolo che halangolo B C D maggiore dell’angolo BDC,
&al maggior angolo ¢ fortopofto il maggiorlato, faraillato D B maggiore
dellato BC,maD BevgualealliB A AC.ondeilatiB A A C fono maggio-
| 1di B C, dimoftreremo fimilmente anchorilati A B B C effer maggiori del la-
| to CA, mailati BC CA fonomaggioridi A B.adunque duelati di ciafcun
triangolo, prefi in qual fiuoglia modo , fono maggioridel rimanente. il che
| bifognanadimoftrare. :

ic

IL COMMANDIN O.

|  Llprefente theorema, come [criue Proclo , folena ¢ffererifiutato dalli Epicurei,dicendo che
- eramanifeflo dll’ Afino,&r che non haueua bifogno di proua , & dimofirano , che egli € mani-
| fefto all’ afingsperche pofta Uherba nell’eftremita di un lato,l'Afino uolendo pafcerfi paffa per
| unlato,& nonper due . contra quefii fi deue dire,che il theorema é al fenfo manifeflo,cr chia
- | ro,manon alla ragione , che genera la fcienza; perche quefto inmolte cofe accade , come per
‘.ﬂ'ﬂ{IPw > il fuoco fealda , queflo anchora ¢ chiaro al Jenfo ,ma prouare in che modo [caldi é
| offitio della [fcienza.cofi adunque due lati del triagolo ¢ffer maggiori del rimanente ¢ chiaro al
[enfo , ma dire in che modo queflo fi faccia afpartienc alla fcienza. altripot hanno dimoftrato

ygﬂo thorema altrimente non prolongando la linea retta , come i puo uedere appo Proclo .
‘53‘32"\"""‘1~.~' {

"\ THEOREMA XIIIL PROPOSITIONE XXL
B ooy Ao T 5 ‘ ; '
| oS,e-d@ittcrmmx d'un lato del tri angolo {i conftituifcano due li

ma conterranno l'angolo maggiore. i

ﬁngolo ABC, cio¢ B Cdai tcnmini;h;éo;nﬁiﬁiﬁ‘g;&;&i}iéh

rett gd;dentro‘,)qu,eﬁe faranno minori delli due lati del |

5.di quefto.

Per 'antece-
dente.

i BR.D,C Dico BD DC effer minori de gli aleridue]l




per Panteeedé-
(c. .

16.diquefto.

G.s}.ﬁn

u. Polt.

DE GCLD FEUEM DI EVCLID. *

del triangolo BA A C. ma contenere
I'angoloBD C maggiore dell'angolo B A
C. prolunghifi B D nel punto E. & perche
due lati di ciafcun triangolo fono maggio
ri del rimanente, faranno duelati BA AE
del triangolo A B E , maggiori del lato
BE. pongafi E C commune. adunque B A
A C fono maggioridi BE E C.{imilmen-
te perche.dueiati CE ED del triangolo
CED f{ono maggioridellato CD, pon-
gafi commune D B.onde CE EB {ono B ‘ c
maggioridi CD D E. mafi¢dimoftra

to BA AC eflermaggioridiBE EC. adunque B A A C fono molto mag-
gioridiB)) D C. oltre a cio perche I'angolo efteriore di ciafcun triangolo €
maggiore dellinteriore , & oppofto , fara I'efteriore angolo B D C del triangolo
C D E,maggiore di C ED. per lamedefima ragione anchor l'angolo efteriore
CEB deltriangolo A B E,¢ maggiore di B A C.mal'angoloB D Cfi¢dimo
{ftrato maggiore dell'angolo C E-B. adunque I'angolo BD C f{ard molto mag-
giore dell’angolo B A C. ondefedaitermini di vn lato del triangolo {i confti-
tuifcano due linee rette di dentro , quefte faranno minori delli due lati del trian
golo, ma conterranno 'angolo maggiore . il che bifognana dimoftrare.

A

THEOREMA VIIIL. PROPOSITIONE XXIL

Datre linee rette che fiano vguali a tre rettelinee date con-
{tituire un triangolo. ma bifogna che due fiano maggiori della
rimanente,prefe in qualfi voglia modo;percioche duelati di cia
{cuntriangolo, pref1 in qual fivoglia modo , fonomaggiori del

rimanente.
Siano tre lince

rettedatc A B C,

- due delle quali fia-

' no maggiori della A
rimanente , prefe B
in qual fi voglia
modo , cio¢ chele c

A B fiano maggio

ridellaC,&le AC

fiano maggioridel /L

IaB, & anchorale

B C maggiori del j :
la A.onde bifogna ‘
datrelince rette vguali alle A B C conftituire un triangolo. propongafi lalinea
retta D E terminata nel punto D , ma infinita verfo il punto 15 ‘lfpongaﬁ laDF
vgualealla A, &1aF G vguale alla B, &la G H alla C. &dal centro F con l'inter
ualloF D defcrivafiil cerchioDKL. poi dal centro G con Pinteruallo G H de-
{criuafi va'altro cerchio KL H, & giunganﬁ KF K G. Dicodatre lince rette |
vgualialle A B C efferfi conftituito il triangolo KF G. percioche eflendo il pun
to F centrodel cerchio DKL, fara IaF Dvguale allaF K. malaF D évgualealla|
A, adunque anchorJa F K ¢ vguale ad A. oltre 4 ci6 percheil punto G ¢ centro |
del cerchioLKH, fard la G H vguale alla G K. ma Ja G H évgualealla C.adun- |
que etiandio la G Ké vguale alla €. &¢1aF G vgualealla B . adunquele tre KF |

R : e FG |

)
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¥G CK, '(aﬁo vgualialle tre recte A B C. & pero delle tre linee reteeKE FG
| GK, che fono vguali alle tre retee date A B C {i ¢ conftituito il triangolo KF G .
| il che bifognaua fare .

L C0 M M AN D1 N3O

1l prefente problcma é determinato , percioche de problemi , [i come anchor de theoremi ,

| altri fono indeterminati , altri determinati. che fe diremo [emplicemente in quefio modo, con-

| flituire il triangolo da tre linee rette, che fiano vguali d tre date vette linee 5 il problema fara
1 indeterminato, & mon i potrd fare. ma fe i agginmgeremo due delle quali prefe in qual fs vo
gliamodo, fiano maggior: della rimanente , fara determinato , & fi potra fare , ¢ la Deter-

| PEfpofitione , & dimoflra qual fia quello che f: cerca, Ualtra poi € quella che vieta la propofi-

| tione effere vniucrfale, facendo conofcere quando , & con qual ragione , & in quant: mod: i

poffu fare quello che é. propoflo , come in queflo lnogo [ ma bifogna chele due prefe in
qual G vo"glia modo fiano maggiori della rimanente, perchc due latidi ciafcun
| triangolo prefiin qual fivoglia modo fono maggiori del rimanente J & zel fefto
| Libro [ad vnadata retta linea adattare v parallelogrammo vguale ad vn dato ret
tilineo, che manchidivna figura parallclogramma, fimile ad vn’altra data, ma
bifogna che il dato retulineo , al quale fi dene adattare vn parallelogrammo v-
guale, non fia maggiore di quello che € adatrato alla metd, efiendo fimili iman
camenti , & quello che fi fa dalla meta, & quello al quale deue effere fimile il man
I' camento T ¢ come de theoremi fi fa la diuifione fecondo il vero , & falfo, cofi de problemi
[fecondo il poffibile & impoffibile . Proclo ne commentaryj cita le parole di Euclide , le quali fo
no differenti dalle pavole di quefta dimoftrationc. onde ¢ chiariffimo le dimoffration: di Euclide
in alcuni luoghi effer flate mutate da Theone , & quelle che habbiamo hora effere di Theone

& nondi Enclide .
PROBLEMA IX. PROPOSITIONE XXIII

. Nella datarettalinea,& nel punto dato in effa conftituire vn’

{ angolo rettileneo vguale ad vn'altro angolorettilineo dato.
Sialadatalinea A B, & il punto dato in
A, &'angolo rettilineo dato DCE. bi
ognanella data linea retta A B, & ncl
| daro punto inefla A, conftituire vn'an-
| golo rettilinco ugnale all’angolo retti-
| linco dato. piglifi nell'vna, & Ialtra di
| efleCD CE quali fivogliano punti DE,
- | &giungafi D E,& datrelince retee che fia
| no vguali alle tre reree CD DE EC,
| conttituifeafiil triangolo A F G, di modo
chela CD fiavgualeallaAF , &la CEal
aA G,&laDEallaF G . perche dunque
dueDC CE fonovgualialledue FA a

naallaltra , & la bafe D E ¢ vguale alla bafe F G, fard anchor I'angolo
ale all'angolo F A G.adunguc nella datarettalinea A B , & nel punto
i ¢ conftituito 'angolo rettilineo F A G vguale all’altro angolo

D C E"l'. : 1 ] . v .

che bifognaua fare. - o'
WS C 0 M M pent ToNOOL T T i
che fiano vgualialletreretce CD DE EC conftituifcafi

ette
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’ De problcmh
|

minatione ¢ di due forti , I'vna é parte del problema , o theorema , la quale vien pofla doppo |

alti fono de-
'terminati,alnl
non determie
nau . ;
|La determinal
vone ¢ diduc;
' manicie.

La diuifione
detheoremi f@
condo il uero,
& falfo, &de
problemi fecd
doil pofsibile
& impollibile

%>
Per "antece-
dente.

i E 2 Dalla
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- di quefto.

Poft. 3.

ucfto pro-
b%m fu ro-
uaro da Eno-
1dc.

Der |"antece-
dente,

4.diquefto.
§.diquefto.

| dimado chei cerchi fi feghino fra

| moftrare.

| triangoli, vguali , & queflo difiiguali: quello mo~ .
$ S THESRILL 2

Dallalinearetts A B taglifila
AG,vguale alla CE,Cr dal centro
A conU'imternallo vguale alla C D
defcriuafi vn cerchio, &~ poidal
centro G conlinteruallo vguale al
2 E D defcrinafi vn'altro cerchio ,

C

loro nel pumto F,&r giunganfi A F
F G . Dicogia ¢ffere fatto quello ,
che fi proponeua , & la dimoftra-
tione fara la medefima . quefto pro
blema dice Fudemo effer ftato tro-
uato da Enopide .

THEOREMA XV. PROPOSITIONE XXIIIIL

Se due triangoli hanno duelati vguali 2 due lati,l'vno all'altro,
& l'angolo maggiore dell'angolo,che ¢ contenuto dalinee rette

vguali, haueranno anchorala bafe maggiore dellabafe.
Sianodue triangoliABC DEF,
che habbiano daclati AB A Cvgua
li a duelati DE DF,I'vn all’altro,cioé
il lato A B vgualeallatoDE , & il la-
to A Cvgualed DF, & 'angolo BAC
fia maggiore dell’angolo ED F. Dico
anchoralabafe B C effer maggiore
dellabafe EF . perchel'angolo B A C
¢ maggiore dell'angolo E D F, contfti- x
tuifcafinellalinearettaD E , & nel punto che ¢ ineffaD, I'angolo ED G vguale
all'angolo B A C, & pongafilaD G vguale ad vnadieffe AC DF,& giunganfi
GE FG.ondeperchela ABévgualcallaDE, &laAC allaD G,leducB A"
‘A Cfono uguali alledue ED DG, I'vnaall’altra, & langolo B A C évguale
allangoloE 15 G. Adunque labafe B C ¢ vgnale allabafe E G. oltre a cio perche
laD GévgualeallaDF, &l'angolo DF G vgualcallangolo D CF, fara l'ango
lo D F G maggiore dell'angolo E G F.I'angolo dunque E F G ¢ molto maggiore
dellangolo E G F. & perche EF G ¢ triangolo , che hal'angolo E F G maggiore
dell’E G F, & al maggiore angolo ¢ fottopofto il maggior lata, fara anchor 1l Ja-
to E G maggiordellato EF . mail lato EG ¢ vguale al lato BC.adunque anchor.
B C faramaggiore diEF. laonde fc due triangoli hanno due Jati vguali adue
lati, I'vno all’altro , & I'angolo maggiore dell'angolo , che ¢ contenuto da linee
rette vguali, haueranno anchora la bafe maggiore dellabafe. il che bifognaua di

!
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IL COMMANDINO.

Qt)e]]b theorema ¢ oppo].lo‘alb quarto . pt;r'cio—
che qucllo pone gli angoli che fono alle cimede

fra le bafe wguali,quefto difugiali .
Etgiunganfi GE F G ]lalmearettaEG
0 uero cade fopralaEF, 6 neffa,o fotto effa-En . B

| clidelaprefe come quella che cade fopra , & feca

ax
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de in effascome nella feconda figura,il medefimo [ dimoftrera, gercioche le due BA AC fono
ygualidlledue ED D G, & contenendo gli angoli vguali anchor la bafe B C fara wguale alle
bafe E G. mala E G émaggiore della E'F, [i come 4.diquefta.
il tutto € maggiore della fua parte - adunque an- A : D .
chor la B € € maggiore della E F. caggiafinalmen-

te forto effie , come nella terza figura , dimoftrere-

mo [imilmente la bafe B C effere vguale alla bafe

| EG.mapercheleduc EF F D conflituite dentro

| al triangolo E D G fono minori delle due EG GD, /
| & laD G évguale allaD F, fara la rimanente c
| EG maggiore dellarimanente E F . ma laBC?@

yguale alla E G. adunqne é neceffario che etiandio la B C fiamaggiore della E F .

THEOREMA XVI. FROPOSITIONE XXV.

Se due triangoli hanno due lati vguali a duelati , I'voallal-
tro , & la bafe maggiore della bafe, haueranno anchoral'ango-
lo maggiore dell'angolo , che da lati vguali ¢ contenuto .

Siano due triangoli AB C D EF,che

habbiano duelati AB AC vguali i due 2 i
latiD E D F, I'vno all’altro, cioc il lato

A B vgualeallato DE, &illato A Cal

lato D F, & labafe B C fia maggiore del

labale EF. Dico anchoral'angolo BAC

eflere maggiore dell’angoloED F. per- c E £

cioche fe non € maggiore,0 vero ¢ ugna
le, 6 minore. mal'angolo B A C non é vguale all'angolo ED F, perche etiandio | 4. diquefto:
labafe B C farebbe vguale alla bafe EF, il che non €. ondel'angolo B A C none ,
vgnale alfangolo E D F. ma ne anche ¢ minore : perche labafe B C farebbe mino | perl'antecedé:
re dellabafe E F, che non ¢. adunquePangolo B A C non € minore dell'angolo =
E D F.&{i ¢ dimoftrato che non € vguale. I'angolo dunque B A C neceflariamen
te fara maggiore dellangolo E D F, & pero fe due triangolihanno due lati vgua
lid due lati, I'vno all’altro, & la bafe maggiore della bafe, haueranno anchora
I'angolo maggiore dellangolo, che ¢ contenuro dalat vguali. il che bifognaua
dimoftrare. .

L3 aeBlo . O MrM oA ND, T M. 0=

| it Quceftotheorema é oppofto all'ottauo, & ¢ conrerfo del precedente , quale altri altrimente | Queftotheo-

| banno dimofirato , come dice Proclo. rema € oppo-
{to all’ottauo,
& ¢ conuerfo

" THEOREMA XVII PROPOSITIONE XXVI e
Se due triangoli hanno due angoli vguali a due angoli,I'vno

| all'alero &vn latovgualead yn lato,chee fra gli angolivgua-|
| lisoche ¢ {ottopofto ad vno de glivguali angoli, haueranno | |
| anchora gli altri lati vguali a glialeri lati , I'vno a_.il-"altro,'&?!'n‘# 4 5
= a2t N R L ’:m p .v.‘-', Y S LN | 1

olorimanente vgualeal rimanente.
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’ ~ Siano due triangolit ABC DEF, che
P ‘habbiano ducangoli A B C B C A uguali
= | allidueDEF EF D, l'uno all'altro, cicé l'
. | angoloABC uguale all'angoloDEF, &
i‘ : Pangolo B C A allangolo E FD, & hab-

/' Ve ' »

| biano unlato ugnale ad un lato. & primie
| ramente che € fra gli angoli uguali, cioc¢ il

lato B Callato EF. Dico anchora hauere
gli altri lati ugnali d glialtri lati , 'uno all’
aliro, cio€illato A B allato DE , & il lato
| ACAiDF, &il rimanente angolo B AC . \
1 vguale al rimanente ED F;percioche fela A B non<€ vgualeallaD E , vnadiefie

H C E - I3

fara maggiore . fia maggiore A B: & pongafilaG BvgualeallaDE, & giunga
fi G C. perchedunquela BG évgualealla D E, &la B CallaEF,ledue GB EC
\ | fonovgualialle due D E EF,'vnaall’altra, & langolo G B Cévgunaleall'ango

4.di queflo. | lo D EF. adunque-Ja bafe G-C ¢ vguale alla bafe DF, &il triangoloG B Cal

& triangolo DEF, & gli altri angoli vgualia gli altri angoli, Pvno all’altro, 4 quali
1 ' { fono fottopoftiilati vguali . adungue I'angolo G T B ¢ vguale all'angolo D FE.
il . ma Pangolo D FE {i pone vguale all'angolo B C A: onde anchor I'angolo BCG

¢ vguale all’angolo BTA, il minore al maggiore, che non pué effcre. nion ¢ adun
quela A Bdifugualealla DE. & pero fara vguale, & 1a B C ¢ vgnaleallaEF. on
0. delcdue AB B C fonovgualialledue DE EF, I'vhaall'altra. & I'angolo ABC
#.di quefto .| ¢ popale all'angolo D EF.adunquelabale A C¢évgualeallabale DF, & il rima
nente angolo B A C al rimanente E D'E . ma fiano vguali quei lati chefi fotto-
pongono 4 gli angoli vguali, come A B 2 D E. Dico anchor gli alerilati effere
| vgualia gli alerilati, cio¢ A CiD F,& B C ad EF,& criandio il fimanente BAC
| ugualealrimanente EDF. percioche fe'la B C non € vguale allaEF, vna dieffe
| € maggiore.{ia maggiore la B C, fe cfler puod, & pongafila B H uguale allaEF*:
r&gi‘ungaﬁ A H.perchedunquelaB HévgualeallaEF, & laA BallaDE, Te
due A B. B H fono vguali alledue DE EF,I'vnaallaltra, & contengono glian
“golivguali,adunquelabafe AH cvgualeallabale' DF,& il triangolo ABH
- | vgualealtriangolo DEF, & gli altri angolid gli altri angoli, I'vno all'altro, a
| qualifono fottopoftiilati vgnali. Pangolo dunque BH A ¢ vguale all'angolo
| EFD .malangolo EF D ¢ vgualeallangolo B C A. adunque anchorI'angolo
. | BHA ¢ vgualealPangolo B C A . ondel’angolo eftcriore BH A del triangol_c? :
3 A H C ¢ vguale all'interiore, & oppofte B C A, che'non puo effere , & pero non
‘¢difirguale 1a B CallaEF, mavguale: & ¢la A Bvguale allaD E. onde le due
A B BCfonovgualialledue DE EF, I'vnaalfaltra, & contengono gliango
li vguali, & percio labafe A C ¢ vgualeallabafe D F, & il triangolo A BC al
triangolo D E F , & 'angolo rimanente B A C al rimanente EDF. adunque fe
| ductriangolihanno due angoli vguali d due angoli, I'vno all’altro , & valato v-
<~ ] guale ad vn lato, 6 che ¢ fra gli angoli vguali, 6 che ¢ fotropofto ad vnodegli|
| vgualiangoli, haueranno anchora gli altri lati vguali & gli altrilati, I'vne all'al-
Jstonac: 55| tr0 &l’.}ngo,lgrima'gqpt‘e vgualeal rimanente . 1l che bi(ogg:;y? dimoftrare .
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* Queflo theoremg i artibuife & Thalére coné dice Droclo, con Pt diEudeme. del. |

atafeimento, & wgudlitd & difugualica de triangoli tutto quello chefi potewa dire nell mfituiid.

i cemenerey btbgno mpostodale e dte ot cognenateputrt i
| clide de quadrilatert & principalmente de parallelograymis ragionandoin eme de tra

| percioche l quadrilateraf diide , come i & detiod fapra il paralllogramivio & prapes
& dinuouo il parallelogrammo in altre fpecie, & il trapezio fimilmente . ma perche il paral- |
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amma € ordinato per participatione dell vgualita , & il trapegio non ferua ne il medefi-
, u€'l fimile ordine;meritamentc ragiona prima de parallelogrammi , & infieme con quefl:
va confiderando il trapezio , percioche per lo fegamento de parallelogrammi appare Lorigine
- detrapezyj, come fi manifefler.d procedendo inanzi . ma perche altresi non @ poffibile che fi di-
ca cofa alcwma della conflruttione o vgnalita de parallelogrammi fenza confiderare le linee pa-
allele,conciofiacofa che come ancho appare da effo nome , il parallelogrammo fia quello chefi
| defirive da linee rette parallele pofle all’incontro : necefJariamente ba cominciato dalle paralle
| le, &7 procedmdo poco ananti viene a trattare de parallelogrammi, feruendofi di vn theorema
che ¢ inmezo fra la inflitutione clementare di quefti , & di quelli ,il quale pare che confideri
ywaccidente,che anmene alle parallele , & prima pone Porigine de parallegrammi, che ¢ tale
| [lelinee rette che conginngono le vguali , & parallele , anch’efle {ono vguali, &
- | ~parallcle] percioche in quefto fi confidera vn certo accidente delle veudl: , & parallele , &
| dal congiungimento diefle appare il parallelogrammo, c'ba i lati vguali , & paralleli pofti al-
| Fincontro. di qui dumque fi vede chiaramente,che € flato neceffario prima ragionar delle paral
| lele - ma bifogna fapere tre cofe , le quali principalmente fono nelle parallele ¢ le dichiarano,
| «& con ¢ffe i conuertono, ne [olo tutte tre infieme, ma ciaftuna prefr feparatamente dalle al-
| tre. vna € quefla, che fegando la linea retta le parallelesgli angoli alterni fono vguali fra loro.
Jaltra é che fegando la limearetta le parallele, gli angol: interiori fono vgualia due vetti . la
terza che [egando medefimamente la linea vetta le parallele, U angolo efleriore ¢ vguale all’in-
‘teriore, O oppoflo. & dimofirandofi ciaftuno di quefti accidenti, fi puo yeramente affermare
le linee cffere parallele. In queflomodo etiandio gli altri mathematici fogliono difputare delle
dmee, affignando I'accidente di ciafcuna fpetie , i come ba faito pollonio in ciafcuna delle li-
‘nee coniche , Nicomede nelle conchoidi , Hippia nelle quadyanti , & Perfeo nelle fPirici , per-
«cioche doppo Lorigine ; & nafcimento loro confiderato Paccidente che per fe flefJo, & pringi-
| palmente ¢ nelle linee, viene a conflituive ciafcuna [pecie, feparandola da tutte le altre. in que
flomede fimo modo Euclide ha inucfligato gli accidenti delle lince parallele,c tutto cio $°¢ ca-
uato da Proclo .
&8 * !
"% THEOREMA XVIIIL. RPROPOSITIONE XXVIIL
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‘Secadendo vna linea retta fopra due linee rette fa gliangoli
terni vguali fraloro , faranno le lineerette parallele.

alinearetta EF cadendo fopra le
| duelinee rette A B C D faccia §lx
angolialterni AEF EFD vguali fra

2

"o,
ot
\
S

(’,

7

loro. Dico lalinea retta A B eflere pa- A E / 2
rallelaalla CD. percioche fe non € pa- o
rallela,le AB CD prolungateo ver R ,

| fole partiBD, 6 verfole A C concor- € D

s ¥
nno infieme . prolunghinfi,& cona /
rrano infieme dalle parti B D nel rie vl
o G. 'angolodunque efteriore del triangolo G E F € maggiore dell’interio
oppofto E F G. ma¢ anchoravguale, il che non puo effere. adunque le
'C D prolongate non concorreranno dalle parti B D.fi dimoftrera parimen
non concorrerc dalle parti A C, & quelle, che non concorrano in alcuna delle
rti,fono parallele fra lg)ro. ondela A B € parallelaalla C D . fe dunque caden-

linea retta fopra duc lince retee fa gli angoli alterni vguali fra loro,faran
¢ rette parallele . il che bifognanadimoftrare.. - L 44
. A
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linea retra,fopra dué-Iin'ec-;mitﬁfé=gli;@‘g_g[i_ alterni ugualilAl

\
|

11 parallelo-
grammo ¢ or-
inaro . w
1 trapezio ¢
inordinato,

1l parallelo-
gramo ¢ quel
lo,che fi deleni
ueda linee rer=
tc parallle. |
1l nafcimento)
de paiallelo-

glamimi.

Tre cofe prin-
cipalmente fo
nu nelle paral-

icle.

Apollonio trat
ta delle lince
coniche.
Nicomededel
le conchoidi.
Hipjn'a delle
quadranti,

Peifeo delle

{pirici.

16.di quelto.

Diff.s.

terni




\ T terni chiama quegli angoli 5~che non fono pofli dalle mede

Pigliandofi
Ii angoli in

1 due dentro,o fuori,o I'vno dentro,&r Laltro fuori.fiano oltre a cio le linee retre AB CD fopra

(i modi, T'u- | Lis the non fono dalle medcfime parti, & che fono prefi folo dentro s quali ba chiamato alternis
Teh'de nehapre| duede quegli che fono dalle medefime partiy 0 amendue fi pigliano dentro , quali chiama vgua
{0 e folamere | J; 4 dye yetti ; 0 Uvno fi piglia fuori, & Ualtro dentro, qualt chiamavguali fialoro 5 gl altri

o. { A B cffer parallclaalla C D , percioche efiendo I'angolo E G B vgualeall'angolo |

DE GLI ELEM. DI EVCLID.

| fime parti,ne confeguétis ma fono diftinti dalla linea, che "
cade, effendo ['vno & L'altro dentro alle parallele. & fo e / ,
o differenti che vno ¢pofto difopra, l'altro di fotto, co- B, .t
me l“"’ ¢ffempio, ¢ffendole AE CD lmge rette, & ca- /

dendo fopra €ffe la linearetta EF, c{yzama gl angoli = E
AEF DFE,& CFEE BEF alterm, come quelli che T

ftamno con ordine alterno & commutato fecondo la pof: G

tione . Et ¢ da fapere che effendo taleil fito delle linee ,
rette 5 tutti gli accidentt fono feiper la dinifione . tre de quali folamente ba prefi il Geome-
tra, & tre ne ba lafciati. percioche 0 wero pigliaremo gli angoli dalle medefime parti 6 o,
(e dalle medefime, 0 amendue dentro alle linee rette, le quali dimoftra effer parallele , o amen
due fisoriy 0 L'vno dentro, & Ualtro fuori.ma fe non dalle medefime parti , fimilmente o amen

le quali caggia la linearetta E F>&r prolungbinfi alli punti H G. fe dunque dalle medefime par
“ti pigliaremo gli angoli ,0verogli porremo amendue dentro , come BEF, & E F D, 0 vero
AEF & E F C, 0 amendue fuori, cone HEB D F G, 0veroHE A CF G, 0 vnodentro,
& Laltro fuori, come HEE EF D, 0vero GFD FEB, 6 wero HE A EFC, 6 vero
GFEC AEF.percioche quefti in quattro modi fi pigliano ; ma [e non dalle medefime parti ;
0 vero amendue dentro,come AEF EFD 0 CFE FEB, o amendue fuori, come AE H
DFEG,0 HEB CF G,overolvnodentro & Laltro fuori, & qlfeﬂo altresi in quattromo

di,0vero AEH EFDovero HEB EFD 0 GFEC FEB 0 GFD F E A. piglian-
dofi dunque gli angoli in [ei modi, Euclide ne ha prefi tre modi Jolamente.vno é di quegli ango-

tre rimanenti ba lafciati,cioé quelliy a qualiin tutto feguitano le medefime cofe « fiano dalle me
defime parti amendue gliangoli HEE DF G fuori. Dico queftt effere vguali a dueretti.
perche langolo D F E ¢ vguale allangolo HEE & Vangolo BE F allangoloD F G . & fe |
gliangoli BEF EF D f[ono vguali a due retti, anchora gliangoliD F G HE B [aranno »-
guali a dueretti. fiano etiandio gli angoli AEH EF D nun dalle medefime parti ; I'vno de
quali fia fuori Laltro dentros anchora eff: fono vgualia dueretti , percioche cffendo Pangolo
AEH vgualeallangolo BEF , & gliangoi EEF EF D vgualia due retti s [aranno al-
tresi gli angoli AEH EFD wvguali a dueretti . fiano »ltimamente gliangoli AEH DF G
non dalle medefime parti , & amendue fuori . Dico che fono vguali fra loro, perche I'angolo
AEH é vguale all’angolo D E F, & Pangolo D F G all':zngolo EF C, & fono gl angoli BI_F
| £ F ¢ alterni fraloro wguali, faranno anchor gliangoli AEH D F G neccffariamente v-

gualifraloro . ' 010!

THEOREMA XIX. PROPOSITIONE XXVIII

- Secadendo vna linearetta fopra due linee rette fa I'angolo |
efteriore vguale all'interiore , & oppofto, & dalle medefime |
| parti, 0 vero gliinteriori , & dalle medefime parti vgualia due |
retti, lelinee rette faranno parallele fraloro. - i 3

e
<5

|  Cadendo fopra due linee rette AB C D lalincaretta EF faccia 'angolo fte |
| riore E G B vguale all'interiore & oppofto G HD, o vero gli angoli interiori, |
& dalle medefime parti BGH GH D uguali 4 due retti. Dicola linearetta |

D, & 'angolo E G B all'angolo A G H, fara anchor I'angolo A G Hvguale |-
ngolo GHD, & fono alterni.adunquela A B é parallelaalla CD. oltrea cio.
= | perche

B gl




NTIEYE RO PRIMOL 7O 21 g ¢
1 BGH GHD fono vgua | i
retei, & fons anchora gli angoliAGH | f
due rerti , faranno gli angoli { ‘
guali 4 gliangoli B G H 4 . : ;,
11l commune B G H. adun- ‘:
te A G H, ¢vgualealrimanen % OAsh e a BB o :'
s&fonoalterni. ondela AB fara € -8\ o :
allaCD. Sedunque cadendovna _ 0w I N | ?
2 fopra‘due linee rettefa Pangolo = hii - s P ;
mﬁnﬁm;m‘m , & oppofto, & dalle medefime parti, o.vero gli in- '
& dalle medefime parti vguali 4 due retei, le linee rette faranno parallele
o-ilchebifognava dimoftrare. -~ = L
I'L CQMMANDINO.
0 theorema € dimoftrato altramente da Ptolomeo , come dice Proclo . Quefto theo-!
PR 311> 29957 9rii] st oiallnd 01 anlde oot B oor g el =6 dimal
~ THEOREMA XX. PROPOSITIONE XXIX. ;n;‘;?c o]
g X M M oA 3 omeo .
* Cadendo vnalinearetta foprale linee rette parallele, fara gli
alternivguali fraloro ; & I'efteriore vguale all'interiore
ppofto , & dalle medefime parti, & gliinteriori, & dalle me
e parti vguali a due retti. .
foprale linee rette parallele A B |
ncarett2 EF . Dicochefaglian- z
ernt ACH GHD vguali fralo.
clefteriore E G B vguale all'interio- A \o ar
 oppofto, & dalle medefime parti. ST
li interiori, & dalle medefime . \ AR
[l GHD vguali 2 duc retri. e _'
cfe non ¢ vguale A GH i GHD, ° ,-H\ R
ard maggiore . fia maggiore s Y :
¢ percheI'angolo A GH ¢ mag- e S v ;
gqra'GHD,pox;gﬁﬁBQH Al | o :
liangoli dunque AGH B G H fono maggiori de gli angoliBGH | . .|
gliangoli AGH B G H fono vguali 4 due rerti. adunque gli angoli [f-% 3¢t
D fonominori didue rerti . & quelle lince rette , che da minori di (. Doft.
rolung no’x"ri‘inﬁﬁnitoi concorrono fra loro. onde le linee rette A B
: Efgr:loro CONCoOrreranno . manon ¢oncorrono , ponendofi pa- :
€ dunque I'angolo A G H difuguale al’angolo G H D.onde € necef e
‘ alc.maél’angoloACH {g ngualc all'angolo EdG'B, &peréan- |44 990
gualeaGH D, pongali BGH ¢ mmune . adunque gli angoli i Y
ﬁaliﬁwé%c?fﬁemé D:’m‘gii“angd‘l‘iﬁél; BoH [+ 4 v
i. adunque ctiandio BGH G H D faranno vguali i due |
dovnalinea rerea fopra le linee retee parallele fara gli angoli | -
0, &l'efteriore vguale all'interiore , gfn}ogofto,ﬁ le.m :
li interiori, & dalle medefime parti vgualid due retti . il che!
0o T I slalicre s A 3 A sl auransey :
A I ggist Shoil £ Sha g1} sy sisiisysg 19t
A ool AO susyisal slobks 4 3 @A thilsy




| fotele , & vnLemma.

|

terioriHEF D F E vgualia due retti,faramo le H K _C D parallele & la AE fega la HE.

DE GLI ELEM. DI EVCLID.
IL CoMMu N 3 i Miatines, oniol 6 At

Quéflo theorema ¢ome dice Proclo, fi conkerté con amendhe li precedenti & fa péfitione
cioche fi cercha in quelli, & le coft che in quelli fono date, bora propone di dimofirare. & que’
[a differenza delli connerfi non ¢ da tacere:; percioche tuttiquelli , the fi counertono ovno fi,
conuert ad vno, come il feflo al quinto , 6 vno A piks, come quefto che hara fi ¢ propofte s aliz:
recedenti , 0 piad »no, come poco doppo fard manifeflos: i O R1%)
uelle linee rette che da minor1 di due rétuifi ptolnngano ininfinito concors
rono fra loro 1.quefle ¢ il quinto poftulato. old qumta dimanda ; la _qua‘lizercbe noné cofi
chiata, & pare c’habbia bifogno de diroftratione, Proclo gindico;che int quefto modo fi doweffe:
dimofirare, mettendo innanz due cofe , ciod vn cevto Alfioma del. quale fi & Jerairo ancho Ark

T80y WS,
Sedaun puhto G brblunghfno ininfinito due linee rette, che facciano l’anéo-
lo, la diftanza loro auanza oghi finitagrandezza, - ;1 o oo U

k., LEMM A,
;-"\“ \I"r: "',‘I?"'~j" ‘ i ¥1$ ; i I N
_ Selalincarctta feghi vna delle parallele, fegherd anchor I'altra.
~ Suno lé p'urazelé AB LD, lalinearetta EF G

Jeghii ld .2 B. Dicola E F.G fegare anchor LaltraCD,. . "
percioche cffendo due lincerette BF F G,le qualidawn . 15
punto F fono prolungate in infinito , baneranno maggior \ '
diftanz di qual fi vogliagrandezza finita.onde anchora.. L -
fara maggiore di quella grandezza la quale € tanto, quz , ™G :
to & linternallo fra le parallele . perche dunque ladiftan —

Za di quefte linee ¢ maggiore che la diftanza delle fmral 2 Py : ‘

lele, l&linea veita F G feghera la CD.onde felalineares

ta feghi vna delle parallcle,feghera anchor Ualira , : 211308 F4)

Dimoftrato quefto, fi dimofirera confeguentemente quello che [i & propofte , Siano due linee

rette AB CD ¢ caggia fopraeffelalmeavetta E F, la quale faccia gl angoli B E F DFE |

minori di due retti » Dico le linee rette concorrere fraloro i :
o ‘Q :lA\i : i_'-

da quelle parti  oue fono gli angoli minori di die retti; per
D

e
5

B

PTG B . )

cioche effendo gli angoli BEF D F E minoridi-dueret-
tiy ;{'a%ola HEB vgualeall'eccefo di duevetti s &

thifi la H E nel punto K , onde perche lalmearetta &

e fopra le reteelinee HK C D , & fagliangol in-

adunque fegherd anchora L'altra C D per lo precedentt lemmay & concorreranno fra lorode.
meerctteAE D daquelleparti , nelle quali fono gli angoliminori di due retsi « il che bifos
EENe HEARBREhE - sEpliviigs I8 B8 D oopon (PR S 2 e uge Lo ol 98 H 1oy
~ THEOREMA XKL PROPOSITIONE XXX |
?r!!h ‘1‘;‘:.“):':"\:1{4; IR A T3 Jv \.x ._H" 115 =uen ’ g # 5-_." :"_-7{' a5 ‘,:
@gl‘fﬂﬁmnk@ﬁn@m&h alla medefima retta linea, fa~ |
ranndafchefialoroparallele. |

539 S SVHRRRH-L TR TN - iaaborm oliah 8 droa Y Bg (A YRR S i (|
_ Sianoamenducle AB CD paralleleallaEF. Dicoanchorla&Balla CDefs |

parallela.caggia fopra effe 1a linea retta G K.& perche foprale lince rette pa-, |
A B EF cadclalinearetta GK, langolo AGH ¢ vguale allangolo GHES |




che fopra le linee recce parallele EF
D cadelalifica retca GK, langole! GHE 0/ 1/ 100 117y
pale allangolo GK D . &fi ¢ dimoftrato /
o |AGH uguale allangolo GHF. ' A | &/
pc anchor I'angolo A G K (ara vguale oA / 2t Eoind
g0 G%i&?ﬁﬁ alterni. ondelaAB B ‘Jxlb_ﬁ‘ 2BUD §R 0T
arallelaalla C D . & perd quelle lineeche - 1] ey 1{7/ olooneils ish
fono parallele alla medefima linearetta, fa- e D
ranno anche parallele fra loro. il chcbiﬁ)‘g",ria_' LE ‘(/ IA olognsr Be e

Y
(S g -

- uadail Oftf'al'ec A G ug LU i

B

SIS ORI
3% o oub iz sIsushersiis ({0 A 300"
JUA GAD Hilagro {
| i A3 ADY JXdA
| Quellelince che fono parallele all::ii.;lmfcd“e”fimﬁfx(c':tt:;t_hnca‘fﬁ‘rrgjnﬁp‘gnp};g fralo-
" | roparallele ] quefto noné vero in tutti l{ r_;'jkq:’i s come dice Proclo, perche quelle ohe fo-

3 {'iiq-goppic della medefima non_[ono anche ﬁfﬁ'{g);d"q(:szié,,.né quelle che ;’ )
1 - vnamedefima fono fefquialtere fra loro.mapare che plfb’uij_x{ggg in quelle fole che fi conuer-

5 %ﬁim{am‘me, come nella vgua.lita‘,jb}nig'l,iqh@,iﬂeyt,itg;.(r 'ufgl{fi:’lzb/‘)ft,ione parallela, per

1L coMMANDINOL

| ehequella che ¢ parallela alla"parallela, ¢ paraliela anchor ¢ffa, come etiandio qutllg;{ég
- | Ygualeallvguale é anche effo vguale , & quello che e fimile al ﬁgule ancheffo fimileagors.
N RO ehe T vifperta delie parallele fra loro ia g fomighinza dapgfiione, . 11 1\
MWD A Sl BT R A 5 %0 B 050 B (1 ile yig o} EDR
|9 rrRosLEMA x.|PROPOSITIONE XxRE.
MR flobn o aulgag elemnsiil. nuylad ib Y100 o ologpis Teunnal s 2793
| Pervnpunto dato tirare vnalincaretta, parallela ad vna data
m*j fgﬂahnea. Sistiiomib susaoolid oda k. 1sesy 2 § usped

e |8

S'xg il dafo punto A , ladataretta linea B C.
bifogna per lo punto-@A iriré vita tinéa pecO O 1 F

taparallelaalla B C. piglifi nella B C qual fi vo-

g@nmmﬁ\gi’ungaﬁw‘p;b& riella litiea'ree = 1\
) A &nel punto inefla Avconftituifcafi Pan- " 1 A
goloD A Evgualeallangolo A D € ;& perdi - Booo Bb omein € o
ritto'allaB'A prolunghifilalinea retta A . perche dunqueltdlineatetraA D'ca’
 dendo fopraile due linec rette B C EFfa ghi anigoli alterni EADYA D C vgua-'
lifraloro ara IaE Fparallelz alla B'C\ adutigile-per lo dato punto’ A fi € tirata’
lalinearetta E A F, parallela alla retralinea B'C\'il'¢he bifognana fares -+ 0 <)

Ny 4 . i . . - s T . \ : AR
oaRaiR e obieas) fivosRttie & kb §) duostmamil drmwe o § iy Nolwmiw g iy siddnd
s b shits sTSE 20 @ MM DO PUPTAR 9 W Curiionuh ciind slunp

1

1
orinh lasnana o @

to problema c'infegni L'origine <& nafcimento delle parallele. ma bifogna pigliare il punto
wori della linea rettaydi modo che la linea vetta tirata da un punto ad effa faccia l'ango-
amente niun'dlmr,ﬁ,gptrd tirare fuor che lagia detta. ma Jono differenti per lo punto

linea retta, per ¢ffo fi dice tirarfi, come bora nelle parallele.
0 > o

Llinea retta parallela ad una datarettalinea] & ¢
0 ma_data Jinea retta tiraye due o piu perpendicola
iu parallele alla data-bi ta; percio

0, che € in conueniente

[ perundate p

riy cofineper [

due o

RS T TR T

om0 [efquialere di |

Rpohn ohemild - omn sDY ounammnos 1) 5uh abo st 3ty W viingas ong shre assteyds oflpup | |

un'pes datd tirdes dnalineareted parallela aduna data rettaiineaJpars the |

% dal punto dato tirareuma linea retta, percioche ?qando il punto € principio della linea |
i zéﬁ%ar, daeffo ﬂ;:‘m‘i come nel problema [ {opra ladata retta linea inﬁ}u’ta
che non € in effa tirare una linea retta perpendiculare] ma guandoil pun |

enon € poffibile dal me |
) jp.lf itefs |

S
g.
4
=
3

.
- —

 detto punt

R




I'antece-
dente .

ﬂ.

19. dlguc!to. |

| prolunghifincl punto D. Dico I'angolo clie

Lofbondh it

oflsupib. Tf

!

1 wany ol

hql b Z.ng
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Q3 i.‘r".~"/,-(‘ll'

Eango}b efteriore di cxafcuh triangolo - w@luugandoﬁ wﬁla
to ¢ vguale allidue mterlon,& eppofh ,,& 1 tte angolx uuémm

deltnangolo fonovgualiadueretti. v fr. o nt

i :'M,.r'.._: . _I=,‘ £ 0O ."y

Siail triangolo ABC & un lato di c(‘{’oﬁd" Ao

riore ACD effere uguale alli duc interiori &
oppofti CAB ABC, &tre an«ql interiori
A BC BCA CAB"del mangoro effere
uali d due retti . tirifi per lo punto C la,

’C Parallela Jffa1inea tetta AB. & perchela
‘B ¢ parallefa‘alla C E,& in efic cade la CEAC
gl?:m olialterniBAC AC lifoho ugu:i- '

11'frd) Po"éltrciaoperchcl B S pRp B

‘ }éMaUzCE & in cffe ¢idela Ignca rCttaBD Pangolo c{}cnore E CD éu,

all"figetiore, & opp oﬂ:’o ABC ,&fié dxmol}ratol angolo A CE ugualca lap |
golo B A C.onde uit o l'cﬁcno:c angolo ACD ¢ u,gqalc alliduci interiori, &
oppoftiB A'C A BC.pongafi ACB commune. adunquc gli angoli A ch |
A C B f{onou lyxlmfh/:rcl\ BC BCA. CAB.magliang hACD ACBfo-
no ugual’iid e’rettl onde anchor A CB CBA C i(a aranno lmuah a due

retti, adunque I’ ang olocﬂcnorcd:c:afcun triangolo prolun ando[' un Jato €
' ‘El Z,Ue f'htét . g

éalli fori 'y & oppofti; & itre angolr interiori del n'rzmgolo ono

uguahaduc retti. il che bifograna dimoftrare.  Baailg1is
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.Quamo mancaiiael deamo fe fio - decimg fettimo thearematito agginngein qnq{lo,aomc
nota Proclo , perciochenon Jolo da queflo ‘imparano angolo lieviore di ogni vriangolo wffer
maggiove di ciaftuno degli mteriori & oppofti, ma anchor quanto fig maggiores parebesffendo
ugyake ad gimenduadmaggiore, the lyno di due del vimanente: ne per meo-di quefioiconofce
'moﬁilamyzg duequalifi fiano angoli del sriangolo ¢ffen minori di-due rersi.» ma guanto fiao
gy méﬁid vimaneyte delli tre.. qmllf,adunzucrfurw iin v eer 0 modo theor emi,ind et
t1, ma queflo havecatoad anendue il termine della-fcienza, di quel ‘theoremaihe:ilriangold
habbia gl angol: i interiori uguali a due retti, l'inuentione fi da a 'Pztbagorza [econdo Endemo.
quale hanno dimofirato in altro modoy, comedice, Procla, che dimofira anche due conuerfi di
quefto theorema. onde puo apparere in che modo due i conuertano con uno . effendo adunque |

i chiaro per mm‘f,@goh mtgnm del ;nqgoloﬂm ygualia due romﬁ eapertaiafira
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| Qaanonperla giuale tronaremo ancbor angoli dell’altre ﬁ urea qumm reter fiano ugnall.l
w 1 t:me d,;’;g yadzdatere, qﬁm}ﬂehtﬁe ‘é‘ alt%&cbefeguoho ﬁnde prima é da [apere che ogrw AR
4 il fo inea fi rljblue m triangoli, percioche il triangolo ¢ principio d’ogni conflitutione, o |OBR i“'i

A ’ triangoli che dhoiﬁkmuﬂea: propriy latiscome fela figura habbia qua, ?‘:tll:xl:? : e
| ?gm latiy lnﬁn‘dumrwngoﬁ fe cinque; in m » Je e, in quattro, &r cofi le rimanenti . & §oh che ('onp

| o gﬂﬁ‘ teriori di' ciaftun riangologuali d " due retti il numero deriangoli , de, | “i “"‘ﬂ°h§
| ofto ¢ ﬁgum,do iato ne dara la moltitudinie de retti , & quali detta fig wral |

Z:Eh an oﬂ Wa om{e ogni gr‘ﬁ’aqmidhlhtera effendo compofia b due imngohba gizl i
! wgol, 7gm.i-}qtmtro retti, e ogni ﬁgura qumquelatera ha gli angol: 'ﬁzudlz a [feirettiy &r|
i mummmez medefimo modo . ma ¢ da fdpere anchor quefto [Qgﬂlﬁ‘g&faprolun-
gatovna volta ciafcuno de {uoi lati hauere gliangoli che fi conltituifcone di fuo[ !
ri vguall a quattro retti P i che noz dimoftraremo cosi. {

1 ntn' 1\..' ',":-'_‘:lin s
Sia 1ftrlangolo ABC, & prolung?un{l ila
| j‘ ti A,B B C CA;lhpunu ])EF -Dico gli

| ;

{

'»

‘F A CE, ¢hefono con-'

i l_htum dl Fuon effercvgnali  quattro recgi.

Piglifi dentro al triangolo qual i voglia punto Gy

| & giunganfi G A GB G Cu faramip tutei glian= | O ..

goh detriangoli AGB BGC (Gt ngmlui JE&T 1815 o

retti . maanchor gli‘angoli ¢BA €BD BAC
BAF ACB ACE, fono vgualld Jeirerti- adsn. .

que gl angoli di detti triangoli foho wgualia ghian- .-

| goliCB A CBD B AC BAF:UACE ACE.

| tragganfi i communi C B A EA Cl oA CB, adyn-

| queirimanenti éhe [i fanno nel pinto G fono vguali & gl: angalx conﬂztmt: ﬁmn della figura.

| magli angoli nel punto G [ono wguali'a.quartro récti. adunque anchor gliangoli che fono confti | Corollasio

wuiti fuort della fignva ciod! C B Bl B A Foud € E; furannowguali a quattro'rettiv il che bifo- |dellars.

gnaua dimoftrare . nelmedefimo-modo xlnpaﬂrermo dncbonwue altre ﬁgure s che gh angoh

gonflitwiti|fuor: discffe ﬁmo ‘»gudz mqmmmh- Y

Solemmy 5 JA o3sl i 194 %.; 530

TﬁtO%EMA xxm “PZROPOSITiONE xxx:n

Qxeﬂe lince rette che congiungonolevguali & para]lele dal

le‘medcﬁme pam,anchoreﬁe fono vguah & parallele
ST R R Y
 Siano yeualiy ’&’paz’alle]e AB CDy, &lclmec' ) 2 Choan sliz ey

| retee Aé‘*’BDIﬁ‘ congiungano dalle medefime - o 6 :

] ﬁmum% lealC B Dcﬂ'ci-e &gdah & parallele.

| glungafi B C. & perchela A B € parall¢laalla CD,

| &cadc in cfle la B C, gli angoli altermAB C
~ | BC D fono vguali. olgrqulqp&rchcla AB ¢v--,
1 guale allaC D, &laB Ccommune, le due AB ‘
: Cf'now ual;l\l lle due BC CD: &I'angolo £ n |

\ a - | GRS s
oloBCD ‘adunquelaba- - 3 HMNOSR IR - st
"mﬁ‘év a{(eiﬂhl;g eBD; &il triangolo A B C al thangoloBCb &gll 3,, 445@8&;_

DIL | i fono'
%@ﬁ%ﬁﬂr tali . ond.

gualralh rxmincnu I'vno all'altro , 4 quali fi fottopongo- | %

golo A CBé¢ vguale alI’ ango!o C ED & pcrchpc ncg]le } R |
ag‘rétt'eAC B! czdcﬁdo lalinea retta BC fagli ansoh alterni. ACB {
‘%5 fraloro, 12 A C ¢ parallélaalla BDY: & fi ¢ * dimoftratavguale ad 7. ilquclh f
% quelle linéc r‘é:t& ¢ congiungono 16 vauali & § ‘aranclé alle &i’&.‘ {1 e aal

g éﬂ‘bfo -Rm‘a’l!elc il che iFOOhaUadlmoﬁrarc 4| “””‘jl}
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~— DE GLI ELEM. DY EVCLID.

. |- de parallele, F:rqb.egare che dica un’ accidente de limee rerte yguali, < parallele,r pianamé
| giafia conflituito il parallelogrammo, confidera qual.cofe per fe fiefJe in cofi farti fpacif fi tro=

QG0 1 o153 N o T 9

| fra loro uguali, & il diametro gli fega per mezow =+

| perchela A C é parallclaalla B D, & in offe'cade la BC,
| ghangolialterni A CB C B D fono ugualifraloro.fo ¢

'mo A CD B. il che bifognana

! mentione in chemedo chiamiamo amendue quefli , quando pantiremo il quefito, quale ha una,

| dimoftrano umucrl[alr'rg_m;c, a[h:"i'm;:{z'umuerﬁ?mm_te, perc

R & SRS W - ===
‘\.\\\'.," t 3

e i e R T
as _Quéﬂo t_béérginadic,ehdﬁb_gﬂ?xe' come cp;d?}iéﬁ_dé{i;{c:;r‘:ﬁ:iéra}ionc de paxallelogrm, &
te ne infegna origine & nafcimento de parallelogrami, percioche il parallelogramo fi fa dalle
uguali, & parallele, che fono da principia tivate , & da quelle lince rette che le congiungono,
le quali anche dimoftra ef[ere uguali, & parallele-il perche quello che fubito fegue , come f¢

i

uino. ma quanta diligenza [i fia pofta in quefta. propofitione molto accortamente I'hanotato
THEOREMA XXIIIL PROPOSITIONE XXXIIIL

De fpacij parallelogramfni ] Ia'tlil',‘ &' glxangoh /p”ppol’cx fono
7 it 113k

Siail parallelogrammo A C D Bjil ¢cnidiametrofia '+ o
B C. Dico i lati oppofti del parallelogrammo ACDB, : :
& gli angolieflerc uguali fraloro, & il diamettoBCfe « A_ . .B.
gargliper mezo,percioche eflendola A B parallelaalta b |
C D, & cadendon cfie lalincarerta B C, gliangolial-
terni ABC B CD fono uguali fra loro .{fimilmente

3
D )
no adunque dactriangoli. AB C: C B D, :che hanno gy At s PR
-dueangoli A BC B C Awugualiddue angoli BC D CB D, l'uno all'altro, &
unlato nguale ad nnlato ; che éfra gliangoli uguali, commune ad amendue
B C.adunque hauerano anchora i lati rimmanenti uguali alli rimanentiy Fun all’al
tro,& Pangolo rimanente uguale al rimanente ; & percio il lato AB ¢ uguale al
lato CD,&illato A C3 y&l'angojo, B A Cuguale allangolo B D C.& per
che l‘.’ih}?g'olb'ﬁ BC éhghgﬂll’ahgo)go L CD, & l’:%ngolo(~ rl}?{gD all'angolo }\)C
 , fard tutto 'angolo A B D ugunaledrutto A C D, & fi ¢ dimoftrate Pangolo
A € ugualé¢all'angolo B D'C". adunque dé'fpacij parallelogranimtilary, & gli,
angoli oppoftifono uguali fra loro.dicodnchoraildiametro fegargli pér mezo,
percioche effendo]a A" B agualealla CD, &la B C commung,leducAB B C
fonouguali alle due D C C B, una all’alrra, & Yangolo A B Cuguale all'ango-
loBCD, & pero labafe A C ¢ ugualc allabafe D B, &iltriangolo:A B C ugua,
| le al triangole B C D . adunqueil diametro B.C {ega per mezo il jparallelogram, |
dimoftrare,; ;. , 19035 ) & Aesauie
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De theoremi, come dice Proclo, altri fono yn?né;ﬁ;li, altri ?yopv miiugrjf;a‘l;‘,.:cﬁj ;_bo;/! farév‘no\‘
parte uninerfale, & Laltra parte non uninerfale, & beneh "agjﬁwi theorema forfe poteffe pa-,
rere uniuerfale, & tutto quello che yien dimoflrato da Euc ide effer tale(fi come anchor al pre,
| fente non folo Bhgiiere i lat: & gligpgol; oppolliygual s perche [i dica wniuerfalmente de tui,
' ti i parallelogrammi, ma.anche U digmerro fegérg{; per m’g@ryergtaﬁm&mq dicomo che aleri fi,
wer almente, perclye in aliro moda i coftiona chiama-

remmerfile gielocheporgeil werod i el delle gugh f e, & o odop

. . TG el Tty vk 4 e
 quello che comprende ogni cofasnella quale [i confidera il medefimo accidente.percioche uniuer
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| Saicrrai; ¢ vhimerale aivresi guello che ciafeun triangolo ba rre
i Mﬁmﬂiﬁipalﬁzeme del triangolo , che ha tre angoli vguali i dueetti , & [econdo
| pninerfale , che habbiailati & gli ahgoli oppofti vguali , effendo folamente né parallelogram
| mi.ma

| detuete le cofe , nelle quali ﬁ confidera quefto accidente,
i paiono le prime notitie de cofi fatte cofe effer piu particolari , ma procedute che

i ”;',,,T,ﬁ,[g, per ¢ffere fenza nome il commune, nel guale prima confifle quetlo accidente, per-

T .

| dePangolo o B € all’angolo A D €, angolo B A D all an
| goloBCD . Dicoil quadrilatero ABCD cffer parallelo-

| allaD C>&laAD allaBCyledne DA A B fono vguali

_LIBRO PRIMO. o

o che ceafeun equicrireha tre angoli ngwali 4 due rettt , ¢[fendo vero in t‘ntﬁ?ﬁ.--

¢ real TREC0 DT eI o angoli vguali a due vetti
do tutte le cofe nelle quali quefio per [¢ fieffo fi trowa . la onde diremo cid dimo..

‘gaeflo fignificato chede tbédramif&lﬁ‘i fomo vrinerfali,altri non vrinerfali , diciamo il prefen-
éorema banere vno de quefit: vninerfale , & laltro non vninerfale , percioche queflo ¢
.7:4;-/10 che il diametro feghi per mezo il [patio , non ¢ vrinerfale, perche non compren
tronandofi anchora ne cerchi ¢ elli-

2 [ fiano

auanti comprendere il tutto , perc_be hauendo gli antichi confiderato il diametro fegare per
mezo il cerchio , & la ellipfe, & i parallelogrammo , hanno poi in quefli confiderato un com-
e . € come dice Ariflotiley s"inganna colui che dimoftra quello che non ¢ vhnerfale come

‘cleche quel che fia commumne a numeri a grandezze a motiy & 4 fuoni , ne quali la proportio

L’haver tian
oli uguali
ue et i di

moftra prinj

palmente del
uiangolo.

Che'l diames
o lcgh! pd
mezoxlqnaé
non auuiene
{olamente pas
rallclogrammi
Ima a cerchu,
| ellipfi «

‘Quel che fia

me permutatas non fi puo dire : & oltre a cié difficilmente fi puo dive quel che fia comme 4 cer
ehis ellipfis & parallelogramimi, che vna figura é rettilinea, Paltva civculare, & lu terza mi-
fla la onde giudichiamo dimofirare vniuerfalmente quello che dimofira ogni parallelogrammo
- effer fegato per mezo dal diamerr0, perche non veggiamo il commmune , per cagione del quale
: €wero. non € dunque cio in tal modo vuinerfile, ne parallelogrammi per lacagione gia
dettzs tha € bene vninerfule quello, che ogni parallelogrammo babbia i lati , & gli angoli op-
.rﬂi“ighali,perciocbe [e fia propofta alcuna figura che babbia i lati, ¢ oli angoli oppofli vgua
iy quefta fi dirhofirera effer parallelogrammo . cofi firine Proclo : & il conuerfo di queflo
theorema inquanto appartiene alla prima parte, ¢ tale .
‘Ogni quadrilatero che hailati,& gliangoli oppo
ftinguali ¢ parallelogrammo
- Siail quadrilatero A B € D che habbiail lato 1 B vgua
Aealdato B € ; & il lato o4 D al lato BC, & parimente veua

grammo . tirifi il diametro £D . & perche la A B € vguale =
‘alledre BC €D ;& contengono gli angoli vguali ; & la - :
bafe B Dié commune ad amendue . il triangolo dunque A B D fara vguale d C D B , & gli al-
tri angoli a gli altriangoli, cioé I'angolo A B D all'angolo C D B 5 & ['angolo A D B all’ango
lo € B D , the fono alterni. adunque la A B ¢ parallela alla D C, & la A D alla B Cy & perd
ABCD ¢ parallelogrammo . il che bifognaua dimofirare . '
1L conuerfo poi che apparticne alla feconda parte, fara tale. FOgni quadrilatero,che &
fegato per mezo da amendue li diametri € parallelogranimo . (il che noi poco dop-
po dimoflreremo . A ¥
THEOREMA XXV. PROPOSITIONE XXXV.

I parallelogrammi conftituiti nella medefima bafe & nelle

~medefime parallele,fono fraloro vguali

- nellamedefimabafe B C, & nelle medefime
| parallcle AF B C. Dico il parallelogram-
| mo A B CD cflere vguale al parallelogram
| moEB CF. percioche effendo A B CD pa-
| rallelogrammo, la A 1 € vgualealla BC, &

Siano i paraliclogrammi AB CD EBCF
A

er lamedefima ragione laE F € vguale alla
»ondela A D fard vguale alla EF ,&la

i

commnne a
\cerchi; & ellis
i & parallelo
grammi diff-
almente fi
| puodire.

omune.adunqute tuttala AE € ugnale

)F.&¢la ABvgualgallaDCon ., . . .
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DE GLI ELEM. DI EVCLID.

L

Theoremi lo-
{cabi & hon lo-
ali

$Luogo ¢ firo
della linca & |

della {uperfi-

il
cidente .

Linee piane”
folide .
De theoremt

piano, alm {o
lido .
Theoremi fo-
lxi_cu' bol

’h ae
linav;;;ida i
Theoremi lo-
cali, & piani
nelle linee ret~
te.
Theoremi lo-
cali , & piani
nelle circonfe-
renze .
Theoremi
chiamati am-
mirabili appo

ci.
La ugualia,
& difugualira
de gli angoli
hanao gran

fcere o (qema~

rei par

tij.

'?éle duecE A A

locali alti ha-
4 no il luogo

1i mathemai-

forza ad accre-

| ma ha piu cafi : perche overo il lato B E fega C D, & nonlo

{ latoBE [ega il lato CD . mafe E caggiafra A D , argu-

| lealla A F, per effere Pvna & Laltra wguale alla B C,trat-

| tala commune ED , [ara la rimanente A E vguale alla vi-
| manente D F: & éla D C vgualealla A B . onde le due :
| £D D C fono vguali alle dac E A 4 B : & contengono gl angoli vguali. adunque

B {ono vguali alledueFD DC »lunaallaltra, & Fangolo FDC -
wvguale all'angoio E A B, I'efteriore ali'interiore. Ja bafe dunque E B ¢ vguale al-
JabafeF C,& il triangolo E A B uguale altriangolo FD C. traggafiil commu-
neDGE. farail rimanente trapezio A BGD uguale al rimanente EG CF,
pongafiil triangolo G B € commune . adunque tutto il parallelogrammo A B
CD fardvguale i tutto il parallclogrammo E B CF, & perci6 i parallelogram-

| mi conftituiti nella medefimabale , & nelle medefime parallele fono fraloro u-

guali . 1l che bifognaua dimoftrare .

I'L COMMUNDINO.

~ Come de theoremi, fecondo Proclo,dicenamo altri effere vniuerfaliy altri particolari, & co
me dinidendo quefli foggisngeuamo altri efferc femplici, altri compofti, & dimoflranamo quel
che foffe ciafcimo d: effi, coft bora fecondo v'altra difintione , altri diciamo effer locali y altri
non locali. chiamo locali quelli a quali anienc il medefimo accidente in tutto vn certo luogo
& luogo chiamo il firo della linea , <& della fuperficie , il quale fa vn medefino accidente ,
conciofiacofa che de locali altri fi conflituifcono nelle lince , altri nelie [uperficie. & perche del .
le lince altre fono pianc, cltre folide , & le piane fno quelle , delle quali € vna fempliceintells |
- genza nel piano, come dellaretta : & le folide quelle, l'origine delle quali appare dan certo
 Jegamento dell figura [olida , come della belica cylindrica, &~ delle linee coniche; direi anche
di quei theorema locali che (i conflituifcono nelle linee, altri bauereil luogo piano. altrifolide.
il prefente dunqgue theorema € locale &~ locale nelle linee, & piana, percioche tutto lo fpatio
mterpoflo fra le parallele ¢ nogo de parallelogrammi conflituiti nella medefima bafe, quali
‘ Euclide dimofira etiando cffere uguali fra loro. ma di quei theoremi che fono chiamati folidi
 Peffempio fia tale. [1 parallelogrammi, che fi defcrinono nelle afymproti & hypez-
bola (gno vguali ] perche & manifefto che la hyperbola é linea folida , effendo vna delle fer-
tioni coniche, <~ ragionandofi al prefente de rettilinei pone i theoremi locali & piant nelle fi-
neerette . manel terzo libro trattandofi de cerchi , & laro accidenti ragionera anche de theo -
remi locali, & piant , che fi conflituifcona nelle circonferenze , come € quello dune dice (Nel
cerchio gliangoli che fono nella medefima portione fono vguali fra loro &
quello TGli angoli nel mezo cerchio fono rett1] percioche [e nella circonferenza fiano
conflituiti infinit: angoli flando lamedefima bafe , tutti fi dimoftreramno vguali, & quell: pro
portionalmente rifpondono a trianguli, & parallelogrammi,che fono nellamedefima bafe , &
nelle medefime parallele . le _@eﬁe dimque de theoremt feguenti
appo gli antichi mathematici € chiamata locale . fono oltre a cid
quefti theorem: del numero di quelliyche nelle difcipline mathema
tiche i chiamano ammirabili, percioche fubico f; merauiglia il wol
goscome [tandolamedefima bafe lalonghezza moltiplicata non di
feruggalugualita de [patyy , conciofiacofa che quanto prolunghia
mo le parallelestanto fi accrefcapole hmghez ze de parallelogram
7. & & da [apere che Lugualita o difugualita de gli angoli hanno
gran forzaad accrefcere o [cemare i [patij, perche quanto pis di-
Juguali faremo gl angoli, tanto piss werremo & fcemare il fpatuo,
Je fialamedefima lunghezza , & larghezza. queflo theore

Jega > & fe non lo fega, 6 vero E cade fra oA D, 6 veroin
D. ma Euclide ba eletto vn cafo piudifficile , cioé quando il

menteremo in quefla forma. percioche effendo la a D vgua

A€l
la,b{t[g
FC §
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- TLIBRO PRIMO.
FC ¢ wguale alla bafe EB:cy il triangelo FDC al triangolo E_AB.agginngaft il trapezio cmune
| EBCD. fara tutto il parallelogrammo A B C D vguale a tutto- il parallelogrammio EBC F.
mafeE ;aggizﬁij;dimpﬂrerm%:ﬁrnmail triangolo FDC vgiale al triangolo DAB. la on

| deaggiunto il triangolo DB C co
| 4BCD 7gyal¢ a tlgt“\ro’l parallelogrammo D B CF , ¢ciod E Bvgualea CF. ‘ i
Viise

@O

THEOREMA XXVI PROPOSITIONE XXX

' Iparallelogrammi conftituiti nelle vgual bafi &nelle medefi
me parallele fono vguali fraloro . ‘ ) dsbstlzszo sm

. _'Sianoi parallelogrammi 'A'B'C D
| EEGH conftituiti nelle baffvgua-

.' t A H 4 prii=s E 11f :yi ' '_\ ; .: 4 >
f-]iuBf'G'lFG"’ & ‘nclfc 'mcde{ifﬁé paral- ol oy j \ .
lele AH B G, Dicoil paraliclogram- R A
' mio A B C D'eflere'vguale al parillelo- /\ /\ R
LS T 3

grammo EF GH. congiunganfi BE
'CH. &perchela B CévgualeallaFG,
‘&laF Galla EH, fard anchorla BC
\vguale allaE H: & fono parallele, &
'BE C Hle congiungono . maquelle,
che congiungono le vguali,& parallele
li, & parallele, adunquele E D C A fono, vguali, & parallele.onde EBCHe¢
parallelogrammo , & vguale al parallelogrammo A B C D,perche hila medefi-
‘ma bafe B C; & ¢ conftituito nellc medefime parallele BC A D . per la medefi-

'ma ragione il parallelogrammo E F GH ¢ vgualeal medefimo parallelogram-

G

mo EF G-H.adunque i parallelogrammj.conftituitinelle vgual bafi, & nell¢ me
defime parallele fono vguali fra Toro . il che bifognaua dimoftrare. -

IL COMMUNDINO.:C

1l precedente theorema pigliana le medefime bafi, & quefto -
levguali . ma Ueffere nelle medefime parallele, ¢ ad amendue

- commune. bifogna dunque che non caggiano ne dentro delle fog-

| gette parallele, ne fuori, percioche i parallelogrammi (i dicono |
¢ffere nelle med;ﬁme_ parallele , quando le bafi loro s & lart

 che fono oppofti 1 adattano alle medefime parallele . I cafi di

| quefto fonomolti , perche o le bafi fono intutto feparate o fi
\tbccano 5 0 ‘vero banno.commune qualche parte , commmnque i
fiano i lati che fona’ oppofti alle bafi' . & benche Proclo dica Fu-
' \clide hauer farta la'dimoflratione del theorema, pigliando la ba
e [eparata; hientedimeno 4 me'pare che'la dimoftratione Chab=
biamo conttenga a-tutti i caft, dimodo che etiandio da queflo luo -

’ 4§
IyHEda
R

0

20 fi pudscomprendere ledimoftration: di Euclide effer ftate'da !
(Theone ridutte inmiglior forma .« - 1 1 Lol il s A dlofpeiiiln
i Bugnaotid odo it - ilsupu onel ool &1 sivilataq smidelom SHSATS 113 4 ik !

THEOREMA XXVIL Wisfiiomis

PROPOSITIO. XXXVII.

O ¥ TV RS YOWMC0 D

1 conftituiti nella medefima bafe,& nelle medefime

3

onovgualifraloros oo o o

e s i

oA
{4

une all’vio & all'altro , fard tuttoil parallclegrammo | -

dalle medefime parti,anch’efle fono vgua: |

'moE B CH, & pero il parallelogrammo A B C D fara vguale al parallelogram |

33 di quefto.

per Pantece-
dente. :

Quali pamlle‘
logtammi fia

. |no nelle mede

fime parallele.|

Axn» .

I cafi di que-
{to theorema.

o
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triancoli loca-

r’aﬂ‘l prrad 1
wiahgoli nel
« medefing .

fiano.
!
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31.di quefto .

=upth e |

36. di quefto.

!

34. diquefto.
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i i Siano

| nellebafiugualiB C E F, & nelle
' medcfime parallele BF A D\ Dicoil ' v

Ttriangoli ABC DB C nella me-
defimabafe B C, & nclle medefime parallele: g0 40
AD B C. Dicoil triangolo A'B C effere. . X7
uguale al triangolo DBC. prolunghifila AD .\
dall’una & 'altra parte ne punti EF. & per
Btirifila BE parallela allaCA, & per Cla
CF paralllea.t!atB D .-adunqueé parallelo- '/ ©
grammo I'uno & laltroEBC A DBCF. &
1l parallelogrammo‘EBqCA c ugualeal Pa- .. i o el
rallelogrammo D B CF, perche fono nella medefima bafe B €, & nelle medefi-
me parallele BC EF: &iltriangolo A B C¢lameéra del parailelogrammo EB
C A, conciofiacofa che il diametro A B lo feghi per mezo: & il triangolo D B.C

¢ lameta del parallelogrammoD B CF, {egandolo per mezo il diametro D C § |
& quelle cofe che fono lametd delle uguali, {ono anche uguali;f_ra loro. il trian- |
golo dunque ABC ¢ uguale al triangolo DBC. ondei triangolionftituiti nella: |
no uguali fraloro .1l che bifogna- |

medefima bafe & nelle medefime parallele {o
ua dimoftrare. .3

s i it :
a8 "3 1 <O
1

IL-COMMANDTINO.

Sono anche quefli theoremi de triammgoli che nella medefima, o nelle ngual bafs , & nelle'

i nelle lince,& | 77edefime par allele fz conflituifcono; localisc locali nelle limee ¢ piant, & [i dicono i triangoli
piani " | effere nellemedefime parallele , quali hanendole bafi in una delle parallele, nellaltra fermvdt
l myoiuilstbais 9l & ot

nole loricime. . ' \
s | melpa [« L s
- . THEOREM

meiaolstistsg

.
{ ‘ . : HOD'9 W0 v J) N £l
X XVIIL PROPOSITIO. XXXVIIL T
Gl {1 ts g 1 15¢4 W f_: ) { oyt

' Teriangoli conttituiti nelle ugual bafi , & nell¢ fedelime pa-
rallele, fraloro fonouguali. i
Siano i triangoli A BC D EF

triangolo A B € efler ugualéal trian
goloD EF . Prolunghifi A D dail’u-

na , &J'altra parte ne puntiGH:, 8
per B tirii B G parallelaallaC A, &\ JAALL L 18

pcr;E tirti F H parallela alla D E.".

adufique I'yno, & Waltro dilefmG:B.| ciouiw oual Had =1 5 9iueg (0w ons] clgnd
C A D ERH ¢parallclogrammeo . &¢ il parallclogrammo G B C A.uguale ahi
parallelogrammo D E F H ; perciochefono telle.bafi uguali,B CuER, & nelle)
medefime parallele BF GH, ma.l triangolo A'B'C ¢ la meta delparallelogramb
mo G B C'A, conciofiacofache¢.il diametro:A Blo feghi per mezo:&sik triangolo |
D EF €la meta del parallelogrammo D E F H ; fegandolo permezoitdiametrol
D F: & quelle cole che fong,Ja:metd delle ugualifond uguali fralorgwadunquey,
il triangolo A B C € uguale al triangolo D E F : & peroatriangolicoftituitinel=

le ngualbafi, & nelle medefime parallele fra loro fono uguali. il che bifognaua :

IV Xx AMIAOQOITNHT

AIVXZX 01T120908%

IL COMMUNDINO.
< 7 cufs wguaflo e emia fonobainfs ghinti vEl uigenb gg” & Gt LA h di-

dimoftrare.
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moflrato in quefli quattro theoremiymi pare effere ¢ Jolo thévterh
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E LI'BRO PRIMDO. Lol
i 1’4&7}’3&5&»’0 [ I triamgoli, ¢ parallelogrammi che hanmo la medefima altezza fra loro fono,

| come le bafi] percioche hauer la medefima altezza non ¢ altro che ¢ffere nelle medefime paral
| lele , conciofiacofa , che tutte le figure che fono nelle medefime parallele habbiano Laltezza
: mgdZﬁ')na, &r cofial contrario , effendo I'altezzala perpendicylare che fitira dauna delle
arallele all'altra. in quel luogo dunque per. la proportione fu dimoftrato,: triangoli & paral-
| ‘Belogrammi ¢’hano la medefima altezza ciod che fono nelle medefime parallele effere fra loro,
- come le bafi , & [e le bafi fono uguali etiandio li fpaty effer uguali , & fe doppic anchor li fpa-
tij effer doppyj>&r [e banno altra proportione, la medefima proportione hauer i [patyj fra loro.
ma in queflo luogo perche non fi potena [eruire della proportione non hauendo prima di effa
trattato , fi contento della ugualita fola , & della identita «

"THEOREMA XXIX. PROPOSITIONE XXXIX.

defime parti fono etiandio nelle medefime parallele.

Sianoitriangoliyguali A B C D B C nella medecfi-
ma bafe B C , & dalle mede(ime parti . Dico effere an-
chora nelle medefime parallele. giungafi A D . Dicola
‘A D effere parallelaalla B C, percioche {z non € paral-
lela tirifi per A lalinea retta AE paralicla allaBC, & |
| giungafi E C . adunqucil triangolo A B C € ugnaleal
| triangolo E B C, eflendo nella medefimabafe B C & nel
le medefime parallele BC A E.mail triangolo AB C 5 =
¢ uguale al triangoloD B C. onde ctiandio il trian-

:

| gioreal minore, che non puo eflere. non ¢ adunque A E parallelaalla BC. fi-
milmente dimoftreremo niuna altra cffere parallela, fuor chela AD . adunque
laA D ¢ parallelaallaB C, & pero i triangoli uguali conftituiti nella medefima
bafe, & dalle medefime parti fono etiandio nclle medefime parallele . il che bifo
gnaua dimoftrare. .

;;;;;

il 93

‘.»;',273--.. . IL COMMUANDINO.

Queflotheorema é conuerfo del nigefimo fettimo , & quello che feguita & conner o del ui-
gefrmo ottauo, percioche , come dice Proclo , effendo la conuerfione de theoremi di tré manie-
re, 0 uero il tutto fi conucite al tutto 5 come il duodecimo all’undecimo,o ucro la parte al tutto,
come il terZo al fecondo , ¢ la parte alla parte, comeil quinto al primo, conciofiacofa che
‘o tutto quello che ¢ dato in uno , fi cerchi nell’altro , ne tutto quello che fi cerca , fia dato,
sma una parte fola. di fimil maniera paiono effere anchora quefti theorem de - triangoli, percio-
| cheneprecedenti fi cércanaitriangoli effer uguali yma cio non £ dato folamente in quefti 5
hauendo prefo una parte di quello che in effi fi poneua , perche leffere in unamedefima, bafe,
| & nelle bafi uguali é dato , cofi in quefti come in quelli , fuor che imquefte pofitioni uié ag-
ito unl certo che , che in quelline fi cercaua ne era dato, concioftacafa che quella particella
alle medefime parti] fia flata prefa di fuori . 1 theoremi conuerfi del uigefimo quintoscs
fimo feflo ne parallelogrammi con determinato configlio ba lafciati per effere in amendue |
2 dimofiratione [Dalle medefime parti] quelle parole che rifpondono a quefle |
2reci non fi trouano cofi in queflo theorema come nel feguente . ma di necefJita ui i
iunte , percioche puo effere che nella medefima bafe fiano prefi triangoli ugualiy

I triangoli uguali conftituiti nella medefima bafe'& dalle me- |a

| golo D B C ¢ uguale al triangolo EB C. il mag- ' B

" Ine de theoles

r.di quefto.
7 di quefto.

La conuerfio-

miecdimema
niere.

A

di fopra & Valtro da quelle di fotto , quali perd non fono nelle medefime pa-|
beffe wolte now della medefimaaltezga. . . o0
: SRR S B i Y.




DE GLIEELEM. DI EVCLID.
“Il maggiore al minore,che non puo effercjil me- :
defimo inconueniente feguira [cla linearetta AE fipigli B vy
fuori di cffaA D 5 come nota Proclo . Dalle cofe che fi fono Mﬁ
dimoftrate in queflo luogo appare il conuerfo della feconda
parte del wigefmoquarto theorema , che eratale -
Ogni quadrilatero che da amenduc li diametri fi .
fega per mezo ¢ patallclogrammo . : :
Sia il quadrilatero A B C D, i cui diametri AC BDlo
[eghino per mezo « Dico A B C D ¢ffere parallelogrammo. L A0y c
percioche ¢ffendo i triangoli A B C D BC lameta del me.- :
defino quadrilatero , fono fra loro uguali, & bannola
medefima bafe BC.adungise fono nelle medefime parallele.
pevo A D € parallela alla BC . fimilmenteefJendo il trian-
golo A B C uguale al triangolo A BD , & nella medefi-
ma bafc A B, [i dimoflrera lalinearetta D C effer paral-
lelaalla A B . adunque A B C D fara parallelogrammos
il che bifognaua dimoftrare .. '

B C
THEOREMA XXX. PROPOSITIONE XL. '’

Itriangoliuguali conftituiti nelle bafi uguali, & dalle mede-

fime parti, fono anche nelle medefime parallele.
Sianoitriangoliuguali A B C C D E conftitui- > : :
tinelle bafi vguali BC CE. Dico etiandio effere AN
nelle medefime parallele. giungali A D. Dicola , '
A D effere paralielaalla BE. perche fe noné, tirii
per Ala A F parallelaalla BE , & giungafi FE. a-
dunque il triangolo ‘A B C' € uguale al triangolo
F CE, cffendo conftitniri nelle bafi uguali & nelle \ ! i
t A 51

medefime parallele BE A F.mail uriangolo A B ,
C ¢ nguale altriangolo D C E .onde anchor il tri- . ‘ ) W DA
angolo D C E fara uguale al triangolo F C E il maggioreal minore,ché'non |
puo eflere. laAF dunque non € parallclaallaB E. dimoftreremo fimilmente
non cflere alcun’altra parallela fuotichella A D . aduriquela A D fard parallela
allaBE. & pero itriangoli uguali conftituiti nelle bafi uguali, & dalle medefi-
‘me parti, fono anche nelle medefime paralicle . il'che bifognaua dimoftrare. |

SHPL

I'L:COMMUANDINO

Effendo tre cofe nelle gia dette propofitioni , cioé I'effere nelle uguali, o nelle medefime bafs,
| & nelle medefime parallele, ¢ i triangoli, & parallelogrammi ¢ffere uguali s novpiglzandone
| Jempre duc , & laftiando tma in narg modi conuertiremo; percioche d ucro porremo le metle-
| fime o le ugualbafs 5 &7 nellemedefime pavallelei triangoli & pavallelogrammi ; & faremo
| quattro theoremi, o uero gli piglieremo uguali; &~ le bafi medefime & ugualiy & faremo quar
tro altri theoremi , due de quali Enclide halafciari, cio ¢ quells ehe fono ue parallelogrammmi, |
| maglialtridue dimofiva s cioé quelliche fonome triangoli; ‘b uero quando hauendogli' prefi
| wgwali s & nelle medefime parallele's dimofireremo il rimanente, oc[fere nellemedefinebafi,
| 0 nelle uguali , & faremoaltri quartro , qualiparimente ba laftiari Enclide , perche inquefii |
& lamedefima dimofiratione.fuor che due di queft quattro non fono ueri per feftaffi., couciofia
| eofa che i parallelogrammi o triangoli uguali & che fono nelle medefime. parallele;unon frano
| neceffariamente nellamedefima bafe s ma tutto'cio & uero mguefte pofition: 5 O effere nelleme-
| defime bafi , o nelle uguali . ma I'uno dieffinon feguirainitubeé le pofirioni gid prefeda'omde
i . - ¢ffendo

-
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entlo dieci trtts i eheorenmi, fei ne ha prefi il Geometra , & quattromha lafeiatt , accioche
E ,;o;;?/‘,'o aﬁ:z;i_;bi indarno ¢ffendo lamedefima dimoftratione perché ne triangoli [i dimofrera in
| qu 077040 « C"

Bl q I triangoli vguali, & conftituiti nclle medefime parallele,6 faranno nelle me-
| defime,o0 nelle vgual bafi.

Siano i triangolt vguali A B C D E F conflitniti nelle ;
medefige parallele AD BF.Dico che [ono anchora nelle A D
bafi vguals. Nongia s ma [e effer puo; fianole bafi -B €
E F difisgnali, & fiala B C maggiore, & taglifi la BH
| wgualealla E F. & ginngaft A H. onde perche i triango-

li.2BH D E F fononelle bafli vgnali B H E F,&r nelle
medefime parallele, faranno vguali fraloro . ma etiandio
i triangoli 2 B C D E F fifono pofti vgual: . adunque il
triangolo A B C ¢ vguale al triangolo A B H 5 ma € mag .
giore,che non puo effere. le bafi adunque de triangoli A B C D E F non fono difuguali.il mede
fimo anchora fi dimofirera ne paralletogrammi . onde effendo il medcfimo modo d: dimofirare,
& quello che non puo effere il medefimo , ciodcheil tutto fia vguale alla fuz parte, non fen(g
cagione ¢ ftato preterme(fo da Euclide.cofi fcrise Proclo .

o
i

B BC EF

THEOREMA XXXI PROPOSITIONE XLI.

" Seil parallelogrammo & triangolo hanno la medefima bafe,
& fono nelle medefime parallele, il parallelogrammo fara dop-
pio del triangolo - < &)

- Tlparallelogrammo A B C D, & il trian-
olo E'B Chabbiano la medefiniabafe BC, "
| ‘&fianonelle medefime parallele BC AE.
Dico il parallelogrammo ABCD cfferdop
| piodeltriangolo EBC.giungafi A C. adun
que il triangolo ABC ¢ vguale al triafigolo”™
B C, perche fono nella medefima bafe [
B C, &nelle medefime parallele BC AE. 1= 135G} 11120 ¢
mail parallelogrammo A B,C D ¢ doppio del triangolo A B C, {egandolo per
mezo il diametro A C. onde {ara anche doppio dieflo triangolo EB C. & perd
feil parallelogrammo, & triangolg hanno la medefima bafe, & fono nelle mede'
fime parallele, il parallelogrammo f{ara doppio del triangolo. il chebifognaua,
: dimoﬁrzre*.“-—i\"-jj- s ‘\‘.)," ot i e A SRR 2 SR
.-; - A \ B . -"'l' ~ 2 A2 BRI TT hl |

| ERPeESIEEST . . S, §
4 o .

\ AT TP N RN A N——

LOUNMETUoISIIEY

4 \ o
v \ / \ g o (L0 d Aobnolis spiagag. |
Sono due gxﬁ di queflo theorema, peache veroil trigngolo bala cima dentro o fuo Z
taly

iq del

| parallelogrammo-=mainanendyc ¢ la medefima dimoftratione ; & fe le bafi ftano ygnali

moftreremo nel medefimo modo tivandoil diametra de pavallelogrammi, peiche effendo i tr

onflituitinelléwgual bafisil parallelogranmmo che é doppio di v, fara auchor doppia

fi dimnofireram ente dite connerfi dief]o , [vno de-qualid queflo..,
mumugrm &doppiodel tridggolo & hanno lamedeima, bafe,

i,& fonodalle hedefime parri, (aranne anche le medclime pararelle.

e
on2 coff il tutto fard vguale alla parte &, t!l‘lmedﬂ[l‘%r qgmwﬂﬁ'ﬁ 3 PEY
rio chieilu cima del sriangold dcaggiadentro ¢ fusori #us.W&Wm
rerailine definso inéonuenientesiratisper i cima del triangolo b para

« vukiflormib kusogelid M 1 .orol 533 Mgy il offnl 011

z
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37. diquefto:

34. di quefto:
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DE GLIEEEM ‘DIEVICLID.

{23.di queflo.

— Seil paraiiclogrammo € doppio del triangolo , & amendue fono nelle medel;
me parallele , {aranno in vna medefima bafe , 6 in bafi vguali .
Perche [e fiano in difugual bafi, hauendole prefe vguali, il tutto fara vguale alla parte . in
quefto dimque commune inconuenionte teyminano tutt: quefli theoremi . onde I'inflitutore degli
elementi ci ba laftiato innefligare la verita che in effi i troua , hanendo egli fatta la confidera

| sionene piu femplici & principali, come dice Proclo .

PROBLEMA XI. PROPOSITIONE XLIl

Conftituire nelangolo rettilineo dato vn parallelogrammo

vguale aldato triangolo.

Siail dato triangolo A B Cj| I'angolo

| rettilineo dato fiaD. bifogna nellango- A s iE

lo rettilineo vguale ad effo D conftituire
un parallelogrammo vguale al triango-
lo A B C.{cghifi B C per mezo nel punto
E: & ginnta A E nellalincaretraE C, &
nel punto ch’é in effa E conftituifcafi I'an

3. di quefto.

— —

ﬂ 38.di quefto.

{ 34. di quefto,

——

£ Y &
ofisup ib .4t

golo C.EF vgualé all'angoloD,8 per A o 1 B
tirifila A G parallelaallaEC, &per C ?

l,tiriﬁ laC G parallelaallaF E.adunque FE C G € parallelogrammo. & perche la

B EévgualeallaE C, fara ancheil triangolo A B E vguale altriangolo AE C,

{‘con@ioﬁawfa'chc fiano nelle bafi vguali BE E C, & nelle medefime parallele

BC AG. iltriangolo dunque A B C ¢ doppio deltriangolo AE C. & ¢ ctian-
dio il parallelogrammo F E C G doppio del triangolo, perche hala medefima

| bafe, & € nelle medefime parallele . onde il parallelogrammo FE C G ¢vguale

al triangolo A B C: & halangolo CE F ygualcall'angolo dato D. adunque i ¢

| conftitaito nell’angolo C E F ,che € vguale al dato angolo D,il parallelogrammo
| FECG vgunale al dato triangolo A B C. il che bifognaua fare .

THEOREMA XXXII. PROPOSITIONE XLIIL

In ogni fpatio parallelogrammo i fupplementi di quei paralle
logramini che fono d'intorno al diametro, fono vguali fra loro.

' Siail parallelogrammo A B C D, il cui dia-

metro A C: & d’intorno ad effo A C (ian6 i pa
rallelogrammi EH F G : & quei chefi chia-

T —

34.diquello.

:Ega‘ﬁra‘l'lfelég'i'hfniho-," il cuidiametro AK, fa-

mano fupplementi B K KD . Dico il fupple-
mento BK eflfer vguale al{upplemento KD,
percioche cfiendoA B C D parallelogrammo,
&ilfu ydkﬁ\‘e,si‘ﬁ’»i{l,é,‘ﬁri il triangolo AB.C" .-
vgualealtifangolo AD C. poiperche EKHA

iltriangolo A E Kvguale altriangolo A H K, &' per ]a medéfima ragione il
triangolo K GCS vgualeal tri"mi'goleF‘tC seflendo dunqueiltriangolo A EK
vguale altriagngolo'A-HK, & il triangoloK:G €4 K E C.fardil triangalo’ A EK
infieme col ttiangoloX G C vguale al triangoto A’ HK infieme con KE C. & &
tutto il triangolo A B C vguale 4 tutto i) triangolo A D C: adunquiciilrimancn-

 grammo ifupplementi di queiparallelogrammi: che dono. d'int diame-

| tro, fono nguali fraloro. il che bifognaua dimoftrare - » o
e s s ]

ol

‘te fupplemento BK ¢ vguale al rimanente K B & pero inogaidpatioparallelo- |
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tbcorema percioche o veroi parallelogrammt ebeﬂamzb aazmm |
efi ad_mmetr toccano in un punto, o vero fi fegano, o fono Jeparati da ma-pai‘te del |
0. ma in tutti conpiene la medefima d;moﬂratmne » auenga che non fempre [rano i fup
menti yadrzlq;qn Euclide ba prefo quei parallelozrammrqualt fi dtcono propn&hém?
red al diametro; cioé quelli che fi toccano invn 1 OR |
,ml qualcafo i fupplement: BK K D Jono'quadrila A Esil unen Wi |
ome apparenella prima figura. fia poiil parallelo- - F10193 }
0.4 B C D, il cvidiametro BD , & dimtorno & Hp—4—— KA (|1 1
fianoi parallelogrammi E'F G D HBLK,quathfe' Higq .OfnET 0 N =g
ne punti M Ni. Dicoiquadrilateri AT ME N L p 8 J A sl

o I > '

9 Tere wguali fra loro!, percioche effendo il triangolo S e

azgmlefdumngolaDBc,J il triangoloEFD solslikwg lone! |
iangolo D F G; » fardilrimanente quadrilatero ABFE =~ - B ¥ R T

al rimanente C BF G woltrea cid perche il prian-

nente quadrilateroH B F M 'vgmleal rimanente L B F N. ma'tutto ABF F era 'vguale a
utto C B F G adrmqyd.neu/]ima che il rimanente quadrilatera A H M'E fia vguale al ri-
pente N L C G : & quefl: quadrzlaterz Jono quelli che fi c/mmano [upplement.
. Siafinalméte.ilparallelogramo ABCD,&r il filo diametro
d'intorno al quale frano j parallclogrammi ELED GBHK A E 5 .DA
ti davna parte del. diametro K L. & perche erian- |
'BD ¢ vguale al trmngolo DBC, &ri trzangolz ELD " L F
K vgualidi triangoli DLF K BH, fara il yimanente
quelatero A C K LE vgiale al rimanente HKLFC. |
ueﬁ@;zo i (upplementi de parallelogmmt ma ilnome . C—
pplementi ¢ prefo dalla cofa medefimayin quanto anchor - ‘ i
ol 1 due pamlle[ogra(nmz che fono dintornoal dia- B K C
pifeono tutto il parallelogrammo , & tutti quei
dllelogrammi fono d'inturno al medefimo diametro quals
anno via parte di tutto il diamctro per diametroloro.ma AL E. D
wandoil diametro di tutto il parallelogrammo fega alcun :
) del parallelogrammo di dentro, allhora queflo pavalle-
amm a tutto il parallelogrammo non ¢  d'intorno al me-
| defim dy;metro, co nel yarallelogrammo AECDildia
; eﬂ‘é a.z arallelogrammo EF GD.on
, .

Uat
} ?' r”r % l'ﬂ"é‘ dmtornoalmedcfmo

g - -
v T3 18 M B L

gomm,ﬂgﬁ xn pndposrrxow, xmn

i silog no a Mo El H Aot vagt! S o ntdadeHMaonuqgoeh

teaﬁliﬂéw ABJ&il datu r"n’ahg‘dlo C,& l’an rettilineo dato
| [ dathIfren retta’A B nel ellan ofd' ala iD adat care’
fmﬂd@héﬁl'& snale 2 al-détd’tr?i:?@lof con %tdlkﬂ.ﬁ il pa
' fr)

fangolo C nell'angolo E B G, che évguale:
zﬁm&u alla A B & prolunghifia F G nel p umé

34 di quelto.

. 'BK ¢ vgualeal triangolo K B L, & il triangolo M F K al maﬂgolo KFN, fara iLri- |

" |1l nome de

p d"ata retta lig.cq invn apgolo mmhneo q}ato adattarc un | .
grammo vguale al daro tmangolo jost FLH O Lsup i

Sia f‘

Y8 ¢

{upplementi ¢

. |prefo dallaeo’:
famedelima .|

jmqueao

ééﬁz
vdicllc BG EF, & giungafi gF mmg?@:se

1 *ﬂf’h&ﬁﬁm&%m}m t_xgoﬁ‘A‘ 'HFEfonovgua|

5 |
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§.Poft. ?

st di quefto,
Per I'antece- |

dente.

15. di quefto .

42.
per I'antece-
dente.

di quefto.

| due retti: & quel

| vgualid gl atig
| T KHG GHM farannovgualid due rerti, & péronellalinearerta G H suael -
;

DE GLI ELEM. DI EVCLID.

lﬁ due retti.on-
deBHG GFE O WA CH B BN L
‘fono minori di

le lince che da
minori di due
rertifi prolunga
no in infinito ,
coneerrono fra:
loro. adunque le
HB FE prolun [ : v CNAETLYY
gate concorreranno. prolunghinfi , & concorrano nel punto K. & per K tirifi
laKL parallelaad ynadelle E A FH,&le AH G B prolunghinfi ne punti ML,
adunque H LK F € parallelogrammo, il cui diametro HK : & d’intorno ad HK
fonoi parallclogrammi A G ME,&i fupplementiL B ‘B F.adunque L B € vgua

triangolo C. & perche 'angolo G BE € vguale all’angolo A BM , ma ancho'@
vguale all'angolo D , {ard angolo A B M vguale all’angolo D. adunque alla da-
ta linea retta A B nell'angolo A B M, che € vguale all’angolo D, fi ¢ adatratoil

'IL COMMANDINO.

.(?\’lk’cﬂe fono cofe antiche , come dice Fudemo ¢ inuention: de Pithagorici ['adattatione de
Jpatif , Uecceffo, & difetto, perche quando propofta la lineaveteail dato [patio (ia.accommio-
dato dtuttala linea , allbora dicono quel fatio effere adattato . ma quando’ [i faccia la lun-
ghezga del (pario maggiore della linea vetta , allbora dicono, eccedere & quando minore, di
modo che defcritto'il fpatio alcuna parte della linearetta reft: di fuor: , dicono mangare , & n
queftomodo Euclide nel [efto libro famentione & dell’ecceffo , & del. difetto , ma al }zrc]’qnzg

1| ba bauuto bifogno dell’adattatione, olendo alla data retta linea adattare vn parallelogrammo

vguale al dato triangolo , “accio che non folo babbiamo la conflitutione del parallelogrammo

| v'guale al dato triagolo, ma ['adattatione ancora alla linea retta terminata.queftoé di Proclo,

PROBLEMA XIIL PROPOSITIONE XLV.
Conlftituire in vn'angolo rettilinco dato vn parallelogram.
mo vgualead vn daro rettilineo . e e
Siaildarorertilineo A BC D, & I'ango ) )
goloyguale ad E conttituire vn parallclogrammo vguale al rettilineo & B Dy
giungafi B D; & conftitnifcafi il parallelogrammo FH,vguale al trizhgolo ADR
nelfangolo H KF,vguale ad E , & poi alla linea retta G H adattifi il parallelo-
grammo G M, vguale al rriangolo D B C,nell’angolo G H Msche ¢
& perche I'angolo E ¢vguale ad ameéndue HK F’}%;O}g M, fara anche H K F vgua
leaGHM. pon&gﬁ.l{ H G. commuae . adunque ol;‘_gn%p!j*lj\li H KH @{ﬁimo
iKHG- G HM: ia FKH- K H'G forlovgualia dué retri. adun

L5

ato punto H,che ¢ in effa,le du linee rette K H H M non pofte dalle medefime

parti fanno gliangoli confeguentivgualia due rettiz adunqueJa K diric
.| toalla HM.x per "c,QFU-FPaﬂﬁﬁa&vﬁ%ﬁﬂdﬂ&@tﬂm%H', gli angoli
alterni MHG 12li. pongafi H G I. commung.. gliangoli dun-

b ,‘,E,fqr;'o'vagt_l" 3!
que MHG HGL fono veuali 4 gliangoli HGE HGL./ma g

L

il

. |MHG HGLfono vguali adue retti. onde anchor gliangoliH G F. H G
"’fa%znng ug%%g ue retti, a .Wﬁql&%ﬁm iritro alla G L s : sinhé
AKE ¢ vguale & pamaligla alla H G, /ma anch .@gﬁ allah L, fard Ja K F vgua

[ le A BF. maanchora BF ¢ vguale al triangolo C.onde etiandio LB'(ard vguale a] |

parailelogrammo L B,vguale al dato triangolo C. il che bifognauna fare. 0

lo rettilineo dato.E . bi fognainynan

bschg ¢yvgualcadE. |




ey L LB RO PR 1M 0. S 5
aallaM L. & fono cogiunte :
cte KM FL.adunqueleKM 9.
inchora fono vguali & parallele . on
[.M é parallelogrammo . & ecflen-
triangolo A B D vguale al paralle-
rammo H F,\&g triangolo 1D B C al
lelogrammo GM,, fara tutto il ret-
neo A B C D vguale d tutto’l paralle-
rammoKFLM. fi¢ dunque confti-
tonell’angolo FKM, che € vgualeal

| daro angolo E , il parallelogrammo KF

.

| LM, vguale al datorettilinco A B C D. il che bifognaua fare.

IL COMMANDINO.
%pﬂn & piu uniuerfale di due problemiyne quali ha trouato la conflitutione & addatatione
 parallelogrammi uguali al dato triangolo perche o fiadato il triangolo, 6 il quadrato o Gua-.
riﬂero » 0 alcwn’altra figura meltilatera per queflo problema gli conftituiremo un parallelo-.
| grammo uguale, conciofiacofu che ogni rettilingo per [e flefo i rifolua in triangoliscome s'¢ det |
" | 2o prima , & habbiamo datala uia di trouare la moltitndine de triangoli.refoluendo dungue il
| datorettilineo in triangoli , & conflituendo il parallelogrammo nguale ad uno di effi , ¢ adat
oi parallelogrammi uguali a gli-altri, alla dgtalinea retta, cioda quella, alla quale 5@
5 mafla prima adattatione, haueremo il parallelogrammo nguale al vettilineo che € compoflo di
| quei triangoli & fara fatto quello che jf proponeua. quefte cofe [crine Proclo .

cfo X BT L AR IS

L Bﬂle cofe gia dette ¢ manifelto,come in un dato angolo rettilineo ad una da-
M

| talinearetta fipoffa adattare.un parallelogrammo uguale al dato rettilinco.

£ |
. PROBLEMA XIIIL PROPOSITIONE XLVI

o:Dalk datalinearetta defcriuere vn quadrato.
| Sialadatalinearetta A B . bifogna dalla A B defcriucre
| unquadraro. tirifi la A C ad angoli retti fopra laA B dal . o onelice 1
| punto 4‘datoin effa, & pongafila AD ugunalealla A B, & { s
| per D tirifilaD E parallelaalla A B , & per Bla B E paralle- D - E |y di quelto: |}
alla A D.adunque A DE B¢ parallelogrammo, &la AB € v3
gualeallaD E,& la A D alla BE. maanchorala B A ¢ugua
alla A D.ondelequattro BA AD DE EB,fonougua
oro:& pero il parallelogrammo A DE B ¢é equilatero.

parimente effer rettangolo , percioche cadendo nelle A B i

llele AB DElalinearetta A D, gli angoliBAD AD 29. diquefto.
gualid duc retti. maB A D e retto . adunque etiandio A D E fara ret- |34. diquelto.
fpatij parallelogrammii lati & gli angoli oppofti fono uguali fraloro: | '
ano de gli angoli oppoftiABE BED ¢retto:& ADE B € retran- |
imoftrato ahchorg'éﬂ'crc-'equilatcro;. laonde € ne a{nigch’iﬁa
¢ defcritto dalla linea retta A B. il che bifog?udgg,’ TS L

" R gt i

o ” 2 » < !
BRI = ) S .‘.-.)" 1 :

TRt : : )p‘;. 3 4

P SRRSO WM D T N0 | %
ogno di quefto problema maffimamente per la confiruttione del 1
che Euclide habbia uoluto infegnar

fcimento di due prin

. R of . 9 =
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DE GEI™LEM. DI EVCLID. S

“ioe del triangolo equilatero & del quadrato 5 percioche fi ricercano queflialle conflitution:
delle figure mondanc , & principalmente di quelle quattro , delle quali é il nafcimento & la *
| refolutione. perche Licofacdro , & ottacdro s O pyramide i compongono de triangoli equila- |
teri, & il cubo de quadrati . Procloin queflo liogo dimofira due theoremi de quali i mathe="|
matici [i [ernono per tutto , comefe foffero dimoﬂ‘rati > Cioe qucfti 'k
I quadrati deferitei da linee rette uguali, fono anche fra lore uguali.
' Sianolelinee vette A B C D uguali , & dalla A B defirinafi
il quadrdto A BEG , & dallaC D il quadratoC DFII.Dico ¢
‘7 | quefli quadrati effere ugrali fraloro ; percioche effendo lelince
£ vette AB C D uguali, faranno anchor le A G C H nguali ; &~
- contengono uguali angoli.adunque anchor la bafe G B ¢ ngualeal
#j * | laBD , & il triangolo A B G ¢ugrale al triangolo CD H : &
b i doppyj loro fono tguali. onde il quadrato A B E G fara uguale al
i quadrato C D F H . mail conuer[o anchora di queflo .
| I quadrari uguali fono defcreridalinge rette nguali. A B
Siano i quadratiuguali A F .C G, & ponganfi dimodo che il A F
' lato A B fia per diritto al B C . effendo dinque gli angoliretti,
r‘t | anchor lalinea vetta F E fara per diritto alla B C. ginnganfi le li-
1§ 2. neerctte FC C6 G A AF. o7 perche il quadrato AF ¢
. ugualeal quadrato C G, anchor il triangolo A F B fard uguale al
‘triangolo’C B G . pongafiil triangolo B C F commune . adunque
tutto il triangolo A C F ¢ uguale atutioCF G, & perola 2 G
dparallela alla F C . oltre a cio perche 'angolo A F G nguale ~ © o
allangolo € G E ', effendo amendue la meta di unretto, fap3 s ’ ; b
; ‘59 N T'tf“’ A Fparallelaalla C G , & ¢ lalinearerta A Fuguale alla
*‘k

»
“

. E

C G ¢ffendodati oppoflidel parallelogrammo . onde perche A
| Jono due triangol: ABF B C G, che banno gl angoli alter T AT
‘ ni uguali » effendo le A F C G parallele , & vn lato AF @ 2,
uguale al lato C G ; fara ancheil lato A B uguale al lato B-
; C; &rillatoB FallatoB G. fié dimofirato dunque ilati,
{ da quali fono defcritti i quadrati A F € G effere uguali fra -
e  loro , effendo quelli uguali. poffiamo anchora dimoftrare
g quello che s'¢ propofloaltrimenti per Uimpoffibile in quefta
1| | maniera. : 3o
|| P _-ﬁ Stano i quadrati ugnali ABCD EF GH. Dico lelineé. .
| | retresB EF,dallequale fono defiritti , effere uguali fra P
{ | loro.perciochefele A B E F non fono uguali , nia diloro :
" | émaggiore. fiamaggiore A B, & taglifila A K, che fia . # {
| ugnaleallaE F , & dalla 4 K defiri - :

1 Q
)

i3

i
S S ‘gaﬁ L quadrato A K L M. perche
unquela A K ¢ uguale all2 E F, fara
‘ anc?wit?]uadratou! KLM sper lg co~
- | fegia dimoftrate vguale al quadrato
- | EFGH «mail quadrato ABCDan
vguale al medefimo E F
2 il quadrato ABCD @

»;;é‘}--z;; e | TR X

: 1 ‘.e .. m-. g = o .. ‘,-v.'.»; ¥4¥s 248 ." .~,’_' -‘:77 P |
: ati ABC D EF G H uquali,le lincerette ABEF. dalle quali fi d’ﬁ“?m%: 1
fﬁg«qﬂz’;ﬁ@q‘@é necefJario che fiano uguali fraloro « fara anchor ntile alla confli= |
e fq”;%mﬁl problema che [e2 '_m‘,' : e |

nce rette, lequali fiano ugu: 3 e date, & inun'angolo




ﬁ%'mlpnm dmw@ﬂab
Langolo F D E, nguale all'an-
0 dato C, dimodo chela F D '
Je alla data linea retta E - poi per F t!ﬂfld FG pa‘allelaallabz @' perE tirifs | . |
aparallela alla D F, laquale concorra conla F G'lﬁleWGvﬁmqueg DE Gépauﬂlelo- i diquefls,
«%ﬂmawdalmcgrme DE DF, ¢che fono uguali alle date lmee rette .Ade'
aygnquD aguakatdamdngolvc Iltbcblﬁ)gmuafare g o

EOREMA XXXIIT. PROPOSITIONE xr_vu

= triangoli rettangoliil quadrato che fi deferiue dal lato
J &o all’ angolo retto ¢ uguale alli quadratl defcm’tl dai

‘angolo retto contengono -
uf;angqha rettangolo ABC, chc habbia
oB AC retto. Dicoil qﬁadrato defcrit
retta B C effere uguale alli quadra-
defcnuono dalle BA AC. defcri-
; quadra BD EC &dalle B
aﬂrau GB & per A tirifila
aad unadi cﬂ'c B DCE'! & ‘giun-
| EC.. perche dunque uno & faltro
oliBAC BAG eretto,ad u’ﬁa]mch
dato punto in efla A duc linee
»non pofte dalle medcfime parti
0 x’confc uentiugualid due ret-
Ac p;r%m;to alla’AG; & per
gionela AB ¢ per d:ritto alla gk~
angoloDBC ¢ uOuait allango Kok 34
flendo amendue retti - i1 by b R
B C. adunque tutto I'angolo D'BA € u "ualc i tutto F BC.&per-
B D fonougaalialleducF B B G, Pana all altra, & I'angolo D
z’all‘a’n golo F B C, faraanhor labale AD uguale alla bafe F C, &il
hg@ golo F.B.C; & il paraliclogrammo B L¢ do_pplo
A néh;hhnnulamxdcﬁma ate BD ; & fononcllemedefi
s.duﬁ;ﬁtﬂ xadrztom £doppio del triangolo F B C, perche
p I_’e delle ugual, fono uguali fra loro.adunqueiil
al quadrato G B ; & giunte parimente A EBKfi dimo-|
lﬂv§ to dunque il ||
alliduequadrati GB HC, clcrine il uad
taBC, &i quadrati G B HCdalleB A A C adafl ]
angoli il quadrato che fidefcriue dal lato for- |
t quadraci defcritei daxland;tlan olo ret

{1e dfque&o:;

FE YA

afc E B &fononelle medefime parallele F. B GC. 5
rammo CL ugnale.alm&dra
"llztg B C ¢ uguale alli quadrati defcritei daila-|
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quello ﬁ‘b’k [eriue Enclide nel feflo ¢ molto lt-*ldtmeﬂ
goli rettangoli la figura che i {2 dal lato fottopofio allang M‘etto r.‘wﬂ ;
#lati, che l';mgolo retto l-'am'mgono 5 /‘;mx[p@ Mbnmcdeﬂ:rmv. ¥

B f
'.‘*Hell quad;eato deﬁ:ﬁt'to da uno delati del triang ole=ﬁa it
|lea quadrati, che fidefcriuono da gh aleri lati , lanoolo c._»

| muto da gh aleri duelati del triangolo fara retco.
: . 9O AFIA e 5 Sl 19
11 uadrato che fi dcf'cnuq da 1;::1 latodB fC del
ango augnalcalli quadrati deferieti
.%.’I‘n @’}p %:lim :?goloBA A'CDicolan=e.""
‘golc er rebto tirifi dal punto AlaAD"
ad ggll rcm foprala A C, gongaf ila AD
U, 'ualc al!,aB A, & giungafi D perche dun-
116 laDA¢ uguale alla A B, fara anchell qua,- :
ﬁmo dellaD A ugualeal quadrato della A B.'
a(‘vcommunc il quadrato della A C . adun-
ﬁ;fquadx‘itldclleDA A Cfonovgualiaqua-, 2
3 idelle BA A C.maa quadraq delleDA e
¢uguale il quadrato dellaD C, ercheJ an ”" i
AL G cfrcttp,&aquadran cll l? %A it
uguale il quadrato della C.adu ﬁcl
Eéto dellaB C, &peroil ato D Cc gual
lla,AB &laACcco c,le
labnfeD Ce ugua?égla afe CB .
BAC :&DACE .,ont;n\ofB Cfar
defcritto da uno de lati del triangolo fia ugualed ¢
alerilati, 'angolo contenut o% A(tf
Et fognaua,dun .1; s Ay ,.,t el <P
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