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 fura commune mifura il minore , chiamano numeratore, percioche egli determina la mol
| medelle parti : & quello fecondo il quale fleffamifura commune mifura il maggzoreqdd,
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Quella parte pigliail nome dal numero , fecondo il quale il minore mifura il maggiore , pcr :

| cioche fe il minore lo mifura due volte, ella f dimanda lameta ; [e tre volte , la terza partes

0 veroil terzo, fe quattro laguarta parte, 0 vero il quarto , & cofiprocederaffi nel nomiar |
la fe pin wolte lomifurera . |
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Ma quando non lo mifura , fara parti di quello.

IL COMMUAUNDINO.

Le parti pigliano il nome da quei uumeri, fecondo li quali vna mifura commune di tutti due
gli mifura , percioche fe la mifira lor commune mifurera il minor due volte & il maggior tr
volte :f i diranno due terq o m:furerd l’;ﬂeﬂb minore tre volte , & il maggiore quam‘q, ' e
quam, 0 vero fe mifurera il maggzore cingue volte , tre quinti le chiameremo : & in qug
maniera fi procederd nel nominar Ualtre . I moderni ) [erittori il numero, fecondo quul&lﬂ

danio denammar&re qm;mf acofa che cgh imj onga il nome dle pam .
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* Ilnumero magéidre é'moltiplicc del minore quando il mino
re lomifura. - :

IL COMANDINO.

1l moltiplice hail nome da quel mamero, fecondo il quale il minore lo mifura, percioche f¢'l
minore mifura il magziore due volte, queflo fi dird il doppio di quello, [e tre, il triplo, fe quat-
zro il quadruplo & fimilmente ne gli altri .
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Numero pari ¢ quello che {i divide indue partivguali.
VIL |

Numero difpari ¢ quello che non fi divide in due partivgua-
1i : 6 veroche ¢ differente dal pari d'vna vnita.
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Numero parimente pari ¢ quello, che v numero pari mifura
fecondo vn numero che fia medefimamente pari .
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Se aggiungeremo & questa diffinitione [folamente) di modo che pari-
mente pari [t dica quel numere, quale cun numero pari folamente mifu
ra fecondo v’ altro pari , faremo il parimente pari de Pythagoriciil
quale fi diuide in due parti cvguali fir’all unita , come é 8, che vz nu-
mero pari lo dinide fecondoyn’altro pari folamente . ma appo Euclide
12 ¢ numero parimente pari, il qualt ¢ mifirato davn numcro pari fé-
condo cvn’altro pari  percioche due cvolte 6 fono 12 , ¢~ da vn diffari

Secondo un part ; conciofiacofa che 4 pigliato tre olte faccia 12; ¢ pa-
rimente difpari chiama quel numero, il quale ¢ mifurato da~vn parife
condovn difpari , come € 1o che ¢ miftrato da z cinque volte.ma il dif-
| parimente pari é rz spercioche 3 lomifura quattrovolte, ¢ ﬁmp/icemm
te fecondo quello che ha nome perﬁ’tto nella compofitione diciamo un nu
mero effer mifurato dall altro. onde ¢ da [apere che il difparimente pari
cofé chiamato da “Pythagarici , riceue pin diuifioni , le quali fi fanno,
mparts guali,mapero le dinifioni non arrinano fin' all unita. conobbe
questo anchora Euclide , ¢ ne fa mentione nel nono libro, chiamando |
lo con gran giuditio ne parimente pari ne parimente difpari , acciolo co
nofceffero per la negatione degli eStremi, come fiamo foliti a fare ne con |

trary
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Parimente difpari ¢ quello, che ¢ mifurato davn numero fe__§‘
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Dalla ottana & nona diffinitione , & da q‘uelfo che fi tratta nel nono libro, é manifeflo, che
Fuclide (b.ia‘ma numero j:arim ite pariquello , che v nuneero pari fecondo vn'altro pari mi- |
| fura , ofia fenimeri Woppiaki dal due , 0 no ' > ji!fibz'r}M}%}ﬁ Mu&c'h?ﬁ;z%go pa-
rimufura [econdo v difpari, o che babbia la metg dif)ari 6 no,percioche i numeri doppiati dal 1
duse egli chiama parimente pari folamente: & quell che e fono doppiati dal due , ne hanno la
» ‘mi'rﬁ'z-l:-‘_ﬂ:nl‘,-’hdmb}a i@ parimente pari < parimente difpar:. ma appo Nicomidehoy&r Boe
tio fono tre le fletie del nigrero payi., via che fi chiama parimerite (lari > Udltra parimente,di
Jperiylaterza d fparimente pari . par mente pari é il wemero che si puo dimidere in due parti
periy le quali anche fi dinidono in altre due parti pari; & quellc fimilmente in altre parti ,&
cio si puo fare fan pre finche la divifione delle parti arriui allunita , come €4 parimente difpa
11 £ quello che ¢f/endo par. fi dinide n part: wguali s mua quelle fono indinfibili, come 6.10.
S1¥.) 22, mparmiente paye ¢ il numeéro invn certo 1:odo miezend fra quefiz due , percidche egli
[i duide in parti vguali ; & alcung volta le parti delle part. fi poffonoin fimilmodo diidere,
ma pero la disifione non aivina fin'al’vmita . quello dunque che appo cofioro ¢ parimente pari
Fuclide chiama paranente pari folamente : & quello che éparimente di[pari egli nomina park
mente difpari folamente: & quello che ¢ difparimente pari addimanda, & parimente pari, &
d [p.rimente pari.la onde quello che nel fine del precedente [cholio f; agginnge non par uero, fe
perd not non intendiamo il parimente pari, & parimente difpari nel modo che intende Euclide,
cio€ ne parimente pari folamente , ne parimente difpari folainente.« \ 3 .
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Difparimente difpari numero ¢ quello chi¢ mifurato dayn
difpari {fecondo vn'altro difpari. i o
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Primo numero ¢ quello che folamente lavnita mifura.

IL COMMUANDINO. PR S
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Niun numero mifinra il nuero prinio, fusor che ¢ffo da fe fieffo fimifura - 1l
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Prin i numeri fraloro fono quelli che hanno per mifura com :
mune{ola nentel'vnita. : o g
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- Numero copofto ¢ quello che ¢ mifurato da qualche numero. | :




| todelterzo , o vero diremoin queflo modo , fegk primo ¢ maggiore del fecondo , qual parte ¢
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Vn numero fi dice moltiplicare vn'altro numero , quando
.quante vnita fono in eflo,tante volte e compoftoilmultiplicato
&fi PrOduce quaIChe numero.. ' A oswre :'{\/:.xﬁ 15
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Quando due numeri multiplicandofi fra loro producanoiqual
chenumero, il prodotto {i chiama piano,, i lati del quale fonoi
numeri che fraloro fi moltiplicano.y v 707 w17 0«

XVIL
- Quando tre numeri moltiplicandofi fra lore. producano-al:
cunnumero, il prodotto {i chitama folido, i latidel .q-ua)_efogo i
numeri chefi moltiplicaho fralore v v v it o
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Quadrato numero ¢ quello che vgualmente ¢ vguale ,  vero |
che ¢ contenuto da due numeri vguali, 3

FRRRRTT AT

s Uit Uit o

|1 &

. Compotti fra lorofono i numeri che hanno qualche numero |

Ma il numero cubo ¢ quello-che ugualmente & vguale vgual
mente , 0 vero che ¢ contenuto da tre numeri vguali - '
Inumeri allhora fono proportionali, .quando il:primo fara
vgualmente moltiplice del fecondo , & il terzo del quarto, 0 ve|
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ro farala medefima parte o le medefime parei. < 2
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1l primo numero dunque 6.vero ¢ maggiore del [econdo, 6 wero ¢ minore . fe é m,g(g%ureb
veroil minore lo mifura,o nd. fe lo mifura fara il primo molriplice del fecondo , ‘come il terzo
del quarto. & [e nonlo mifura:qual: parti &l feconda del primoie medefime paretfira il qia

parti €Ul fecondo del primo , lamedefima o le medefime parsi fra il quartodel rerzo. mma fe il
primo fard minore , lamedefima parte o parti fara egli'del . [econda , cheil terzo del_quarto.
Ma che il minore numero fiaparted pare: del maggiore'; horalo prefuppone, ma poilo did
firera nel quarto theorema di queflo libro. ;
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Quei numeri piai, & folidi i dicono effere fimili,ch
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Perfetto numero & quello che ¢ vguale alle partidi {efteffo.
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 pth qhetls b Brinor dcle parti di i feffo 5 chiama sbondae, o il maggiore dnfinuto

4 quefte diffinitioni i € piaccinto di aggiungerne ynacome anche di mezmumumpg.
titionisgy commiumi notitie,delle quali pare che Euclide fi ferua in quefti libri .
- Quan d ﬁ;"’” quanti numeri fi ruoglf'azzbtb‘zitinu}ftk}}iérzt'e}b‘r‘,bpi_;}» ,
L tionalt, il primo al terxo fi dira hauer proportione doppia di quella ; che |

! ba al [econdo, & il primo al quarto tripla , ¢~ nell 15teffo modo i dira
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- »porgpﬁ’ picliare quanti numeri o pa}crannq ugnaliy o moltiplici ¢
. 1'»i-qud1‘ﬁwog{{aaltronméro, 1T 11 07X ' 1 O
| 2 Poterfi pigliare vn numero maggiore di qualunque altrb..
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LQuet numert , de quali v 7 medefimo épgualmente molriplice we |
| rode quali gli cugualmente moltiplici fono veuali , anchoy effi faranno |
ruguali fraloro, -0 0 M MO 3
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L' unita mifara ogni nimero fecondo Lunita che fonoineffo.
‘ VIL. i
. A 1 ) TR b3 ! . $
Ogni numeromifura [¢ Steffo .
VIIL .

[ Se un numero mifura un’altro numero , & quello , fecondo il guale
egli lo mifura  mifurerailmedefimo fecondo Lunita che fonoin quello
che mifura . . |
IX.
Ogni numeroche mifura un’altro numero , n}oltz;i)/imna'o quello fe-

condo il quale egli lo mifura, 0 mo/tzp/icg ‘0 dalui produce il medefimo .

Se un numero moltiplicando un’altro produce qualche numero, quello
che moltiplica mifiira il prodotto fecondo lunita che fono nel moltiplica-
to : ¢ il moltiplicato mifura il medefimo fecondo Lunita he fononel
moltiplicante !

XL
Qualunque numero mifira due numeri o pite , mifirera anchora
il composto da quells . '
XII
Qualunque numero miftira un altro numero , mifirera anchora il |
mifurato da quello . {
f } 1A XITL Lt
‘ anlnnquc numeromifurail tutto, ¢ la parte tratta da qguello ,
mifurcra etiandio il rimanente . |

THEOREMA I. PROPOSITIONE I.

Se propofti due numeri difuguali , & tratto fempre il minore
dal maggiore, il rimanente non mifuri quello. che gliva innanzi
finche non fi fara prefa I'vnita; i numeri propofti da principio fo
no primi fraloro. ' ' i

Propofti due numeri difuguali A‘B- C D,& tratto fempre il mi 7 b sl
nore dal maggiore ;1 rimanente non mifuri quello; cheglind © 5 i
‘innanzi finche non fifard prefalvnitd. Dico AB CD eﬂ'cﬁe pri ~m
mifraloro.cio€ I'vnitd fola mifurare detti numeri A B C . che %
fe A B.CD non fiano primi fra loro,qualchenumero glimifure-  :
ra. mifuriglidunque thnuinero € , & mifurando C D 1l numero %y i
‘A B ne lafcivn minore difé fteflioF A: & A F mifurando D Cla= 2 2 %]
{civn minoredi fe ftefo G C : & G C mifurando FA lafai Penitd-. U 2 dgaat |
{HA. perche dunqueil iumern Emifura CD, & C D mifura B F, mifurera E il e}
‘B.E.:ma mifuraancheilwrro B A. adunque'mifurera aleresiil fimanente A & ‘13 com.uiot.
AEmifuraD G. ondeanchora E mifurerd DG . ma egliimifura i¥ turto DIC3&
percio mifurerd il rimanente C G: & € Gimilura FHI mifureri durigue Elihe-
defimoF H.ma mifura ctiandio il turto F A. adunque mifurcrd akredifarimanc |
‘ Sitd g8 BB 2 te
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- Propofti dne numeri fra foo compofti fc dal maggmm ruttayia
Ies fac;ndp ¢io non peruerremo gia mai all'unita.

quetto, wﬁ% fisames el W&%M“«Mm@wmmm@o

Dalle cofe gia dimofirate quello problema anchora pui appame%‘% ¢ Wi
Propofti due numeri trouare f¢ fianp primi fra loro, 6 uero compofti,

%ﬁ%%t > altrim ? iremo ef%ofﬁgmﬂaa&mmqm

- allonp u owm\
3 PROBLEMA 1. FWﬁPOSITIONE 151
'Je‘%xz'? R sy a) e st Vo veins e m?mu&xtg,
| ati due numeri non pnrm fra lpg%;mmalammm
giiere mifura diefsi .

Siano due numeri ‘dati n lpﬂﬁx‘fﬁlﬂfb AB CDMAAOIHT
:quualiCDf ail minore.biflognatrovarela commu

d 9f§'m9 e fe CD 'mifara 1 nhl ﬁoqmqa?
mﬁan'i?’:éﬁi}ﬁ %"
gg‘t @éhfﬁ é‘h@é qﬁ d‘?ch};‘g?( mu J‘!Ulg,ﬂ'ﬁ
unm gu:lw?m@mmemnmmk‘ab iy Eait B Fpa didor
mxfu A B, di AB C D rratto fempre il mi muzﬁﬁé ;
|oref lafcerd qualche numero che mi- ;
t‘hﬂ’mnfx mwmta'peamdum iR BB
ni.il che non fi oxm-mmu I:{ svoimns
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| ‘va delli duemmieri A B € D & fia qualche numero G 1l quale mifuri A B CD. Dico che mi |

| "B Esetiandip G mifurera BE . mamifira tutto B A . adunque miftirerd anchor il ¥imanente
AE. & AEmifura D F . adunque G mifuraD F .mamifisra tutto D C ,.onde mifirera an- 33, com. no.

che il rimanente C F , cioé la commune maggior mifura loro . il che bifognana dimofirare .
v ! { 2129 ! Y a2

| cioche non effendoA BC fraloro primi,qualche n
| mero gli mifurera. & quello che mifura ABC mifu .4

s A o dow- S :.‘
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“che ¢ impofsibile. adunque alcun numero maggioredi C F howniﬁxﬁiihme.{
riAB CD, &pero CF fara la maggior communemifura di A B C'Didatidun
que due numeri non primi fra loro, fi € trouata la communc maggior mifuradi
diefsi. il che bifognava fare. LA 090 2

GG R 00 S L AGTRAS@osyffeup s 0 |8
\ et ive: gl G SEtoanE Tos10kelambneas sretubim . i |
\ Da quefto ¢ chiaro che fe un numero mifuri due numeri,mifu |
i e S VISR 3L D QDRI OISO |8 £ 13
re?&anchora lalor commune maggior mi. HEd~ . . et
e , E101L0G 10138 RIM AR
IL° COMANDINO. :

o
f

Quefto corollario & manifefto per Unltima parte della demofiratione. fia C F commume mifis

.‘}.

[fiurerd anchor la loro commune maggior mifuura C F . percioche mijyrando G il € Dy & € Dil.

PROBLEMA II. PROPOSITIONE III.
Dati
gior mifuradiefsi. * i
Siano dati tre numeri non ptimi fraloro AB C. bifogna’ ~'~' .~

trouare la commune maggior mifura delli A‘BC.fp.igli'ﬁ_ch 7 Unerpgieiionss ' “
li due AB lacommune maggior miftira D. adunque D 6 mi - w P
fura C 6 ho. mifurilo primaj mamifura anchor A-B. onde =~~~
D mifuraitre numeri A BC, & peroclaloro comnine mi. €. .4
fura.Dico effere anchor la maggior, percioche e Dnonéla 0 -
maggiore commune mifur;&'clji ABC, qudlche numero TN
maggiore di D gli mifurerd. mifutigli & iaE, perchedun ' ®—"

que Emifuraingmeri A'B C ) miftrerianchor AR, &ld . ' ° 7
maggior communé mifira delli A'B,che ¢ D. adungue E mifurera D il maggior
il minore,che € impofsibile. la onde ‘alcun numero maggiore di D non mifural
numeri A B C, & peré D €1i maggior comnitine '~ o
mifuradelli A B C.MaD non mifuri C. Dico pri-
.ma che inumeri D C non fono primi fra loro. per-

i s T

tre numeri non primi fra loro trouarela \communc mag
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| 1e; chg¢ impofsibitée. adanque non mifurerd irameri Al Calcunsumero
|} r it g'm

i

11.com. not.

' xerd anchor li AB; &1aloro maggiorcomune mifiy £ L (T -
ra cioé D, & mifura ctiddio C.adig; qualche nume ., Provre € g
| ro mifurery i DC & pero DC no f?)no pHmMIEEATS P e & o : .
' ro,piglifi la cémune maggiore mifuraloro E.&per =~ =11~ « SUDAR QLY
. ‘che E mifura > & D mifurali A Byancher E mifu-r | B 50 A ogamun 1T g
. rali AB.mamifara C. adunquemifarera anchoblpioq st ooin slad tho o f)
A B.C &E (arala commuhe mifiira delli A B .C Dico effere etiandiola maggio- |
giore. perciothe (¢ E noncla niaggibrc communc ‘mifura ‘ﬁorov‘mﬂu;bp“a‘:irnu.’ ;
meri A B C qitilchenumeromaggiove diE | mifuriglidofia B ; & perche Bmifis |
l rglpgn)clgiA C,mifurera ehchorli A B/, 8clamaggiowcommuhe: nv e loro; |
| cioc effo ). adungue F mifura D; & mifura C, onde EmifureraliDC, & faivag- ||
- gior communémfivra delliDC ciod EL adunqueFmifaza E;,-ilmugtgibi%'g‘ﬁ 1
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| tre numerinon primi fraioro,

|BG G C,vgmle alla moltitudine delli EH HF« &perche B ﬂecwgalwd’gj

Da que&e co(é ¢ manifefto,chefe vn numero mifuri tre nume |

1i , mifurera etiandio la lor commune maggior mifura.
 Ne! medefimo modo dati piu numcn trouaremo la lor com-
mune maggior mifura.

‘IL'ACOMM'.AV‘DINO.

i qucﬂc cofe é mamfcﬁo etc. ] que/io fegmta m.-l mado che babbmmo dzmoﬁra:o m;z
Uantecedente .. ey

N:l medcfglo modo ctc.] ma quello ancbora é cbmro Cbt‘ﬁ-’ n mmwr 0 ”'Jﬁ" ‘P“‘ - ’

meri » mifirera anche la loro commune mifira .
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THEOREMA "'1'1;" PROPOSITIONE e

| { -‘\::'l

Ogm numero minore d ogm numero 1 ma giore 0 vero ¢ par-

te,overopam. G & ! e 513 138518
Siano due numeri A B C,il minore de quall fa RC.Diib giohict 9
co B C o vero eflere _parte O var . parn dirA pcruochs. LIl 4oy e o 58

meri A B C 6 fono primi fraloro, 0 no. & prlma{'ano Priz A eems <ia8 iy
mi fraloro, & dinifo BC n¢|ldvmt4 che fonoin ¢ﬂo (At Cidoreonen gt 8 ;
fcunadiquellecvnitd partedi A, adunque B, C ¢ partidi A.. s
ma non fiano primi fra loto A “B.C. onde B C 0 mifuraA 6, A-vevesg [
no. & {e lo mifura, fard B C parte di A . ma {e nonlomifura o . \
piglifi la maggior communc mifurade'li A B G che f'aD IR e .
diuidafi B C ingpumer) \guaha'D cio¢inBE EF F L. PeE: (A-cFrin -8 i
che dunque D mifurail numero A, fard D parce di A.mall é Bl ﬁEi 21, goer
vgual2 a ciafcunodie[siBE EF FC, adnnque ciafcuno di ., = ot
elsiBE' EF {Ccparudx A: ;.pwoﬁ(\c})axudu\ adun_ Psat. '-'x
que ogm numero minore di ogni numero maggiore ovcroc 8. D8 A
parte o vero parti. il chc\bxfogn;ma a.moﬁmrt o /

THEOREMA,, Jil. PROI‘OSITIONE v. o sebaall

1

Seun numero fia parte d'un nUMmEro 5 & un altrd numero’ ﬁa‘
lamedefima parte d'un altro, faranino arncndue la mcdcﬁma pa,q

tedi amendues che S URO, A1 UNG: oo icrrsre-ies stcdn « | Hileind)
Il numero A fia parre'dcl numero B, C,&vq altro nu- dag -'_;~sz ti- Rt
mero D fiala medefima parte dell’'alcro EFy cheé Adia . 0 o000 ik g iﬁ} ‘

B C. Dicoamendue & Defiere diamendue BC.EF « nslg i Gy A
la medcfmaparu:, che ¢ Adi B C. perciocheeffendoD =1 o2000 0 g3

la medefima parte EF, chei¢ A diiB Cyquanci pumerifo 2 ' G 23 Ao
noin B Cvguali ad A, tanti faranno mEFvguah aD.di *JA‘\" g L pan ;.g' £
uidafi B Cin numeri vgualiad A, cio¢in BG GC& o ho 09
E F d'uidafiin numeri vgualia D, cioc EH HF.fara la mokxtudmerdemm

&

DE GLI ELEM. DI' EVCLID. o 7 |
gmsedzh.n&apwmﬁﬂ'aﬁhm Eglme communc mifuradelli ABC , 'aoﬂded“*-

¢ trouatalalor: cammunemaggmvmli’ura.ll che :
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.Joé?&‘ vgualead A,& HFiD etiandio G C HF faranno vguali alli A D.adun
Vq;mqnanti numeri fono in B C vgualiad A,tanti fono anchorain B C EFvgua
lialli A D, laonde quante volte B C ¢ moltiplice di A, rante volte amendue B C
E F faranno moltiplici diamendue A D.adunque quﬁli:p?,rte ¢AdiB G lame
agiiyﬁ;fl’,a’ﬂ‘e'faranno amenduc A D diamendue BC EF.il che bi&)gna_ua dm_xp

Y2 A

TL1€OMANDLYN O i

16 ;’bd guqﬂb [fipuo dimo‘ffrar'e @cﬁara quello .

'~ Se vn numero fia moluiplice di vn numero & vn'altro numero fia vguaiméﬂtc
moltiplice di vn'altro,farano amendue moltiplici di amendug,come vno di uno.

12

* Siail numero A moltiplice del numero B , & Paltro € vgual- 3
mente molsiplice dellaltro D . Dico amendue A C¢ffer moltiphic: o

di amendue B D 5 come A di B percioche effendo A moltiplice . L. A ‘
di B, ¢ C »gualmente moltiphee di D , fara B qualche partedi 5 e At
A, & D lamedefima parte di C - onde per le cofe chefifonodet- .~ < = - g °
te poco fa  amendue B D [aramio la medcfima parte di amendue S
A€ qualeé Bdi A . adunque amendue A C fonomoltiplicidia- A B € B
mendue B D , come € A di B- il che bifognana dimofirare - ‘B
Magquello che s dice i due poffiamo ampiare anche a quanti numeri [i yogliano.

Se fiano quanti numeri {i vogliano,di quanti numeri fi vogliano uguali di mol
titndine ciafcuno vgualmente moltiplice di ciafcuno, quante volte ¢ moltiplice
vno di vno , tante volce faranno moltiplici anchor tucti di tutti. Jil che dimoftrere-
mo nel medefimo modo, & quefto corrifpondera a quello che fi dimoftra nella prima propofitio
ne del quinto libro di tutte le grandezze..

rEN

% ' THEOREMA I1IL. PROPOSITIONE VI.

Sevn numero fia parti di vn numero , & vn'altro numero fia
le medefime parti divn‘altro; faranno etiandio amendue le me-
defime parti diamendue, che ¢ vnodivno.

1l numero AB fia partidel numero C & vi'altro D fiale medefime parti del-
PaltroF, cheé A Bdi C. Dicoamendue A B D E diamendue C F cfierle mede-
fime parti, che A B di C = percioche efiendo D E'le medefime parti di F,che ¢
ABdi C,quantcdparti fono in A B di C, rante faranno in D E parti di F. dinida-
fila A B inpard'dieflo’C, cio¢ AG GB': &1aDE diuidafi nelle parti di F,cio€
D H HE. {arilamoltitudinedelle AG G B vgualealla molcitudine delle D H

HE.& perche qual parte ¢ A G di C,lamedefimaparte €. ' < ' '
DH diF,qual parte¢ A G di C,lamedefimaparte fa- + . i
‘ranfio etiandio amendue A G D Hdiamendue CF. fi- b

2
milmente & qual parte €G Bdi'C, la medefima parte’ | 11 5 =198
faraqno amendue G B H E di amendue CF. adunque 1% 1 & bt it
quali parti ¢ A B di G,le medefime partifonoanchor a- =~ ¢ i EH i
mendue AB DE diamenduc CF. il che bifognanadi- 3 | & Mo it
"“gﬁme; tiyee) ARGp hesituge i O ookl Denenh ol
i P P ebiath o DA AT yarn of S 2 i D e gD
. \'- X ¥ o BIREHICR0M o NSDSFENA0E O Boio 28 2 ibutkq

; :g - { G roa ) TS ’_,"‘;...\. 1 .ij.-‘( .'( g K ’30&5
Polfiamo parimente quefta < la precedente transferire a quantimimeri fi uagliano come !

A

—

Sefiano quanti numeri fi'vogliano minori all'incon tvo«'di"'al:rctmtimmeﬁiiﬂﬁ%

' :,_wqunadi ¢iafcuno © la medefima parte o le médeﬁmeggimiﬁh

D, faranno BG EHvgualialli AD . &perla medcfima iééiongfﬁ" en-
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5. diquefto.

4. com.not.

. T EGLIIBLEM >DU BVELID.

parce,6 parti € vio divno la medeﬁma panc ole mddeﬁmc pam {arahnoafg .,
tutonditueed. > ¥olh
TH‘EOR'EMA V PR’OPOS lTIONE VII iy Sape

rSevn numero di vn numero fiala medefima partc,che cil nu‘. T,

‘mero tratto dall'vno del numero tratto dall’ altro , fara il rxmaa-'

nentedel rimanentela medefima parte , che il tutto del tuteo .
Siail numero A B ral parte del numero C D,qualc € A E tratto del ur atoCF.
Dico etiandio il rimanente E B eflerc la medefima parre del rimanente F D, che
¢tutto A B ditutio CD. pcrcuochc qual parte ¢ AEdi CF,lamedefima parte
fiaE B di'C G. adunquc qual partec AEdi CFla medcfmapartcc A B diGF:
& qual parte é A E di CF,lamedefima parte fi pone A B di CD. qual parte dun

& R 2 6 g

quec A B d GFJamcdd'maeABdlCD onde A B ¢ lamedefi- a
maparte dell'vn’& I 1iio GF CD; & pCrOGFL\"uul A CD.trag ‘:‘_ g
gafi C F commune . adunque il rimanente G C ¢ vguale al rimancn !_ -

te ED. & perche qu.,lparlcc A EdiCF,la medefimaparte ¢ EB
diGC, ¢ GCcugualciFD, qualpartec A E diCF,l2a medefima 0% A
parte fata anchor E B di F D. ma qualpartcé A Edi CF, lamedefi 5 "8" |
mac anchor A B.di € D. adunquequal parteé EBdiFD,lame-" 27 :
.defima parte € anchor A BdiC D . cnde etiandioil rimanente EB - E €
fara la medefima parte del rimanente F D, che ¢ tutto A B di tutto 41 4.
C D il che bifognava dimeftrare. AL
I L COMMANDINO,

Ftda queflo fi potra dimolirare quello anchora .

Se vn numero fia moltiplice di vn’aliro numero, come il numero tratto da]-
I'uno del numera trargo dall’. kiro,jard il rimanente moltipljce del mnancnu,co
meil turtod:1uteo.

- Stando le medefime cofe che di [opra fia il numero CD moltiplice del numero
' AB,come il wmero tratto dall’vno C F del mumero tratto dali’ altro A E.Dica ' D

ncbor il vimanente F.Deffere molripliceidel rimanente F B, come tutto C Ddi 4
tutto AB.percioche cffendo CD ma fhcc di AB,come il pumero tratto CFdel ¢
numero tratto A E, [ard A B lamedefima parte di € D yehed AEDiCF. *
-adwique per le cofe gia dimoflvate anchor il rimanente EE ¢ lamedefima parte
del rimanente FD, c/)e ¢ tutto AB di tutto CD.onde il rimanente FD [ard molsi. ||
plice del rimanente EB,come tutto CD dituttoAB.il che fi dapetia dimo/Trares G 2k

o5 " THEOREMA ‘Wi rnorosrrmm_ m: .:;1;
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Sevn numero divn'altro numero fa]c medefime partl chc rl
numero trateo dall'vno del nymero tratto dall’altro, fardil, r;m?,-

nente del rimapentele medefime pam,che il tutto.del tutto. it
J1numero A B fial: medefime parti del numero C D, cheil i ire ouess

| mero tratto dall'vno A E del numerotratto dall'altro/ CF. Dicofil - i1'p | ',,'w’
- rimanente E B cfferde medefime parei delrimanente FD,G}N’N!!‘ “n 3O o

to AB ditutto C D.pongafi G Hvguale ad A B . qual parti dun- ﬁ SR1HPA
quceGHdnC D,le medefimee¢ AE di CF. dinidai GHnelle 5 @ K ;
parndl C D, cio¢ GKoKH:i8AE dinidafinelle pattr di CF, ¢ o 5
cioe AL L E. fard la moltitudine delle GK KH vguale al- 50 : 3
la molcitadine delle. A I LE. & perche qual parté €y G K. A€

' diCD, lamedefima é anchor AL di CF. ma C ¢ maggiordi o 1
C.Fuaduﬂquc etiandio G K ¢ maggiordi A L. pongafi GMvgua-

21




|| le medefime parti o I@medefime parti efler CdiF . per- 1o 1]

T LIBRO,SETTIMO. tor

; ;;;d 'A L. qual pért‘e dunque ¢ GK di € D,la medeh ma ¢ anchor G M di CF.on

de eriandio il rimanente M K ¢ la medefima parte del rimanentc F D, che il tut-
to G K del tutto C D. oltre d cio perche qual parte ¢ K H di C'D, lamedefima &,
ELdi CF; & CD ¢ maggiore di CF: fard anchor KH maggiore di E L.pongafi

KH del tutto C D.& {i ¢ dimoftrato il rimanente MK effer la medefima parre del
rimanente FD , ’che’lpateo G Kdel tutto C D . & P'un & PalttoM K N'H ¢ le me-
defime parti di D F,che’l tutto HG del tutto D C; & ciafcuno di efsi MK NH € v-
“gualead EB & HG 4B A. adunque anchor il rimanente E B ¢ le medefime parti
del rimanentc F D, che’l tutto A B del tutto C D . il che bifognaua dimoftrare

THEOREMA VII. PROPOSITIONE “‘1x. 270t

¢ i 1 1 AL & "2,’(‘;1

- Sevn numero fia parte diun numero, & vnaltro numerg di
vnaltro numero fiala medefima parte; etiandio pérmutand’ltiﬁ
me

0o

qual parte o parti ¢ il primo, del terzo, la medefima parte O le
defime parti farail fecondo del quarto. |

IFnumero A fia parte del numero B C, & laltro nu-
mero D la medefima parte delPaltro E F,che € A di BC.
& fia A minore di D . Dico anchor permutandofi qual
parte 6 parti € A di D ,lamedefima parte, 0 le medefi-
me parti efler BC di EF. percioche effendo D la medefi - .
‘ma parte diE F, qual € A di B C; quanti numerifonoin . - : H
B C vgualiad A, tanti fono anchor in EF vgualiaD .
diuidafi B C in numeri vgudliad A,cioc EG GC:&EF .
diuidafi in npmeri vguali 4 D,ciot E H HF.{aralamol
titudinedi BG GC vguglealla mclitudine di EH HF. :

& perche i numeri BG GC fono vguali fraJoro, & fono vguali EH HF:& Ja mol
titudine di BG GC alla moltitudine di EH HF,qual parte o parti¢ BGdiEH,la
_medefima parted parti {ird anchor GC di HF. adunque qual parte 6 parti ¢ BG
diBH, lamedefigra pare 6 parti fard 'uno & Paltro B C dell'un & Paltro EF. &
B Gévgnalead A, & £ Ha D. qual parte dunque 0 parti ¢ A di D, ]a medefima
parte 6 le medefime parti fara B C di EF . il che bifognaua dimoltrare . ‘

By (00 E o
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THEOREMA VIII. PROPOSITIONE X.

\

le medefime parti , etiandio perimutan,doﬁ_qqa'}‘pa‘rti ¢il primo

{econdo del quartos - onziloov il ivsinoa isng
;. ~SigilnumeroAB partidel numero C,& lalero DE del -
Taltro F Te medefime parti: & AB iaminorediDE. Di ~
co anchor permutandofi qual parti ¢ ABdi DE o6 parte, = = '

Qg

s 28" s

cioche effendo D E le'medefime parti'di Fyche¢ ABdi
C., quante parti fonoin A B.di.Q; tante faranné in D E.Lige
diE. dividafi A B nelle parridi C, cio¢ AG GB.&DE ‘@

diuidafi nclle partidi Fi,/cio¢ D H HE; fard Ja moltitu

..-.:5-‘4.-‘-:.'-. -‘ \

L
et
P e :

,-\5' -‘I ¥ -*

o £
o'l Sxtsa

dine defle parti A G. G Byguale alla moltzudine delle - ol .¢..-|'r:'v 3 olllsh |5
2 _u,__D.‘Il HE. & perche qual parte ¢ A G di C,‘“Alamdeﬁma ngobid S ff.18ih3 |

‘K Nvgnalead EL.qua! parte dunque ¢ KHdiCD,lamedefimaé KNdiCE: |
* |~ onde anchoril rimanénte NH ¢ la medefima parte del rimanente ED, chel tutto |

‘Se vn numero fia parti di vn numero & vn'altro divn'altro fia |

delterzo, o parte, le medefime parti 0'la medefima parte farail |

5, di quefto.
6.diquefto.’

il . QT T




X DE GLI ELEM. DI EVCLID. : i
parte ¢ DH di F,& permutadofi qual parteé AGdiDH 6’{)&#&,‘_]&\ mg&,ﬁm-&m‘w&-ij e
. te o le medefime parti fara CdiF. fimilmente qual parte o parti¢ G BdiHE,Ja | .
_ medefima parte 6 lc medefime parti fara C diF. adunque qual parte ¢ AGdiD. |.
' H,oparti, lamedefima parte o le medefime parti fara A Bdi D E. maqual par |
' teé A Gdi D H 6 parti, la medefima parte 0 le medefime parti ¢ C di F. quat |
parti dunqueé A B di D E 6 parce;lz medefime partid la medefima parte¢ Cdi «|
F . il che bifognaua dimoftrare. i G 22 onsgsloh HR

THEOREMA 1X. PROPOSITIONE XL = .

L

& 5
L e

* Se fia come tutto v numero étutto-_vn'gkr’p’- » cofiil numero |
tratto dall'uno al numero tratto dallalero, fard il rimanente al

rimanente , come il tutto al tutto. |
' Sia come tutto A B d tutto CD, cofi il tratto dall'uho AE altratto a5
i3
E

dalPaltro G F.Dico anchora il rimanente EB effercofi alrimanente 55
F D, come tutto A B 4 tutto CD.percioche eflendo come ABé CD, np - .,
, coi AEAC Fqualparteo partic AB diC D‘,‘la medefimaparteo 4 UH
’Z"ﬁ el le medefime parti fara A Edi C F. adunque anchorail rimanente: o ¢ |
o O E B farila medefima parte 6 le medefime partidel rimenante ED, & 5
per la conuer- che¢ ABdiCD. come dunqucEB AFD,cofié A BAiCD.ilche' "™ (' gl
ﬁ‘g"”‘ A bifognaua dimoftrare. Yk IR ! i Lo
IL COMMUANDINO -
La precedente dimoftratione conuienc quando A B (1 2 "
minore di C D: ma f¢ A B [ia maggiore di CD,fi dimoftre . f
: ra nondimeno il medefimo , perche 6 C B mifura ABO ' Sl L, F
1o, & [¢lonifura, effendo come ABACDcOfi AE" ~ U] §0 D o
i v, A C Ffara A Bmoltiplice di C D, come AEiCF.on- . & ° 2 "
de per le cofe che noi habbiammo_ dimoflrate alla fettima ‘.: O ivsini § sty
R di quefto , etiandio il rimanente E B ¢ moltiplice delrima * : - bt
pecla cBueela mente F D, come tutto (A B di tutto C D. adunque il rima i D ks e
della 0. &iff.| yente E B al rimanente F D fara come tutto AR atutto” |~ % o i = ',;‘-‘ .
CD.mafe CD non mifiira AEB , pevche come 4B 2" g5 1 kTl T
diffs0. | CDcofié AEaCF,qualpartié CDdi AB,lémede- " ok ‘~"3"'4§J 1
8 diquelto.l e parti fard. € F dioa E. onde anchor il vimanent¢ FD_. 4 . @, s A

¢ le medefime p arti del rimanente E B, che dtuttoCD di’ "7 7 - :
tutto A B. il rimancnte dunque E B al rimanente F D [ard come tutto A B a tutto C Dy il che
' bifognana dimofirare. QLML VLD TR B 0 4V 26

. THEOREMA X. PROPOSITIONE XII.

r la cuerfa))
della 20, diff.|

;7)'4 1 _}I i
I _ v193 [3b i
Sefiano quanti numeri {ivogliano proportionali, come vno |

 degli antecedenti éad ynip de confegyienti, ‘({:Z)I;i‘.’_" ardnho it
! . N v QUi L) o8 35 2 (15 50 NSDINTD1 1 OsAeE
gliantecedenti a tutti iCORfEGUENLIy 1oy finbi s soburis o
Siano quanti numeri fi Vogm}ﬁoipraportimpaﬁxLﬂﬂxﬂ,' neg emits bag el

& fizcome Ad B,cﬁi CaD.Dicocome AaB, cofieflerAC | <1111y smu‘oh :

4B D. petcioche effendo come Ad Bicofi €a D, qudl parte o 1756 inip.: {

 parti¢ AdiB: lamcdefima parte fard C diD, 6lelmedefinic 1 . 1ati 2.0

| parti. 'u o&galtxg dunque A Célamedefima pareed pardiio - 1lin Jobiih |
 dell'un &Valtro B D, che A di B & pero conic AdB,colié A’ / Aip &b pih

| CdiB D . il che bifognanadimoftrarey % () £ 5 ssneq ooy sdnsg o A4 WA 1

et i

e . e e —————T e T
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LIBRO SETTIMO, T
<R s Dt 5 O 0 gy s ok o

,Qgeﬂ'o ¢ piucvniucrfale del quinto , ¢~ del jé/la 5 \fercibcbe l;' m/é
che f¢ dimoftrano in quclli feparatamente nella parte o~ nelle parti alel

medefime in fieme in questo luogo fi dimofiranc..

_ IL"COMMUAUNDINDO,.
Quefla demoflratione anchora con-
uienc folamente quando i numeri ante-

P
cedenti [iano minori delli confeguent: . ¢ <
ma [e fiano maggiori , 0 ueroil Bmifu z Al
ralo A ono. [elo mifiradiremo cofs, - Ty il et E 513 a.
percioche effendo come A a B, cofi C LAPERR R i AR IR 1Y
D, fara A moltipliced: B, Gome C £ § & ' p g S -

di D . adunque per le cofe“che habbia- .
‘modimoftrato alla quinta di queflo, l'u
no & Latro A C émultiplice delt’ino ¢ Ualtro B'D , come 4 di B . come dunque A a B,rofs
ﬁﬂ‘d luno &r Paltro A C cli’uno & Ualtro B D, & ﬁ’ B non mf/?'r.z A, argumenteremo m
quefla forma. perche come Aa B cofi é CaDsquali parti é Bdi. g, le medefime parti [a-
ra D di C . adunque anchor luno & Taltro A C fura le medefime prei deli’nno & I.ltro B D
che A di B. onde come A aBcofi fira ACaBD.
1l medefimo dimofireremo fe fiano pin numeri proportional; mettendo innanzi quefto che
eqne - ;
[gLe proportioni de numeri che fono le medefime alla medefima, fraloro faran
nclz medefime.
Sta come AaB,cofi CaD: & comeCaD,cofi Ead F.
Dicocome A a B coficffere Ead F . percioche [e il numero
A [iamaggiore di B ; effendo come A a B, cofi CaD ,qual . 2 '«
parte o parti € Bdi A lamedefima parte o le medefime par '3 é
ti fara D di C, & perche come C a D, coft E ad F, qual par ’ :
te o parti € D di C , la medeflima parte o part: fura Fdi F . .
qual parte dunque o part: € B di A , lamedefima parte o
partifara F diE . onde come AaBcofi Ead F. s
Ma fe A ftaminoredi B , perche come Aa BcofiCaD,
qual parte 0 parti é A di B, la medefima parte o parti fara C
di D . oltre a cio perche come C a D, cofi E ad F, qual parte o
partié C di D , lamedeftma parte , o le medefime pai ti € E di
F . adunque qual parte o parti é A di B, la medefima parte 6
partié Edi F . & pero come A a By cofi Ead F s il che hab-
biamo propoflo de dimoftrare .
Dimoftrato queflo,fiano i numeri proportionali ABC DEF
& fiacome AaD,cofi BadE , & CadF . per lamedefima
ragione dimoftreremo come A4 a D cofi effere A Ba D F . &~ per-
chg come A a D, cofi C ad F, fara per le cofe che habbiamo poco fa
dimofrate , come A E a D E cofi Ca F . non altrimenti dimo/lrere
mo come A Ba D E , cofi effere ABC aD EF . come dunque A 2
D cofi faranno A B C a D E F , & medcfimamente negli altri fiane
quanti fi vogliano numeri proportionali . & queflo conrrifponde a

quello che nella 12 del qunto fi dimofira delle grandezze vniuer-
Jalmente. !
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THEOREMA XI. PROPOSITIONE XIII.
Se quattro numeri fiano proportionali,anchor permutandofi
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0. diff.

9.& 10.dique
fto

tom;etﬁa del-
la 20, diff.

p.& 10.dique
flo -

cor; uerfa dcl-l
la diff.z0.

- parti ¢ B di A lamedcfima parte o parti fara

"parte o parti & C di A , lamedefima parte o parti ¢ D di B, & percio come
‘BaD.

Siano quattro numeri proportionali A B C D . & fia come

AiBcofi CaD - Dico permutandofi effere proportionali, \ 3
cioé come A 4 C cofi effere BAD . percioche effendo come A g
i B cofi Ca D ,qual parte 0 parti € A di B, la medefima par- AR g

te,0 le medefime parti, fara C diDD. permutandofi dunque = g
qual parte ¢ A di C, 6 parti, lamedefimaparte o parti¢cBdi 4 B & b
D.ondecome AdaC, cofi¢ BaD. ilche bifognaua dimo-

ftrare.

IL COMMUNDIN O.

Quefta dimoftratione conuiene quando i nu- :
meri precedenti fiano minori delli confeguenti,
@ fia A minore di C « ma fefiano maggiori &
A fia maggior di By minore di C, diremo cofi
perche come AaBcofi éCaD , qual parteo 2 5

U“""\

A B o

7..-.-...5

D di C. adunque permutandofi qual parte o par
ti € Bdi D , L1 medefima parte o parti fara A
di C . onde come A aC cofi ¢ BaD . & [e A fiamaggiore di B &
maggioxe di C, argumenteremo cofi.perche comeA a B cofi C a D, 8
qualparte 0 parti € Ddi C . la medefima parte o parti fara B di
A « adimque permutandofi qual parteo parti¢ D di B, lamedeft o 3
ma parte o parti fara C di A . ¢ dunque come AaC,coiBaD. - |
o vltimamente [e A fia minor di B , & maggiore di Cin qucflo gAY
modo . perche come A a B ¢ofi C a D, qual parte o parti¢ CdiD, A B
A

1]
‘unlnl’

c
lamedefima parte o parti ¢ A di B . permutandofs dunque qual
(6

aC ,cofifara
THEOREMA XIL PROPOSITIONE XIIII.

Se fiano quanti numeri {i vogliano, & fiano altrinumeri vgua
li di moltitudine a quelli, che {1 piglino a due a due, &nella pro
portion medefima , etiandio per la proportione vguale faranno
nella medefima proportione.

Siano quanti numeri i vogliano ABC &altri vguali
di'moltitudiné ad efsi,che fi piglino 4 due a due,&nclla

medefima proportione DEF, & fiacome Ad B, coi 2

D ad E; & come B ad C. cofi E 4 F.Dico anchorper'u-  { c

gual proportione come AaC,cofieffer DadF.per- ¢ ¢ o

cioche eflendocome AiBcofiDadE, farapermutan- & i % 1 ¢ g

dofi come A aD, cofi BadE . oltre acio perche¢ come = i 1 & 1.
A BCDEF.

B aCcofiEadF, permutandofi come B ad E, cofi fard
CadF.&comeB adE, cofiera A 2 D. & come dunque :
A a‘,ﬁD cofi Cad F & permutandofi come A a C cofi D ad F. il che bifognauadi-
molftrare. )

IL COMMUNDINO.

Et [¢ fiano piu ditre nymeri proportionali ABC DEF GH:¢& fiacome A 4 B cofi |
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- | EaF, & comeBaC, cofiFiG: & ¥

| comeCaD,cofi Gad H, dimofirere-
| o fimilmente come A4 C, cofieffere
EaG.drpercheécome CaD,cofiG
ad H , dimoftreremo anchora come A2

’u:-.n-n.-‘
barressnnes ™
Mirecseer@d

* ‘.
D cofieffer E ad H . & al medefimo . ol
m;;: negli altri .ma perche Euclide il P o
ba laftiato ne wumeri lz proportione c D T 6 =

conuerfa, compofla, & dinifa & la con
werfione della proportione , noi accioche non manchi cofa alcuna ci fiamo ingegnati di ponerliin
quefto Luogo. ;

POR OYBEOES T . 10 N-E + Ix

Se quattro numeri fiano proportionali,conuertendofi fimilmente faranno pro
portionali . ;

Siano quattro numeri proportionali A B CD
@ fiacome A d B, cofi C a D. Dico come B ad

A, cofieffereD a C. :ercioche [e A fiaminore '3 <
| diBeffendocome AaBcofiCaD, qualparte . . AN
o parti ¢ Adi Bylamedefima parted parti fard -~ -+, 7 v v e
C di D . adunque come Bad A, coft €D aC. N AL e 1S Sy oS Y R e
Et [e A fia maggiore di Bfimilmente,perche & B € p A'B © D |adifzo,

come A a B cofi CaD,qual parte o parti ¢ B
di A, lamedeftma parte o parti fara D di C. co
me dunque B ad A, cofiDacC.

PROPOSITIONE II.

Se quattro numeri {iano proportionali ctiandio componendofi faranno pre-
portionali. ( 7

Siano quattro numeri proportionali A B C D:Zr [ia come A a B, cofi C a D.
Dico come A E a B, cofi effere € D a D. perche cffendo come A a B, cofi Ca D.

& permutandofi come A a C , cofi faraBa D . onde perla 12 di gueflo come !
ABaCDcofi€BaD. fimilmente dunque permutandofi come A Ba B coft :
CDbabD. &,
R
2 RO.PO:SITIONE TLL.
3y o s
Se quattro numeri fiano proportionali, dinidendofi medefima- & €
mente {aranno proportionali .
Siano quattro numeri proportionali AB B CD D: & fia come il nume
¥0 A B che é compoflo di due numeri A B al numero B, cofi C D che ¢ compo 2
Jflo diduc € D a D.Dico come A a B cofteffere C a D . percioche effendo come :
A EBaB,cofi CDaD, fara permutandofi come A B a CD,cofi Bap. % ' :
ma [e fia come tutto a tutto , coft il numero tratto dall'uno al mumero tratto 5 94 13. diquefto. |
dalalltro , [ara il vimanente al rimanente , come tutto 4 tutto . adunque A a B e auclto
Cécome ABaCD.ma come ABaCD,cofieraBaD. per quellodim- 5: € 4 At
gc che habbiamo dimofirato alla 12 di queflo,come A a C, cofi faBaD. A €
@ [imilmente permutandofi come A a Bycofi C a D.
PROPOSITIONE II11, &

Sequam:o numeri ﬁan§ i i -
proportionali perla conuerfione della proportione

faranno altresi proportionali . . F e -“._E;‘, I
= —~ T Y

T aept e ' g T Re e




AB ac,cofDEadFM'lW BG, .

er ['vgual proportione came ABa B Gycofi
e componendofs come AG a GBy'cofi fara DHad. .
/ E

‘ad F. jimtlmmte dtmqtm




.| dopiudi due numeri ne produchr altrectanti, percioche i
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— ~once—

© THEOREMA XIIII. PROPOSITIONE XVI.
| e L e b . - 4

meri, i numeri prodortx faranno vguali fraloro,
- Siano due numeri A B,& A moltiplicando B facciaC. &
' B moltiplicando A faccia D. Dico CeflerevgualédD.per =
' che A moltiplicando B ha fatto C, mifurera B eflo C per
' I'vnita che fonoin A . &unita E mifura il numero A per
' J'unica che fono in effo. adunque 'vnita E mifurail name-.
' ro A, come Bil C. onde permutandofi 'vnitaE mifura il
' numero B, come A il C. olrre a cio perche B moltiplican- |
' do A ha fatto D, mifurcra A eflo D per I'vnita che fonoin,
B : & I'vnita E mifura B per 'unitd che fono in effo . adun-
que Funita-E'mifura il numero B , come A il D, ma 'uni-
taE mifurail numero B come A il C. mifurando dunque
A l'vno & l'altro di efsi C D vgualmente, faraC vgualea
D. il che bifognaua dimoftrare.

PROBLEMA XV.: PROPOSITIONE -XVII.

- Sevnnumero moltiplicando duenumeri produchi aleri nu-
meri, i numeri prodotti haueranno la medefima proportione >
che li moltiplicati. |

1l numero A moltiplicando due numeri B.C faccia DE. Dico | .
 ¢ome BaC,cofieflere D ad E. perche A moltiplicando B ha
fatto D, mifurera B effo D per I'vnita che fonoin A : & I'vhitaF
mifura il numero A per I'vnita che fono in'effo~ ‘adunque I'vnita
- F mifura il numero A,come B 11 D.onde come’vnira F al nume-
ro A, cofi ¢ B aD : & perlamedefimaragione, come I'vnitaFal ~ "™
numero A, cofi ¢ C ad E.& come diique B a D'cofi C'ad E.& per
- mutandofi come B a C,cofi D ad E. il che bifognaua dimoftrare.

Ir COMMANDINO- .

1l medefimo feguita anchora fé vin numero moltiplican-~

- numeri prodotti haucranno
li moltiplicati. ot A be
1l numero A moltiplicando tre numeri B C D faccia EF G. Dico come '
B aC,cofi efferc E ad F : & comé C a D, cofi F @ G dimoftreremo fi-
- milmente come {"ypnita H al numero A, cofi effere B ad £, C ad F,
- & D ad G faradunque come B ad Escofi C ad F,&9* D ad Gionde per’
 che come B ad E, cofi & € ad F,fara permutandofi, come B a C , cofi E
| ad F, oltre a cio perche come,C ad F 5 cofi D a G , anchor' permutan—
 dofi fara come C a D, cofi F a G - adunque come Ba C , cofi Ead F: "
- & come C a D, cofi F a G. il che bifognaua dimofirare .

e -” <O ! 3 L Bl

la medefima proportione, che

..........

Se due numeri moltiplicandofi infieme produchino alerinu-

W1t i dente,

10 com .notL. |
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 yanmo amendue E F 0 lamedefima parte , 6 le medcfime parti diG . < Je G fiaminore, [ara
G lamedefima parte 0 le medefime parti di amenduc E F. onde ¢ neceffario che E F fiano vgua
li fra loro .
> ﬁl;.t E ¢ vgualead F. adunque come Gad B, cofi G ad Fj per La conuerfa della 20
diffinitione perche o ciafcuno di ¢|fi E F fia L medefima parte O le medefime partidi G ¢ uerd
G fia lamedefima parte o parti di ciafeuno E F , fara come G ad E , cofi G ad F .

Er come G ad F cofi A a B] perche due numeri A B moltiplicando C fanno G F , come
AaBcofifaraGadF .

THEOREMA XvVIII. PROTOSITIONE XX,

Setre numeri {iano proportionali,quello che fi produce dagli
eftremi fara vguale aquello che fi produce dal numero di mezo:
& fe quello che {1 produce da gli cltremi fia vgualea quello che
i produce dal numero di mezo, farannoi tre numeri propor-
tionali. |

Siano tre numeri proportionali A B C,& fiacome A a
B, cofi B a C.Dicoil numero che {i produce da A C effer 2
vgualea quelio che fi produce daB. pongafi D vgualea :
B.cdunquecome Aa B, cofiDaC. ondequello che fi e
produceda A C € vgunale aqucllo che fi produce da BD. PN 3¢ ont
& quello chefi produceda BD ¢ vguale aquellochefi ;@ : 2
produceda B percioche BévgualcaD. quellodunque 4 5 5 &
chefi produce da A C, ¢€vguale 3 quello che fi produ-
ceda B. Ma quello che fi produce da A C fia vguale a quello che fi produce da
B.Dico comeA a B, cofi effer B a C.& perche quello che fi produceda AC € vgua
1:a quello chefiproduce da B. & quello chefi preduce da B € vguale aquello
chefi produce da B D. fara come A aB, cofi D aC. ma B ¢ vgualeaD. adunque
come A a B cofi B a C. il che bifognaua dimoftrare . 3

THEOREMA XIX. PROPOSITIONE XXI

I numeri minori di tutri quelli channo la medefima propor-
tione, mifurano vgualmente quelli c hanno lamedefima propor
tione, cioc il maggiore mifura il maggiore , & il minore il mi-
nore.

Siano i numeri CD EF minori di tutti quelli chano la mede
fima proportione che A 4 B. Dico C1 mifurare cfio A , come . -
EF mifura B. percioche il numero CD noné partidi A.fia € 2-¢2D
CD fe gli¢ pofsibile parti di A. adunque E F fari le medefime

_partidi B, che C D di A. onde quante parti fonoinC D di A<  E*H-¥

tante parti faranno in E F di B . dinidafi CD nelle parcidi A,
cioeCG G D: &EF fi diutda nellz parti di B,cioée EH HEF.. .
fard dunque la molritudine delle C G G D . vguale alla molzi
tudinedelle EH HF . &perche CG G D fono vguali fra ln-
1o, &fono anchoraE H H F fraloro vguali: & ¢ la moltitudi

nedelleCG G p vguale alla moltitudine delle EH HF, fari coms C G ad EH, |

cofiG D ad HE . adunque come vno degliantecedenti ad vno de confeguenti,
cofifaranno tutci gli antecedenti 4 tutti 1 confeguenti. onde come CGadEH

DD cofi

3. 4.com.not,,

B

C
18, diquefto .,

 per Pantece
dentc.

! per 'antece-
dente.

20,diff,
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DE GLI ELEM. DI EVCLID.

12:diqueft o.

19.di quefto .

19.di quefto.

arndi quelto.

8, com, nc’;

cofi¢ CDadEF.&pero C G E H fono nella medefima proportione.nella ne
le fono C D EF minoridiefsi. il cheé impol’sibilc,pcrchsﬁ g:ngo%,rg}:;?;
numeri minori di quclli channo la medefima proportione. onde C D non ¢ par-
tidi A, & pero ¢ parte: & EF ¢lamedefima partedi B, che C D di A, adun ue
C D mifura A, come E Fmifura B . il che bifognaua dimoftrare. S

IL COMANDIN O.

Sard come C G ad EH, cofi G D ad H F] per la conuerfa della vigefima diffunitione,
perche effendo € G G D fraloro wguali, & parimente fralorovgualiE H H F,fe C G fia mi-
nore di E H,qual parte o partié C G di E H,lamedefrma parte o le mudefime parti fara G p
di H F ,ma [efia maggiore qual parte  parti ¢ E H di C G , lamedefima parte o le medefime
partifira H Fdi G D . adunque come C Gad EH , cofiGDad HEF .

THEOREMA XX. PROPOSITIONE XXII.
Se fiano tre numeri & fiano altrettanti numeri che {i piglino
adue adue nella medefima proportione , & fia I'analogia loro

perturbata,anchor perla proportion vguale faranno nella mede
{ima proportione.

Siano tre numeri A B C & altrettanti numeri, che {i

piglino d duc d due nella medefima proportioneDEF. 5

& fia analogia loro perturbata. & come A a B cofi fia :
EadF,&comeBaC, cofi D adE . Dicoanchora per 182 1
'ugual proportione come A aC, cofi efler D ad F.per ¢ M el 2

cioche effendo come A aB,cofi Ead F, quellochefifa : 4 5
daAF,faravgnaleaquellochefifada BE.fimilméte ~ 2 @ [ & @ :
perche come BaC cofié¢ D adE,quellochefifadaCD A p ¢ p 2 ¥
faraugualea quelloche fifada B E: & fi e dimoftrato

quello che fifada A F effere vguale aquelio che fi fada B E . adunque quello che
fifada AFévgualeaquello chefifadaCD: & pero come AaC cofi¢ D adF.
il che bifognaua dimoftrare.

THEOREMA XXI. PROPOSITIONE XXIII.

Inumeri primi fraloro fono minori ditutti quelli c’hanno la
medefima proportione.

Siano numeri primi fraloro A B . Dico A B effere minori di
tutti quelli channo la medefima proportione . & fe non € cofi ,
faranno altri numeri minoridi A B, c’hanno la medefima pro-
portione che A B . fiano C D.. perche dunquei numeri minori
ditucti quelli c’hanno la medefima proportione mifurano v- E—
gualmente quelli chanola medefima proportione , il maggiore ¢ —-—
1l maggiore, & il minore il minore , cioc 'antecedente mifura p—
Fantecedente, & il confeguente il confeguente , il numero C _
mifurera cflo A, come D il B & quante volte C mifura A , tante vnita fiano inE-
adunque anchor D mifura B per I'unita che fono in E. & perche C mifura A per
I'vnita, che fonoin E, il numero E mifurera A per I'unita che fono in € \1{
perlamedefima ragione E mifurera B per Punita che fonoin)) . fdunque Emi

fura

Avreasi g
Dili
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TuraA B primi fraloro, che ¢ impofsibile.non faranno dunque altri numeri mi
nori di A B;che habbiano la medefima proportione , & perd A B fono minori di
tucti quelli channo la medefima proportione. il che bifognaua dimoftrarc.

. THEOREMA XXII. PROPOSITIONE XXIIII.

I numeri minori di tutti quelli channo la medefima propor-
tione fono primi fraloro.

Siano i numeri A B minoridi tutti quelli channo la medefi-
ma proportione. Dico effere primi fraloro . perche e A B non
fono fra loro primi, qualche numero gli mifurera. mifurigli, & B---s-8
fia C. & quante uolte C mifura A , tance unita fiano inD,& o—
?uanre volte C mifura B , tante vnita fiano in E , & perche C mi

ura A per l'unita che fono in D , moltiplicando C1lD ha fatto ;
A . & perla medefima ragione. il C moltiplicando E ha fatro B. Eera
onde perche il numero C moltiplicando due numeri D E fa AB,
fara come D ad E,cofi A a B. adunque D E fono nclla medefima proportione che
A B, minoridi efsi,che ¢ impofsibile . non mifurera dunque A B alcun altro nu-
mero : & pero A B fono primi fraloro . il che bifognaua dimoftrare .

A-nanll &

D e |

THEOREMA XXIII. PROPOSITIONE XXV.

Se due numeri fono primi fra loro , Guel numero che mifura
vno diefsi , fara primo al rimanente .

Siano due numeri primi fraloro A B, & qualche numero
C mifuri A . Dico anchor BC effer primi fraloro,perche -
fe B C non fiano primi fraloro, qualche numero gl mifu- e
rerd . mifurigli & fiaD . & perche D mifuraC, & C mifura g . -5
A, etiandio D mifurera effo A:& mifura B.adunque D mifu-
rerd i numeri A B primi fraloro, che é impofsibile. onde  €...3
niun numero mifurera i numeri B C. & pero B C fono primi
fra loro. il che bifognaua dimoftrare .

-

THEOREMA XXIIII. PROPOSITIO. XXV

Se due numeri fono primi ad alcun numero, anchor quello |

chefi produrra daloro, fara primo al medefimo .

Due numeri A B ad un numero C fiano primi: & A mol
tiplicando B facciaD . Dico C D effer primifraloro. per-  A..ap ...3
cioche fe C D non fiano primi fraloro, qualche numero gli

mifurerd; mifurigli & iaE . & perche C A fono primi fra  e... . 5
loro , & il numero E mifura C, faranno E A primi fra loro:
& quante volte E mifura D,tante vnita fiano in F. ondean-  p,——¢

chorF mifura D per I'unitd che fono in E . adunque E mol
tiplicando F ha fatto D. ma etiandio A moltiplicandoBha ~ E+—
atto D . quello dunque che ¢ produtto da EF ¢ vguale a

10.com.not.

17.di quefto.

9.com. not.

£
gucllo che¢ produttoda A B. ma fe quello che € produtte

agli eftremi fiavguale al produtto da quelli di mezo i quat 14 diq'ca-o1

DD = THEO-




DE GLI ELEM, DI EVCLID. e
| “tro numeri faranno proportionali. ¢ dunque comeEad A, coi Bad E. &AE
ll‘?;:lqu  fono primi fra loro,& li primi fono anche minori; & li minori di tutti uélliit'»haﬁ '

R "

" nolaproportion medefimavgualméte mifurano quelli chino la me efima pro- |

~ portione 1l maggiore il maggiore, & il minore il minore,cioé I'antecedéte

~ cedente, &l conleguente il confeguente, adunque E mifura B:& inifura anchg
C. & pero E mifura i numeri B C primi fra loro, il che @ impofsibile. niun nuf
mero dunque mifirerai numeriCD. laonde CD (ono primi fra loro, ilch
bifognana dimoftrare, i

lante |

THEOREMA XXV. PROPOSITIONE XXVII.

Se due numeri fono primi fra loro,quel che fi producedavng
di efsi fara primo al rimanente . vy

Siano due numeri primi fraloro A'B. & A moltiplicando fe
medefim& produca C. Dico B C effere primi fra loro . pongafi A..aB..3
D vgualc ad A . & perche A B fono primi fra loro, & A ¢ vgua-
T Je aD,anchor D B faranno primi fraloro. ciafcuno dunque di
5:;1;““‘““‘ efsiA D eprimoaB. onde quello che fi produce da A Dfard . poa
; primo a B . ma quello che fi produceda AD eC: & pero CB
fono primi fra loro . il che bifognana dimoftrare .

C.con ¥

THEOREMA XXVI, PROPOSITIONE XXVIII.

Sedue numeria due numeri fono primi, uno allaltro, erj
andio quelli che fi producono da efsi,faranno primi fraloro.

Due numeri A B i due altri humeri CD, I'uno
allaltro fiano primi ; & A moltiplicando B faccia
E, & C moltiplicando D facciaF . Dico EF effer

primi fraloro . percioche eflendo 'uno & I'altro 3
26.diquelto,| A B primod C, anchor quello che € prodotto da
; A B fard primo 4 C : & quello che ¢ prodotto da ; i
A BeilnumeroE . adunqueE C fono primi fra e g A o
loro . & perlamedefimaragione ED fono primi R
fraloro . luno &laltro dunquediesiCDépri- A B E € D F
mo ad E. & pero quello che ¢ produtto da C D ~ :
fard primo ad E . & quello che ¢ produtto daCD : 1

¢il numeroF . onde E F faranno primi fraloro . il che bifognaua dimoftrare.

THEOREMA XXVII. PROPOSITIONE XXIX.

Se due numeri fono primi fraloro , & ciafcuno moltiplican- |
dofe fteflo produca altri numeri, i prodotti faranno fra loro.
primi: & fe li numeri pofti da principio moltiplicando quel- |
li che fono prodotti , producano altri numeri , anchor quelli |
faranno primi fra loro: &fempre cio auniene intorno a glie- |

| ﬁrcml .
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| Siano due numeri primifraloroAB., & A |
3 =';-ﬁiplic5‘do fc fteffo faccia C:'& moltiplicido ar 3
i %f tcia E. & B moltiplicando fe fteflo faccia D
| & moltiplicanda D faccia F. Dico CD & EF ef-
| fere primi fraloro.percioche efflendo AB primi
| fraloro,& A moltiplicando fc fteflo ha fatto C,
faranno C B primi fra loro. Et perche C B fono 8 2
rimi fra loro, & B moltiplicando fe ftefio ha - ; 27. diquefto,’
fatto D, faranno C D primi fraloro. fimilmen- 4+ -
teperche A B fono fraloro primi, & Bmoltipli 2 ¢ Eied
cido fe fteflo ha fatto D, (aranno AD primi fra A 8 e A J
Joro.eflendo dunque due numeri A C adue nu 7B TR CE
meri BD primil’vno all’altro , anchor quello
che é prodotto da A C fara primo al prodotto da B D . ma quello che € prodot- = Pantece-
toda A C ¢il numero E: & quello cheé prodottoda B D e E . adunque EF fono | “¢*
primi fra loro. il che bifognana dimoftrare . :
THEOREMA XXVIII. PROPOSITIONE XXX
Se due numeri fono primi fraloro; & I'uno &laltro infieme
a ciafcuno di efsi fara primo. & fe I'vno & l'altro infieme ad
vno diefsi e primo, i numeri pofti da principio parimente faran
no primi fraloro.
~ Componganfi due numeri primi fraloro A B B C. Dico I'vho
& I'altro infieme cioé¢ AC a cialcuno diefsi AB B Cefler primo.
'. percioche feCA A Bnonfiano primi fra loro, qualche numero
- gli mifurerd. mifurigli,& fia D. perche dunque D mifurai nume AL m Lo
'riCA A B, mifurerd ancheil rimanente BC.& mifura BA.adun “*""*" 7" "% o por,
que’D mifurali'A B B C primi fra loro.il chc ¢ impofsibile. niun =
-numero dunque mifurainumeri CA A B, & pero AB AC fo-
' no primi fraloro. onde C A € primo 4 ciafcuno di efsi . Siano ol- A
tredacioC A A B fraloro primi.Dico A B B Ceffer primi fra lo P
‘ro.perche (e AB B C non fiano primi fraloro, qualche numero gli mifurerd.mi
Aurigli, &fiaD. & perche D mifura ciafcuno delli AB BC, mifurerd anche tutto |y, com., not,
- CA: & mifura A B. adunque > mifura C A A B primi fraloro.il che ¢ impofsi-
bile.& pero niun numero mifurerd linumeri AB B C. onde AB B C fono pri- B
. mi fra loro.il che bifognana dimoftrare . ;
%"_ IL COMMUANDINO.
Onde C A € primo a cialcuno di efsi ] percioche nel medefimo modo fi dimofirera A
AC CEcffereprimi fraloro .
Onde AB B C fono primi fraloro] il medefimo feguira fe AC CB fiano primi fra
| loro.il che dimoftreremo nell’ifte(fo modo. & ey -
g
":;%-_@;_;,.,T_,HEOREMA XXIX. PROPOSITIONE XXXI. |
i ninumero primo ad ogni numero , quale egli non mifura ;
MR . . - T
_ > 20Umzro primo A,che nd mifuri il numero B. Dico BA effer primi fraloro. :
sl ' m=perciache K




DEGLI ELEM. DI EVCLID. —

percioche fe B A non fiano primi fra loro, qualche numero gli
mifurera . mifuri gli, & fia C. adunque C non ¢ I'unita.& per A.. ) Beger
che C mifura B, & A non mifura B, non fara C il medefimo N
che A. & perche Cmifura B A , mifurerd anchor A che € pri- €—

mo non eflendo il medefimo che A . il che ¢ impofsibile . niun Bt
numero dunque mifurerd li numeri B A onde B A fono primi fra loro. il chebj |
fognaua dimoftrare .

AR

&>

T

IL COMMMUNDINO.

A| AdunqueC nonél'unita] percioche fe 'unita fila gli mifisri , farebbono primi fralo. |
| ro. il chenon fi pone. :
i B| Etperche CmifuraB A, mifurera anchor A, che ¢ primo, non efiecndo il
7. com. not. | Medefimo che A, che ¢ impofsibile] percioche ogni numero mifura fe medefimo.

THEOREMA XXX. PROPOSITIONE XXXII.

Se due numeri moltiplicandofi fraloro producano un‘altro
numero, & un numero primo mifuri il numero prodotto , mifiy-

rera etiandio uno diquelli che furon pofti da principio .

Duc numeri A B moltiplicandofi infieme producano
C : & qualche numero primo mifuri effo C, chefiaD.
Dico D mifurare vnodiefsi A B. & non mifuri A: & D ¢ 3
numero primo. adunque A D fono primi fra loro. &
quante volte D mifura C, tante vnitd fianoin E . perche
dunque D mifura C per Pvnita che fono inE, il nume-
o.com.nor, | r© D moltiplicando E hafatto C. ma anchor A molti-

plicando B ha fatto C. adunque quello che ¢ prodotto o

19.diquefto. [ da D E ¢ vguale al prodotto daA B. ondeccome Dad A
zdiquelto.} A, cofi Bad E: & fono A D primi fra loro . mali primi (o
- diquelto 1o minori di turti& li minori di tutti mifurano vgualmen
te quelli channo la medefima proportione, il maggiore il maggiore,& il minore
il minore,cioe I'antecedente 'antecedente,& il confeguente il confeguente. adun
que D mifura B. dimoftreremo fimilmente {e D non mifuri B » mifurare cffo A.
onde D mifuravnodiefsi A B. il che bifognauna dimoftrarc.

iper I'anzece-
jdente.

e emanoy

1

b—\3

THEOREMA XXXI. PROPOSITIONE XXXII1I

Ogni numero compofto & mifurato da qualche numero primo-
i Sia A numero compofto . Dico qualche numero primo mifu

g rare effo A.percioche effendo A numero compofto, fard mifura  Axeseeein
to da qualche numero . fia mifurato da B . & fe B ¢ primo quel-
lo che cerchiamo, e manifefto . ma e ia compofto qualche nu-
mero lo mifurera . mifurilo, & fiaC. & percﬂc CmifuraB,& c-.2
B mifura A , C mifarera anchor A. & fe C ctiandio e primo
quello che cerchiamo e manifefto.ma (e ¢ copolto qualche numero lo mifurerd. |
& fatra quefta confideratione fi lafciera virimameéte qualche numero primoche |
m:fureyd 1l precedente , & anchor A.che fe non fi lafci vi numero primo infiniti |
numeri mifureranno effo A, de quali vino ¢ minore dell’altro.il che non fi puo fa- |
re ne i numeri. adunque fi lafcera qualche numero , il quale mifurera & il prece- |

dente &effo A . 1a onde il numero compofto ¢ mifuraro da qualche numero pri
| mo.il che bifognana dimoftrare. :

ey

Beoauad

12. com, not,




. N
our mpofto A. Dico
_eflo A. percioche effendo A
ra. & fia B minore di tutti quel
rimo. che fe non fia primo, fara B+-3
0 numero lo mifurerd.mifurilo & fia ¢,
£ C mifura B:& B mifura A, C mifu

d uale ¢ minore di tutti quelliche lo mifurano. il
te . adunque B non ¢ numero compofto , ma primo . & cio bi-

¥ i e
nﬁ)nauq” y

| XXXII. PROPOSITIONE XXXIIII.

. Dico che A 6 uero € primo, 6 vero & mifura ‘
numero primo.& fe A € primo,quello che fi cercha ~ A«~3

'ma fe € compofto,fara mifurato da qualche numero

‘ogni numero 6 vero € primo, 6 ucro € mifurato

wmero prima . il che bifog naua dimoftrare . as-3

Al'v'-|-‘

BLEMA III. PROP OSITIONE XXXV.

quanti numeri {i vogliano,trouare li minori di tutti quel
o la medelima proportione.

quanti numeri fivogliano A B C. bifo
inori di tuttiquelli channolamede | c
e,che A B C. adunque A B Co6 fo-
), 0 no. fe fono primi,farannoanche  B.«---- --8
*hanno la medefima proportione .
o primi, piglifila commune maggiore
& quante volte D mifura ciafcunodi P *
ante vnita fiano in ciafcuno di queft1 E E..
ciafcuno di efsi E F G mifura ciafcuno ‘
erlunitache fonoin D.onde EFG  Fr—%
Imente AB; & per6 EFGfono  Gua—s
roportione nella quale ¢ A B C. Di
inche minori. percioche e EFGnon ~ B—
clli,c’hanno la medefima propor-
C; faranno alcuni minori di E F G nel
pportione che AB C, fianoHKL. s
arerd A , come 'uno & laltro defsi ™
Taltro B C .. & quante volte H mi
itd fiano inM. ondel'uno &laltro :
10 & laltro:B € per l'unita che fonoin M. & perche H mifura A
onoin M, & M mifurerd A per I'unita che fono inH . per la me-

1, H moltiplicando M ha fatto A . perla medcfima ragione
hafatto A adunque quello che ¢ prodotto daED €
ottoda HM. onde come E 2d H,cofi ¢ M 2 D. maE ¢
aggiore di D . & mifura A B C, che ¢ impofsibi

| 21. diquefto.

ifurerduno & laltro di efsi BC per 'unita che {ono neil'uno, |
nque M mifurerd A B C. oltre 4 quefto perche H mifura A per |

per I'antece-
dente.

23.di quefto.

3.diquefto.

18, diquelto.

'8.com, Do,

9. com, DOt

19. diquefto .
per le cofe di-

moftrate nel-

~ dunque

lore communc mifuradelli A B C . non faranno iy, ¢ g 5.

S o



it i i

i

lso diquefto.

19, diquefto.

23. di quefto .
2.di quefto.

ar.di quefto.

8. com. not.

\6- diquefto

| B C.lchebifognaua dimoftrare .

plicando E haprodotto D . & B moltiplicando F ha pro '
| dotto D.ondeil numero che ¢ prodottoda A E ¢ vguale d quello che ¢ prodotto. |

o.| €hor minori di tuti, & i minori di tutti mifurano. vgualmente quelli channola |

T EUEN. DI ENCLID, --'

iﬁunquc alcuni numeri minori delli E FG nella medefima proportione che A hG,
| onde E F G fono minori di tutti quelli channo la medefima proportione, che A 1

X

S IL COMM ANDIN O. Il
"f f
Perche [pe[fe volte ci bifogna trouare due numeri minori di tutti nella data proportione,ci ¢ |
piacciuto aggumgere in queflo luogo il feguente problema. e
Dati quanti numert {i vogliano continuamente proportionali,trouare due nu
meri minori di tutti quclli channe la medefima proportione .
Siano dati quanti mmeri f; vogliano continuatamente proportionali
A B C . bifogna trouare due mmert minori Cbabbiano la medefima pro-

portione che A B C . onde A B d fono primi fra loro, 6 no. & [e fono pri-  p... a4

mi [aramno minori di tutti quell: channo lamedcfima proportione . ma [e : y
non fono primi, piglifi lg lor commune maggior mifisra D.& quantewolte """

D mifira A s tante vnita ftano m E , & quante volte il medefimomifura c......... 9
B, tante vnita fiano in F.adunque etiandio EF mifurano vgualmente AE,
@ pero E F fono nellamedefima proportione che A B . Dico anchor E F
¢ffere minori . percioche [e non fono minori, ﬁi_ramzo alcun numeriminor:  E. .o
di E F, qualt hauneranno la medefima proportione , che A B . fiano G H .
adunque G mifura A,come H mifirra B. & quante volte G mifura A tan ‘
te vuita fiano in K . la onde B mifusrera B per Uunita che fono in K: & pe G
ro K mifurera A per U'unita che fonoin G , & mifurera B per Uuita che
fono in H . adunque K mifurera A B. & perche G mifura A per I'unita
che fono in K il G moltiplicando K ha prodotto A.oltre a cio perche Emi K —
Jura A per Lunita che fonom D, anchor E moltiplicando D ha prodotta

A . adunque quello che € prodottoda E D € vguale al prodotto da G K . ¢ pero come E4 G, |
cofi fara K a D. o E émaggiore di G . adunque anchor K [:ramaggiore di D ; & mifurera
A B che dimpofsibile , percioche D eralamaggior conmune m [u-a lora. onde non i trouano
mumeri minori di E T, quali babbiano la proportione medfima che 4 B . & perche come A &
B, céﬁ ¢BacC, favammo E F nuperiminor: di tutti nella wedefima propoitione che ABC.fi
Joro dunque trouati linumert E F , quali barmo la medefima pioportione cheuA B C . & cio
bifognaua fare.

PROBLEMA 111L PROTOSITIONE XXXVI.

Dati due numeri trouare il minor numero mifurato da loro .
Siano datiduc numeri A B. bifogna trouare 1l mi-
nor numero che da loro ia mifurato. i numeri A B
o fono primi fra loro 6 no. fiano primieramente A B
primi fraloro : & A moltiplicando B producaC . adun- ¢
que anchor B moltiplicando A ha prodotto C: & pero
inumeri A B mifurano effo C . Dico etiandio C effer mi P
nore : percioche fe non fia cofi, mifuretannoi numeri £
F

e s
A 3n)\ .
..--.‘1q.'..-. 2

_—

e~

A B qualche numero minore di C. mifurino D . & quan
te vcltg A mifura D, tante vnita fiano in E. & quante vol
te B mifura D, tance vnita fano in E . adunque A molri-

——

4

daBF.comedunque AdB cofiFadE. & fono A B primi. mali primi fonoan- |

| medefima proportione , il maggiore il maggiore , & il minore il minore . adun- |

lqueB mifura E.&il confeguente il confegucnte. & perche A moltiplicandoing |

B TTTE |
e ey - DR
R
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| meri BE ha prodotto C D, {ard anchor come B ad E,cofi C ad D &BT{M“IT’
" raE. adunque anchor C mifura D,il maggiore il minore, che non é polsibile . &
pero A B non milureranno alcun numero minore di C, quando 4 B fiano primi ’

aloro . adunque A Bmifurano il numero C minore ditutei, Ma non fiano A B |
primi fraloro:& piglin{i numeri minor: di tutti quelli c’hanno la medefima pro
portione che A B: & fiano F E . adunque quello che € prodotto da A E ¢ vguale
al prodotto diB F. & A moltiplicando E produchi C. adunque anchor B moli

Yk

plicando F haprodotto C. & pero A B mifurano eflo C.
Dico etiandio effer minore. percioche fe non fia cofi,mi -
fureranno A B qualche numero minore di C. mifurino D;

% SR S F..2A....4
| & quante volte A mifura D, tante vnitd ﬁapo nG. &
" quante volte B mifura D, tante vnitd fianoin H. adun- %®:--3B-----. 6
~que A moltiplicando G ha fattoe D, & B moliplicando  ¢....vvn..... @
"Hhafatto D : & pero quelloch ¢ prodottoda AGév-
guale d quetlo che € prodotto da B H.come dunqueA a B,
coiHAG.macome A a B,cofiF adE.onde comeFadE &

cofi HAG . & fono F E minori di tutu . & li minori di tut-
t1 mifurano vgualmenté quelli che h_annp la mcdgﬁma pro
portion¢,il maggior il maggiore,& il minor il minore. adunque E mifura G.&
perche A moltphcando E G ha prodotto C D, comeEdaG, cofi faraCaD .ma
- Emifura G . adunque C mifura D, il maggior il minore che ¢ impofsibile . onde
A B non mifurano alcun numero minore di C.& pero mifurano C minore di tut

ti. 1l che bifognaua dimoftrare ..

Vol al Al Ry e

Hr——

 Chiama minor numero quello , il minor del qguale due numeri mifu-
rar non poffono , come ¢ 15 percioche due numcri 3 &~ 5 non mifirano
cvn numero minore di quello . :

THEOREMA XXXIII. PROPOSITIONE XXXVII .

%1 R & ; - A i . » A -~
Se due numeri mifurino vn'altro numero, anchor il minor nu-

| meromifurato-da quello mifurerail medefimo .

Due nunveri-A Bmilurino qualche numero C D,
& miflurino E minore ditucti . Dico E mifurare CD.

i

|
8. diquefto ,

;
!

-3etnaTl :%Q i
Jy.ﬁqudb.'j

9 com. nor,

l§. diquefto .
alL.di quclio,

18, diquefto.

| percioche fe E non'mifura CD,E mifurando FD lafci o :
| CF minoredife fteflo . & perche A B mifurano E & 5B ooig
E mifura DF , anchor A B mifureranno D F. ma mi : [2. com. not.
{| furano anche wurto C D . adunque mifureranno cti- g, .. . . e
{ andio ilYimanente CF ,'minorc di E, che'¢ impofsi- © 7 = 7 o1 : 1comundE oy
* |l bile. non € dunque vero che E notimifuri CD.on-' ¢ F v 27D
de € neceflario che lo mifuri . il che bifoghaua di- e R
moftrare; - - - - g s {
PROBLEMA V. PROPOSITIONE XXXVIIL @ !
B , -im 2 ool . D omwman i ssolimonshai 8 sb
g £y B oy v v v I B IR ntreg G bl o & D R}
i", Datitre numeri trouar fl minornumero rp}furato’dall rg‘)l:-:ﬂ‘j';
' S " p """ il 7:;"1' ’-‘,’_..7:.’". " » LD RIgOY l:.-! 20 Z AROS
Sianoinumeri dati A B € bifognatrouare il minor numero mifurato dalo- | Y
- | ro. piglifi D quaic fia il minore mifurato da A B,opde C o'mufura’D o nozmilu- ke diguenio B
s Ok e : .di quefto.
L_ doutiy’ E E rilo :
¥ e .‘-q_ - e e et e BB~ e . e E—— ] -
e >



1

gt

12.€om. not.

per PPantece-

dente. .

§.com, not.

. com. noe,

oofidug (5

&

rr I'antece-
{531 e S

mifurino E.perche dunque ABC mifurano E, anchor AB

mifurano E . adunqueil minore cheé mifurato da A B

36. diquefto.

13.diquefto,

& CmifuraE. adunque A B C mifurano E.Dico anche i] minore:&
nore, A B C mifureranno vih numero minor di
mifurano F, anchor A B lo mifureranno. adun
que il minore quale ¢ mifurato da A B, mifure
raF, &il minore mifurato daA B¢é¢D. onde

heil fe non ¢ mij.
E. mifurinoF . & perche A B C

D mifuraF, & C anchorlo mifura. adunque i
D C mifurerannoF . & pero il minore che ¢ mi ' . S
{uratoda D C mifurefaF. mailminore mifu- G 13
ratodaD C ¢E. adunque E mifura F,ilmag- y 4 asiit B
gioril minore, che ¢ impofsibile. perla qual  * '7 1 & g

cofa A B C non mifurano alcun numero mino-
redi E.adunque A B C mifurano il numcro E
minore. il che bifognaua dimoftrare.

A'Bcli)l._ap"

THEOREMA XXXIIIL PROPOSITIONE XXXIX.

hauerala parte nominata da quello che lo mifura.
Vnnumero B mifuriil bumero A . Dico A hauerela

| partedenominata da B. percioche quante uolte B mifu
| ¥2 A, tanre vnita fiano 1n C. perche dunque B mifura A

per l'unita che fono in C, & I'unita D mifura C per l'u-

nita che fono in effo, Lunita D miforerd il nume- !

ro C, come B mifura A . onde permutandofilunita D g. .. 3
mifurerdil numero B, come C mifura A. qual parte ;
“dunque ¢ I'uniti D del numerd B,l1a medefima parte ¢ C €=~ < -is 4
di A .mal'unita D ¢ parte del numero B denominata o

da ¢flo. adunque anchor C ¢ parte di A denominara da

B.onde A halaparte C denominatada B. il che bifo-

gnaua dimoftrare.
THEOREMA XXXV. PRO

te, ilnumero denommatoda quella -

partelo mifurera.

Il numero A habbia qualungue parte B &
da B fiadenominato il numero C . Dico C mi-

| furareeflo AL, percioche eflendo B parte di A
- denominatada C, & lunita D parte de nume- '
- ro C denominata da lui ; qual parte ¢ Punita D). | e b

addl

By

B..2

211 o118

Q

_ ROPOSITIONE XL.
‘Se vhnumero ha qualunque par- . bl oo

eld Ui

+
22301 238

e

L p oy
L O NS |

o

B e

seamdld I o

CISINa o1hiieti

1ub omde honsid

N 6
L

F A

del numero./C, la medefima parteé BdiA, ...  cizbp  ilokprot] #
b 4 & Py " adunque

o
1

e —

T e pEMGLY FIERL hRERer 1D, ! PRy
! %;ma - maanchor A B mifurano D. adunque ABC | ' H Wanh
: ‘mifureranno D.Dico etiandio eflere il minore, che fe non HER SR

| € cofi, mifureranno A B C alcun numero minore diD, n j

- lo mifurerd. ma il minore che € mifuratoda A B ¢ D.on- €24
~deD mifura E . il maggiore il minore, che ¢ impofsibile, 3 * 106 %1
adunque ABC n6 mifurano alcun numero minorediD, ¢ & : i |
& pero A B C mifurano D che ¢ il minore. ma C non mj b ¢ bk
furi D, & piglifi il minor numero E,quale fia mifurato da ]
CD. onde perche A B mifurano D, & D mifuraE., anchor A B mifureranno B
. "

, S y L BA ] i
Se vannumero mifura vn'altro numero , il numero mifurato

1
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BRO SETTIMO.
>-mifarail num: , comc B 2
numeroB, come C mifata A

| aRosdEMAvI pROPEsITIONE XA

4

el
Lo i
o ~
%I i
=l

\

.
.
o et —————

Wura A, 8 mumﬁ‘, ogdf "
'aﬂadun ue C m A.ilch bﬁ‘
b Nl _ N -

Trouare vnnum et éhie_ eflendo iinore ditutti habbiale par 3
o

tid‘%fe z, s e et A e T PR ST B j
_ Sianole parti date }{B,C. bifognatrouarevnnu- . __ !
mero ché elfendo minore habbia Ie parti A B €. fiz-~ * g ¥ 57 ' ®
nodalle partt A BC denominati i numeri DEF . & = ; i
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